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tlui^Ksi ( U^uTCjy ) otercti tavra rx [ift^iifiuTel 
IfvX^^ «c TO eTiriSeioi^ dvriiy ^rfic PifiOtro* 



tueris eorumque aetati cenfet { Plato )- eontfc^ 
nire bar Matbemaiicas difciplmaf 9 quae anh 
mam praeparant > & defaecant 9 ut if fa ad 
Vbilofopbiam cap.ejfendam i done a reddatur . 

Thco Srayrnacus Cap*. L 



PRAEFATIOx 

CVM ill Euctide'is Ehmentis 
crebth occurrant Tropojit'ionei 
paullb prolix'ms, at que etiam 
obfcufiai demonftratae , quae 
iiegotiam plerifqae ita faeejfunt , ut vel 
ad Geometriam animum non conver- 
tant, velfi ad difcipliaae ipfias fludium 
alacri fortaj^e aaimo fe coMuhr'mt , 
paulli pofl oper'is difficuttate commotio 
faflidioque offeBi^ a fufcepto itinere fo- 
leant dectinare ^ iure idcirch optabatur 
TraBatus aliquij mole parvus,Tyrmum- 
que captui accomodatus, qui & longlo- 



res EufTtdis demonftrationes contrahereti 
i^ quod fibi probandum <^ atque invenien- 
dum proponeret y meridiarta luce claritis 
exbiberet . f^trumque verb , ni faUor ^ 
in hoc traBatu me arbitror praejiifijje . 
'N.am ea in brevibus Corollariis jol- 
vuntur pajjtm Vroblemata , & Tbeore* 
mat a demonftrantur ^ quae apud Euc/i'^ 
dem prolixo indigent ratiocinio j ac 
praeterea cum buiufmodi fere ubique fit 
Tropojitionum mutuus nexus , ut una 
ab altera proximo antecedente^ aut ab 
eius confeBariis perfpicu^ inferatuf ) 
quodlibet ratiocinium nitidijfmum plane 
erit , proindeque poterit mirum iti modum 
Tyronum animos in percipiendis demon* 
ftr-ationibus adiuvare. Id demiim cotri' 
modt ex boc traBatu colUgi etiam pot' 
efl , quod nemp^ in aliquibus Tropafi- 
tionibus principia Geometriae VraBicae 
demonfirantur , in Scholiis verb , quorum 
non exigua copia eft ^ abflraBae Propo- 
Jitiones EucUdis yigrimenfurae ^ Aftro* 
nomiae ^ ae Mecbanicae applicantur y 



VII 

ftt Tytdnes adJifcant earum (^e , ac 
benefido facile nos detegere hcorum in- 
tervaila j variorum obie^orutn , ad quae 
acce^us non patet^ akitudines iftvettii 
Tf J agrorum ar^as^ mpUfyue corporum 
m^tiri pojfe . 

Hif autem TraHatus in tres di^ 
vifus efi partes^ quarum prima He^a-i 
rurn inter^eHienes thm inter fe , fiim 
ffiam eum Circulo eontemplatur ^ prae- 
eipuaquff Figurarum planarum fympto-i 
Plata y atque areas comprebendit , In 
ahera vera parte oBo pviportionum T^e^ 
gulae traduntur ^ atque enplicantur y 
quihm tota fermb Geometrarum Dia-\ 
le^ica eft innixa j exbibenturque '^e- 
Barum , (^ Figurarum etiam fimi/iu^ 
proportiones , Ad tertiam partem quod 
fpe/iatj ea de "Pianorum pfcurfu tiim 
inter fe 9 t^m cum fjitieis 7(e^is agit , 
Cprporumque fymptomata y menfuras ^ 
tationemque mutuam eontemplatur. 

Tandem cum noftra baec metbo* 
dus ab Eucfid^a maxim^ diftety nece[-. 



'» 



vm 

fum fuH 9 ttt ordo Tropofitiomm Eucls' 
dis 9 quae in Maihefi ekari foUnt , pe* 
vitiis inverterett& , Quare w quid iti* 
cotnmodi patianttir qui bifce elementis 
eperam vavant^ EJencbum Vropofitio' 
tium Euclidis ad huius TraMatus cah 
cent pofuimus 9 ut he us ^ quern bahent 
finguUe in boc lihro 9 uuo iBu oculi con* 
fpiciatur , TZemini autem mirum vide* 
ri debet , fi quaedam in boc TraBatu 
Vropojitiones Euclidis a nobis fuerint 
praeterinijfae J novirnm namque illas 
nuUius ferm^ ejfe pfus , noftraque ift mc 
tbodo minimi neceffarias* Quae omnia 
cum in ftudiofae luyentfttis commodum 
fuerint a nobis excogita$4y benign^ ex- 
cipienda ejfe confidimtti ^ ac fperamus . 
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P A R S P R 1 M A 

BE FIGURARVM PLANARVM 
SXMPTOMATIS, ET MENSVRIS.. 

C A P V T 1. 

De dejinitionibuf y feu principUr 

Ceometriae . 

I. X^ Eoaetria eft fcientia, magnitu- 
fl -r dlntun t folidorum neinpci i'v* 
V_^. pcrficieruin» & lincanim, 
11. Sohdtun eft magnitudo in Ion* 
gum, latum, & profundiim extenfa. 

UK HufrrfitUr eft folidi terminus., 
feu magiiitudo in longutu tanttjoij & latiun 
extenfa . 

IV. Linea eft tctminiis fuperficicl , 
feu magnitudo in longum tantiim extenfa. 

V. Pundum eft terminus liocae, ac 
prolnde nulla praedltum exteofioiie , 

Scbolion T. 

Solidijm AH- cxtcnditur iuxta Ion- Tab. I. 
gUudlneoi RSj iuxta latitudinem R0,& fig. i. 
A iuxta 
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iuxta profundUatem>fcu altitudinem RA, 
quare niagnitudo erit in longum > latuo) > 
& profunduni extenfa # 

^cholion IL 

Cum folidutn idem AH fit undiquc 
tei^inatum , Jiabcbit terra inos in Ion- 
gum tantum , & Jatum extcnfos , quos 
dicimus fup^rficics , cuiufmodi funt fa- 
ci€S latetalcs AS , SV , VO , OA una 
cum fuprcma LF i Jnfimaquc OS > quae 
longae quidcm, ,ac latae funt, non au- 
tem profundae, alioquin non folum ter- 
wini , fed partes quoque effent folidi AH. 

^fbolion JIL 

Similiter cum eaedem fuperficies 
fint finitae y fuos habere termjnos de* 
bent in longum tantum extenfos, quos 
lineas adpellamus ; nam earum fuperfi- 
cierura qaaelibct AFVL babet pro tcrmi- 
nis linens AF, Fy> VL, LA, quae, lon^ 
gac quidcm funt > fed pon latae , alio- 
quin non termini folum y fed partes quo^ 
que cflent fuperficiei AFVL. 

^cboUon IVf 

Demum cum finitae fint lineae re# 
ccnfitae , habere Jerminos debent hul* 
la praedifos cxtenfione ; pam learum li- 
rearum quacvis AF pro terminis habet 
punfta A ) & F ) quae longa elfe non 
po0Unt> alioquin non folum effent termU 

pi 
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GEOMETRIAE j 

t)\ J fed partes qiioque forent ciusdem 
jcftac AF. 

VI. Llnea AO dicitur reffuy Ci mi- r-. 
niraa fit omnium linearum habentium eos- S**» 
dcm f ermines A ^ & On 

Corollarium L 

Quare fi inter omnes lineas AEO, 
ASO J AO &c. habentes eosdem termi- 
|K)s A , & O > una- AO brevitate cae- 
tcris ancecellat) haec linea re(5la eric. 

Cor. lU 

Ergo a puncflp adt .punftum urrca^ 
tantuai refta linea duci poteft y quippe 
inter haec punfta unica tantiim linea om- 
nium breviflima efie poteft* 

Cor, in. 

Cum a pun<ftQ .ad punftum (a) uni* a cor. 2. 
ca tantum refta linea duci poflit ? fe: 
quitur duas rcftas per eadem duo pun<3:4 
tiaduftas I mutuo coincidcref 

Cor. IK* 

Pua(? <?rgo reftae fpatium minime 
claudunr ; ut cnijn duae lineae vejuti AEO 9 
ASO fpatium claudant ^ ambae tranfirc 
debent per duo punfta A > & O quia 
niutud coincidant) quod duabus re<5lis li- 
n^h convenire nonib). poteft^ - h cor. j. 

A 2 !aSO 
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Cor. f% 

y. Ad fpatium ergo claudendum trcf 

^^ ^* faltcm nec.cirariac lunt rcftac AF> FE, 

AE 1 quarutn una quaevis AE ipinor c- 

x\t ruitima reliquarum AF , FE ; quippc 
%def.6. Tcfta AE brcvior crit (a) inflexa li- 

nea AFE , h^bcnte cosdcqa tcrminos A > . 

& E. 

y !!• P/^nttw > feu f /^«^ fuferflciet eft 
brcviffima omniuip cdsdcm tcrminos ha- 
bentium. 

*^^- • eft unius reftae AE ad alteram AC mu- 

tua inclinatip. Punftum A wr/?^- angull 
dtcitur, rcflae vcro AE, AC (n^rfiyW^l 
latent an^uli ^jipdlantur* 

Cor. L 

Igltur eadem cri|rum inclinatione 
manente * nee augctur , nee rninuitur 
inguius, quamvis eius crura, vcl latcrji 
gugc^nturi V9I minuantur. 

Cor. IL 

«. .. Aequalcs ergo erunt anguli EAG^ 

f ^g* 4« 5- FOR, f, dum fibi vertices A , &: O 

n)utu6 iraponuntur, crura AE, AC cof 
incident cum cturibus OF, OR; tunc e- 
nim utriufque anguli crura funt aequa* 
)iter 4(1 fp inyicem Inclioata • 

Cor^ 
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Cor. riTi 

Si vero dura fibi imponuntur verti- pjg, j, g^ 
CCS 0> & Ay crus qu'dem unum OF co- 
incidat cum AE , fed reliquum crus OR 
^adat intra angulum EAC) hie angulus 
aiaior eric altero FOR. 

IX. Linea RA dicitur alteri CF pcr^ pjg^ *; 
fcndiiularis y quando in ipfam incidcns 

facit hinc9& inde aequales angulos RAC> 
RAF. Anguli huiuftnodi dicuntur reCiim 

CorolL 

Si ergo RA fit pcrpendicularls ad 
jTcAatn AC , feu fi reftus fit anguliis 
RAC , produfta CA ad F , novus angu* 
lus RAF aequabitur RAC. 

X. Attguks acutut dlcitUr, qui mi- 

uot eft reftoj ut EAC ; obtufus ^reronrHFig. 7# 
qui refto major, ut EAF. 

XI. Di/iantia pun«fti a linea reAa^ 
eft linea brcviffima omnium y quae eX il* 
-lo ad banc duel polFunt. 

Xir. Lincae reftae AR , CF dicun. Fig. »• 
fur mutuo paralleUe ^ (i in codem pla« 
jip iacentes> utrinque in infinitum pro* 
traAae^ eamdemfemper fervent dilUntlam 
ixitcr fc . 

Or* L 

. Erunt ergo parallela? AR> GF , fi 

pua- 
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punAa (insula uniu^ AR eamdctn ubfw 
que diftantiam fervent ab alia refta CF ^ 

Cor. tL 

Parallclac igituf AR ^ C^ nunquam 
poterunt convenire ) alioquin non c- 
amdeni ubique haberent diiiantiam in^ 
tcr fe .' 

Xlir. Superficies , quae uni , vel pitl-r 

^ribus lineis undique termlDatur > figurd 

dicitur > quae rc6lilinea quidem erit 9 fi 

lineae terminantes fint r«ftae>' cuif'vilined 

vero, fi curvae ^ 

XIV. Cir cuius eft figura pfana' uni- 

ca curya'^Iineacomprehenfajquae circum- 

Fig. p. ferentia dicitur, ad quani omncs^ reftac 

. lineae CA,CS)CH&c. a punflo medio G| 

qucd centrum dicitur duftae jaequales funt 

inter fc • Hae autem aequales reiftae rw^ 

' dii i vci femidiametri circulL nuncupan*' 

Cor. fr 

• 

Tgitur circumferentiac idem cemrutnf 
habentcs , vel fibi invicem nunquam -occur- 
runt) vel ftoccurrant , mutuocbincidant o« 
portebit ;fi cnim circumferentiac riadfcsha- 
beant inaequales > ilia » cuius' minor* eft ra- 
dius ^ tota intra reliquam cadet j cufus ra- 
dius maior eft, idcoque fibi invicem^ non 
occurrent . Si vero circumferentiac aequa** 
le$ habeant radios^ tunc ambae a com^ 

mu» 
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muni centto acquh diftabunt , & proin- 
de mutu6 coincidant oportebit • 

Cor 4 IL 

Duae igituf circumfcrcntiac ita fibi 
inutu6 occurrentes^ ut non coincidant f 
commune centrum non habent^ fi enim 
haberenr j utique (a) fibi non occurre*' ^ ^^^' '' 
rent ^ vel mutud coinciderent ^ 

Con lit. 

Quare circuli fe fecante^^aut mutucr 
fe tangentesi commune centrum non ha- 
bcnt# 

XV. Linea rc(?la AHf pef centruol Fig» ^i 
duSka, , & ad circumferentiam utrinque 
terminatai ^/^i»^/^;' dicicury quae citcu- 
lum 9 & cifcumferentiam in daas aequa^ 
Ics partes dividit^ 

XVt, Reaa SH ad circamferentiairt 
utrinque terminataj fed non per centrum 
tradujSa, vocatur chorda circuli, feu /«- 
btenfa ^ 

XVII. Circuli arcut eft pats quart* 
talibet circumferentiae ; gradus autem 
eft pars eiusdem tercentcfima rexagefima. 
Singulos gradus. partiraur in'da. minutft 
frimct , & quodvi^ minutum in 6o. fe^ 
cunda r atquc ita femper 4 Quare circum* 
ferentia erit graduum. 360. , dimidia vero 
circumfereqtia graduum 180^ y quadrant 
demum graduum go. 

A 4 XVIII. Per- 
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XVIII. Porto circuli £HV com- 
prehcnfa a chorda SH5 & arcu SVH y 
diciiur fcgmcntum circuli . Scgmcntunu. 
SHV 9 quod minus eft femicirculo, di- 
citur ftgmentum minuT > rtliquuiil vcro 
fcgmeniutu &HA fegmentum matus • 

XIX. Angulus ad iircumfcrentiam 
-. cft» cuius vertex , & crura ad circum* 
fig* 9* fcrent'am terminantur, veluti eft anga« 

lus AHS • Angulus vcro ad centrum eft 
illcj cuius vertex in centre circuli eft, 
crura autem ad circufcrenciatn lerminan* 
tur, cuiufmodi eft angulus ACS, 

FjV, g^ XX. Refta LO circulum tangit ift 

A9 ii ita occurrat circuio ^ uc tota ex- 
tra iilam cadat. 

Fig. lo* XXI. Circuliis AGF al'um.ARS in^ 

tus tangit) €\ ita illi occurrat) ut totus 

p. intra ipfum cadat. Circulus vexo ARS 

rig« !!• alium OSE e^ira tangiti {\ ita illi oc- 
currat.) ut totus extra ipfum cadat. 

TTj. ^ XXIL Triangulum AFE eft figura 

^' ^ tribus Ijncis terminata ) quae ejusdcra la^ 

fera dici folent . Haec autem latera fi 
acquentut) triangulum dicitur aequilatc* 
rum: H duo tantum latera /int aequali^y 
triangulum vocatur Ifocehs : demum fi 
latera omnia fuerint inaequalia) triangd- 
lum fcahnum dicitur • 

XXIIL I5 quovis triangulo AFE Ia«» 
t»s^ AE) ad quod terminantur crura FA*/ 
fE> dicitur oppojitum an^pujo AIE* 
XXIV. Triangulum^ rcCian£ulum \U 

lud 
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lad eft » quod unum anguliim re^liim ha- 
bet J obtufangulum , quod unum habet ob^ 
tu um ; acutangulum^ quod trcs angulos 
habec acutos; 

XXV. K€6lttngulum AEFG eft figu* pjg^ j^; 
ra quadrilatera , quatuor angulos redos 
habens, 

XX VL QuaJratvm RCLH eft figura . 
quadrilatera, aequilaiera i & rcflangulak ^'8* ^i* 
Kciib auteru RH latu^ quadrati dicitur h 

XXVir. Rhombus AEFG eft figura p. 
qimdrilatcra, aequilatera, non autem re- ^^* ^ 
Aangula • 

XXVIIL Kbomboidcf ALSO eft fi- . 
gura quadrilatera, non reAanguIa, late^- ^'S* ^i^ 
ra oppofita AJL, OS, nee non AO, IS 
aequajia habens. 

XXIX* Paralhlogrammum eft figura p-- j^ 
quadrilatera AEFG, cuius biria oppofita ^* 
latera AE , GF , itemque AG i EF funt mu- 
tuo paralleta * Rcfta autem AF per angu- 
los oppofitosduaa,^/\i^oiiii//x appcllatur. 

XXX. Figura GRHL dicitur circum- — -. 
f€ripta Girculo, fi fingula eiusdera late- *^** * - 
ra circuliim tangant . 

XXXI. Figura AEOS infcripta eft 
circulo, Ci cxnnes eius anguli fuerinc in 
circumferentia • . 

XXXII. Figura polygons eftj quae 
pluribui quam quatuor lateribus termi- 
natur.Sf latera ftierint quiuqii^i.;, fex^ 
feptcm &Ci figura ?entagonum i Hepfag^^^ 
nurii^ Hcpdjtonum i &c. did folet. 

XXXli. Fi. 



.' I 



XXXIII. Figura polygona ordinaiat 
feu regular is eft, quae aequilatera 9 & 
aequiadguU. d(l« 

XXXIV. Men/ura lineanim eft linca 
refta arbitrariae iongitudinis in partes 
minores pro lubitu dividenda y Sc fubdi* 
videnda « Dividitur antem hodie a Geo 
mecris in 10. partes aequ^Ies, qui fedcr 
vocantur J unde ipfa decempeJa^ vel Per* 
tica appeilatur. Pes fubdividitur in io« 
digitQS 9 digitus in 104 lineas , Sc ita porro. 

XXXV. Parf aliquota ilia elt, quae 
aliqUoties repetita integro fit acqualis; 
ita unitasl eft pars aliquota numeri cu- 
iufcumque ; ex. unitatibus enini pluries 
repetitis quicumque numerus coalefcit. 
Aliquant a vero pars eft^ quae aliquoties 
repetita fempet vel maior , vel minor 
eft toto : ita longitudo 4. pedum eft pars 
aliquanta Iongitudinis io« pedum, quia 
aliquoties repetita^ nempe bis,illam non 
adaequat , repetita vero ter , iliam ex? 
-cedit • 

XXXVI. Commefi/ur^bilia Cunt 3 qvizc 
partem aliquotam communem habent:ita 
duo-quilibet numeri commenrurabiles funt, 
habent enim ad minus pro communi par- 
te aliquota unitatem . tncommenfurabi* 
lia vero funt ilia , quorum nulla datui 
pars communis aliquota « 

XiCXVII. Men fur a figurae eft qua* 
draium, cuius latus perticae aequale, di- 
citurquc fertica quadrata .HwQ dividituc 

in 
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Sri fedef quadrator ^' ficuti pes quadratus 
Id digitot quadraios ^ atque \tt fempcr, 
Summji aiitem horum quidratorom^ quae 
in figiira aliqiia continenturi dicitur c- 
iusdem area y feii fupeificies ab ciu5 U- 
tdribiis coniprehertfa'i 

Scholion 4 

9 m 

Quemadmodura perticac ^ pcde* > 
dc digit! lineares , qui in data linedLi 
dontincntur, in unara fummam colleflii 
ciuS (a) longitudinem repraefcntant J ita a def^i^, 
li petticae qiiadratae 9 quadrat! pedes % 
vel 'digit! j iri' figura dontcntij {n unam 
fumiiiam colligafltur, exhibebunt figuraea- 
rcanij fcii fupcrficicm ab cius Uteribus 
terrainatam i 

XXXVirL Propofitio aliquid affir- ' 
mans ^ yel fiegans > dicitur Tbeorema ; 
^uac Veto .q«idquam praccipit eflficien- 
dum Problemd appellatur. In TfieoiTcma- 
te, & Problcniate thejts eft^ quod enun- 
ciatut, ve! proponitur efficicndum ; Hj- 
fotbejf^ vem id'* elf 5 quod in Theorema-' 
te > & px'obleiriate praefuponitur • 

XXXIX. Poftulatum eft id, quod pofle 
fieri per fe liquet; poftulctur ergo , ut 
<oncc^«ui 

A punfto ad punftum refiara, lincam 
^uci^ p«fl(^* . , 

2. Re- 
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1. 
ReAam lineam tcrminatam ia dire* 
6um producere * 

jUx dato pan(5lo tamqu^m centro 9 
dato intervallo veluti radio > circulum 
defcribere • 



l£x re<^a maiori auferre partem mi- 
bori aequaleoi. 

3^1 i, Axiomata furt vcr'tates tanL. 
clarae ) tamquc perfpicuaey ut foIis tcr« 
minis incelle(5^is affcnfuni mentis extor- 
queant • Sunt autem fequentia. 

t. 

Si aequalibus adda« aequalia > tota 
erunt aequalia « 

t. 

Si ab aequalibus aequalia demas > quae 
remaneoti funt aequalia • 

Si ab aequalibus demas inaeqaallaj 
quae remanent y funt inaequalla • 

Si inaequalibus aequalia addasi tota 
erunt inaequalia* 

5.^ 



CEOAfETRIjfE, fj- 

• * 

Si ab inaequ^Ilbus aequalia demas % 
^uae remanent > funt inaequalu« 

Totum fua parte maius eft > aequalf 
eft autem partibus 'fimul fumptis. 



Quav (ibi muttio fuperimpofita pen 
fc^k CQngruunt)^ fun^ aec^ualia^ 

8. 

Aequ^Ies reftae 9 aequales fcmicip* 
cvU 9 & aequates eiusd^m clfculi arcuf 
fibi mutuo congruunt • 



Quae ^idem aequantq[r 9 etiani mut 
^uo funt aqqualia. . 

Quae eius.dem 9 vel aequalhiin funt 
dupla) tripla &c* > fan; quoque aequa-i 
J|a inter fe. 



CA^ 
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C A P V T IL 

* 

JDe mufua reliarum cum curvh circular 

rspus fnterfedione y deque praeciputr 

triangulorum fjmpomatis ^ 

Tropofitio L 

Fip IT i8 Q^ ^" circulo quodvis aliud a centrq 
To iJ C accipiatur punaum A, ex quo r«' 

'^' ftac plures AO,. AR, AS, AE in cir- 

cumferentiatn cadant ; erit i. omaiura 
maxima AR per. centrum. traiecfta j 2. Si 
arcus RO fit aequalis arcui RS, ctiaoij 
AO aequalis erit. A5« 

3ift)fittlat,u I. Ducatur ex centro C radius ("a) 

b def, 14. CO . Cum radius CR fit aequalis (h) ra- 
dio CO , addita utrioquc. AC, furama 
AC , (Sf CR , feu refta AR aequalis 

cAxiom,\'. crit duabys (c) fimul AC, CO, Sed in^ 

priangulo. ACQ duae fimul AC « CO 

d cnr. %Mfi funt (d) maiorcs t^rtia AO ; ergo etiam 
^. AR maior erit AO . Simili ratiocinio ea- 

dem AR maior oftendetuj: quacumque a- 
lia; ergo omnium maxima eft AR. 

II. Cum arcus RO ponatur aequa- 
lis RS, fi femicirculus FOR ponatur fu- 
pra alium FER , utiqiic arcus RO con- 

sAfdom. 8, gruet (e) cum aequali RS , I)unaumque 

Q cadet in S ; igitur ctianj AO con-; 

gruet 
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gruet cum AS*j» ideoque (a) illi acqu^. a Axiom. 7. 
lis erit • Quod cr^t demonArandum ^ 

Corollarium • ^ 

Igirurin circuIoEFOR omnium chor- Fig. jq.: 
dairum maxima eft diatneter jFCR* 

Tropojitio II, 

Ilsdcm poiitis , fi arcus RO fit minor Tigi. 17* |5« 
sLtoi RE i viciflim jrcfta AO rnaior. 19. 
crit AE# 

Efto arcur RO aequalis alter RS >^ 
iunAaqiie AJJ, quae (b)acquali? erit AO> b ;?^o^, i. 
agatur CE fec^ns AS in I . Jn, triaun 
gulo SIC duae. fimul SI , IC funt (c) ^ coroU. 5. 
maiores tenia CS ; fed CS eft (d) gc- M\ ^• 
quails CE J ergo duae fimuf Sh IC ma. ^,^J^ H* 
iores quoque erunt CE; un^c hinc» & . 

indc abUta.CI, erit;* SI (^) .m?ior IE, e^x/ow. 5. 
Si ergo tarn maiori^U quam dninori IB 
addatur lA , itpta AS (f) nuw p- iAxhrnJ^k 
lit duabus fimul IE y |A : fed iftae ini . 
triac^ulo EIA funt tg) maiores AEjer- g car/>U^ ^4 
go AS, vel fibi aequalis AO piulto ma* def. 6. 
ior crii: AE • Q. E. D. 

Corollarium 

Igitur^ fi AO.fit maiimac AR pror 
pior / quam refta AE > crit AO maior 
AE. ^ 

« 

Fro^ 



^ w 



1(5 



f4RS PKTMA 
Vropofitio 111. 



Ftg. l^. 18. 



Ilsdem pofitis, (i re<fta AO fit acrqua* 
lis AS ; etiatn arcAis kO aequ^Us c* 
Jit arcui RS. * * 



. Arcus RO ncqujt tflfe minor ar- 

ea RS ; nam fi ita , rcAa AO aia- 
% frot. «K ior forct (aj AS ; contra hypothelicn. $cd 

nequc arcus ixiein RO maior eflfc patcft 

arcu RS> quia fi eflfet 9 refta AO mu 

h fropm t. nor (b) force AS> itcrum contra* hypo- 

' ihefim . Cum ergo arcus RO nee maior) 
cec minor fit area RS 1^ huic crit ae- 
quaiis • Q« £• D/ 



Corollariupi 



FiS. «^- 



Hinc duae chordae aequales AO9 AS 

ad idem circumferentiac punftura A ter- 

minataci fubr^ndunt aoquales arcus AO| 

AS i nam dimidia circmuArrentia AOR 

<f def. 15« aequatur (cj alteri ASR : fed ob aequa* 

d cxbypotb. les (d) reftas AO» AS, arcus RO (e) ad- 

m cxffdffr. aequat arcum RS ; ergo reliquus arcus 

AO reliq^o AS erit aequaiis • Tgitur (i 
ex codem circumferentiac punfto A Ai* 
mantur utrinque cpe circinj aequalia in* 
tervalla AO, AS, capientur qucque ac* 
^ualcs arcus AO> AS. 



?M« 
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Tropojitio IV. 



t7 



S 



b ex hyp. 



1 latew fingula AC , CO , OA trlangii. Fig, 17. 184 

li ACO aequentur lateribus flngulis i^, • * 

AC 5 CS 9 SA trianguli ACS 3 etiam an- 
guJL aequalibus lateribus oppofiti y Sc 
tota triangula aequabuntur* 

Ccatro C, & intervallo CO dcfcri- 
barur (a) circulu^ OEF , qui cb aequa- 
Ics (b) CO, CSj tranfibit quoque per S. ^ -^ ^^^. 
Producatur (c) AC ad R . Quia AO po* c fojlul. zi 
©itur acqualis AS $ aequabuniux (d) ar» d ^rop» j, 
cus RO3 RS 9 uode ii femiclrculus FOR 
fupcrioiponatur reliquo .FSR ^ pun^^utn 
O cad^t (e) in S> totumqui trf^ngulum c jlxhm.8^ 
AOC congruet alteri ASG > ideoque (f) f Axiom. 7* 
erit huic aequale^ & angulus ACO ae* . 
quabitur ACS, angulus AOC aeqtiabicur 
ASCi ac reliquus CAO aequalis erit xe- 
liquo CAS • Q. £• D« 



Fig* lOi 



Coroll. f. 



Duo igitur circuli tSHy BGH^ quo- 
rum centra funt A > & C , nonnifi in duobu^ 
pun^is B, & H fe mutuo fecant • Si cnm 
fc quoque fecarent in alio pun<fto G, hoc 
utjque m ucriofque circuli cifcumferentia 
fitum eflet > ideoque iundla ex centro A 
reSk AG, hacc forct iradius circuli LBH, 
feu (g) aequalis AB ; ergo ob aequales g d^^^j/j^f 
xadios CB, CG, & rcftam AC commu* 
Bern triangulis ABC, AGC, angulus BAG 

B ae^ 



♦. 



iS TAKH PRIMA, 

iexbJepr. aequaretur (^} a'tcri GAC» totum patti, 
b Axiom. 6, quod (b) eft. aWurdam , 

Cor, IL 

... t 

Fig. 2T. Hintf-'bifecare novimus datum angu* 

c foftul. 4* Inm reftiliftcum EAL . Sumptis (c) cmm 

a«qtt2^fibus AC, AS, centps C, & S , at? 
que intervalto QS defctibantur dw) arcus 
tircud SbH , COF ft fecantcs in O , & 
lungatuf AO , quae bifecabit angulum 
EAL. Cum cnim C fit ccntram circuU 

ct Jff. 14. SOH , radius CO (d) aeqijalis erit radio 

CS : fed db centrum S circali COF , c- 

c def. 14. tiam radios OS aequatnr (e) radio CS; 

i Axiom, g. ergo CO aequalis quoque (f) erit OS , 

& fingula lateraOCjCA, AO trianguU 
AGO aeqttantur fingulis latcribus OS , 

gexbac fr. SA, AO trianguli AS0^ ideoquc {g) an- 
gulum CAO aequabitur afjgalo SAO,'vcl 
aogulus EAO aequabitur LAO • Igttut 
AO bifecat angulum EAL. • 

Cor. IIL 

Quia reAac CO , OS , CS often- 
h cor. 2. fee (h) funt aequales ^ aequilaterum O) 
i dcf, 22. erit tr5angulum COS ; igitur liquet mo- 
dus fupra <iatam quamcumque rcAam CS 
triangulutti aequilaterum defcribendi • 

Cor. IV. 

Fig.^2# Similiter ex dato quoque punifto H 

cxcitabitur ad OR perpendicHlaris HA ^ 
Sumantur xiamqve utrinque aieguaies FIS ^ 
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HL , Aiperque SL fa<fto tr:angu!o (a) acqaU a Cor. j. 

Utcro SAL* iuDgatur AH> quae perp^n- 

dicularis quaefita ^ric ; cum cnim finguU 

latcra HS, SA , AH irianguli SAH ac 

qucntur fingulis l^terlbus HL, LA> AH 

trianguli LAH, iitique (bj angulus AHS h exhacfr^ 

acqualis crit angulo AHL^ idcpque crit 

AH porpendicularis (c) ad r^Aiiin OL, c Jefift. g. 

Cor. r. 

Demum pronum ex.didlis efl ad pun. 
Aum datum A rcftae AV angulum cSit Tig.ii.i^. 
cere acqualcni dato O ; ceiatris fiqui*- 
^em O > & A , radiifque aequalibus 
OR, AE defcribantur arcus RC , EL »^ 
lunAaque chorda RC 9 huic acqualls ca« 
piatur circino chorda EF, pcrquc F tra- 
ijcTatur AS : dico angulum SAY dato O 
cfle aequalem; fingula qutppe latera trian,^. 
guli A^£ aequantur (d) Hngulis lateribus d ex con^ 
alterius trianguli OCR ; ideoque (c) an- Jiru6t. 
gttlus A aequalis crit angulo dato O. cfxbacj^r^ 

Vropofitio f^. 

MEnfura culufvis ad centrum anguli Fig, 2Jt 
ASV^ eft ar<;us AV a cruribiij^ an« 
gull inteTceptus« 

Du(3S chorda AV , hu'o aequalii 
^apiatur circino chorda alia VR% eruat- 

JlUw ({) AcqualfS quoquc ajcus AV, VR » f car. frop. 
deocue arcus AR duplus eui; arcus A V • 3. 
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Igitur latera Cw^uh SA , A V, VS triangii' 
li AVS acqpamar fingylis latcnbus SR, 
RV5 VS irianguH RVS, ac proinde an- 

9 frop^ 4. gulus ASV (a) aeqiiabltur RSV, \indc 

angulus ASR dtfpt«»s erit anguli ASV : 

t> ^x 4^mon^ ff d etiam arcus AR eft (b) duplus ar* 
Jirat^ CU9 AV ; ergo (i arcus AR fit duplus 

arcus^ AV y etiani angulus ASR'dupIuj 
eft anguli ASV . Simiii niodo fi arcus 
AFfittriplus arcus AV) angulus ASF tri- 
plus oftcndetur anguli ASV i Ergo ar- 
cus AV nfjcnfura erit anguij ASV; fi e* 
nim ira hon foret 5 duplicato , aat tri- 
plicato arcu AV, non dqplicaretur , aut 
jriplicaretur angulos ASV- Q« £• D. 

enroll. J, 

Tgirurtotgraduumeirft angolus ASV, 
^uot g^rsidM funt in int^rcepto arcu AV. 

Cor. If. 

-J. ^ Re^us ergo gngulus KLA crlt gr^ 

y^g^ ?^< duum 90 ; centro cniin t. defcripto fc* 

midirculo AKE j producatuc AL ad E , 

ut novus cmcrgat angulns KLE j ae« 

c Corn def^ qua|is<(c) refto KLA , Cuii^ ergo acquen* 

9. tur anguli KLA, KLE, lu'quc aecjua* 

buntur qgoque iUoyum ipenfurae , ncra* 
d^xbacpr. pe (d) ^rcus AK ^ ]KE , ideo(|ue arcus 

AK fenfiiflis erit diraidiae circumfcrentiac 
f dcf. 17, AKE; baec aotem eft (e) graduuin 180* i 

trgo fircus AK erit graduutn 9a, 

Cor* 



Cor. tIL 

Cum refti aftguli cUitifvis mehfu- 
ra fit (a) gradulim 96.; omnes xt^\ an* & coi"* !• 
gull acquari cebent ^ 4k dUorura rcfto* 
ju«i mcn/iira erit grilduUtn i8q,, mert- 
iura vfro rc<SQruiu qaatpor crit gra- 

Cor. rr. 

Quia angulu^ acutus eft rcc^d (b)mi- b def. 10. 
nor, licuti vigiflim obtgfus U) maior eft c dcf. lO, 
reftoi angUiiJS acutus raiqor eiit (d) gra- d cor. 2. 
dibus 90. 9 obtufus vero ^o. gradibus 
niaior erit . ' 

Cor. K 

Hinc ope femicircuH AOL in iSo* *,. 
gradus divifi|detegcntur gradus dati an* ^S* "^^ 
guii RPQ^; centre cniai femicirculi ita 
collocato fupra verticem P angtili J<PQ , 
ut femicirculi radius PL cadat fupra an- 
guli latus unum PQ^j arcus LO cruribus 
anguli interceptus ) gradus (c) oftcndet texbacfr* 
dati anguli RPQj 

Cor. VL 

Similiter ad pun<?lum P datae reAac 
PQ^fiet angulus RPQ^graduum daiciuni, 
f\ centre iemicircull lupra P ita conftN 
tuto 9 ut eius radius PL cadat fupra da* 
cam Vcftam PQ^> nunicrcntur dajti gra- 

B 3 dus 
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dus ab L ad O) notatoque panAo O « 
per illud craiiciatur PR. 

Cor, VlL 

Dcmum fi duac rcftae RO 9 Ct ft 

Tab. TI. fecucrint in E , crunt anguli ad verti- 

^'S* ^* texn E oppofiti, aequalcS . Cum cninu 

a //^/«. 15. fcmicircuniferentia CRF aeqoctur (a) aU 

terl RCO, urrinque ablato arcu CR 1 re- 
b Axiom. 2. liquus arcus RF aequalis (b) erit reliquo 

CO , & proinde angulus REF aequabi, 
c tkbacfr. tur (g) CEO. Eodem modo oftcndcntur 

aequalcS angUli REG, FED* 

Sc bolt on • 

Tab. IL Ex hac propofitionc altitudinum* Se 

Fig. L * dlftantiarum anguli innotefcunt. Sit dc* 

tcgenda qiiantitas anguli GAB^ fiib qua 
apparet cx A altitude turris CB . Bacu* 
lum ferrea cufpide armatum folo infige, 
htilc deinde qiiadrantem AFL in 90. gra* 
dus, & minuta divifum ca Idgc impo* 
nc, Ut latus ununi FA fit perpendicu* 
lare ad Terrain, planum vcro quadran* 
tis dirigatur in altitudinem CB. Dcindc 
regulanj AO, quae circa centrum A vo- 
lubiiis eft, ita attollcj vcl deprimc , ut 
oculus admotus centre A , & per re- 
gulae AO UtramqUe dioptram coUinians, 
confpiciat apiceni C aititudlnis menfu- 
randae . Atcus quadrantis LO indicabit 
quantitatem quaefiti anguli CAB, quot 
enim gradus, & rainUta contincbit idem 

ar- 
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areus LO9 tot graduum^ & minutorum 

crit altitudinis angulus (a) CAB. uexbacff*0 

Nee abfimili modo apparcntera /idc- ^r ^ tt 
lis altitudincm Aftronomi metiuntur. Efto y 
invenicnda apparens akitudo fideris S • ^^* ^* 
Qiiadrans LGV in gradus 96., & minu- 
ta divifuS) ita collocetur, ut filum per- 
pendiculi CE a pondere D extenfiJm , 
illius limbum contingat • Deinde circa 
axem fuucn ita vertaiur j ut oculus in L 
coUocatus , perque tubura radio LC ap- 
tatum ) aut per dioptras collineansy vi- 
deat fidus S : dico arcum EV mcnfurarti 
cfle anguli SCO> fub quo altitudo ap* 
parens ftellae videtur • Nam cum filum 
CE perpcndiculariter fcccthorizontalem 
re(5lam AO > utique fl ad Z produ<ftum 
concipiatur^ rc6lus (b)crit angulus ZCO, hior.def.g* 
jdeoque aequalis rei^o angulo LCV. lam 
vero angulus ZCS aequatur (c) fibi ad c^^^oli. 7, 
vcrtfcem oppofito LCE; ergo etiam r^- ^*^* T^^f* 
liquus SCO aequabitur reliquo ECV ; i- \ l^.^^ 
gitur cum arcus EV menfura fit (d) an- ^ 

gull ECV 9 idem arcus EV menfura quo» 
que erit anguli SCO > fub quo apparet 
altitudo fider s S. 

Eadem mctfaf>do invcnictur quoquc Tab. 11. 
angulus XAZ > fub quo apparet ex A Fig. 4« 
dirtantia locorum X^ & Z . Planum fe- 
xnicirculi CBD in 180. gradus , & mi- 
nuta divifi, ftatuc in piano XAZ. Tunc 
regulam AC dirige in fignum X) donee 
oculus in A poiicus > 6^ coilimans per 

B 4 dicr 
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. rfioptras iaterales vldcat 6gnum X , trolli^ 

inans veto per dioptras rcgulaeAB videat 

a,exbacff^ fignuiii IZj atcus BC indicabit (a) angu* 

lum intcrvalli XAZ. 

4 

Tropofitio VI. 

Tab, II. ,qT rc(^a RE infiftat rcAac CF ; angu- 
Fig. I. i3 li KEC y KEF duobus rc^^.s aequan- 

tur • 

Centre £ , & intervallo EC defers 

batur circulus CRFO . Quia arcus RC 

b prop. 5. mcnfura eft (b) anguli ad centrum REG, 

c per eamd. & afcus RF menfura eft (c) anguli REF, 

liquet duos angulos fimul fuxuptos REC) 

REF menfurari a dlmidia circumferentia 

d def. 17. CRF : haec vero utpote graduum (d) 180. , 

e coroL J. eft duorum (c) re^oram menftira ; ergo 

prop* 5. duobus reftis aequales erunt anguli REC> 

REF . Q. E. D. 

Cor. t 

Tab. II. Eodem modo detoonftrabirur ^ (i plu- 

Fig. \. * ■ ^^^ reftae SE , RE ad -idem punAuni in* 

^* fiftant cidem re<5lae CF ^ effici angulos 

CES , SER , REF duobus reftis ae- 

tjuaics ♦ 

Cor. IT. 

Tab. II. Duae reftae fe invjcem feCantes RO| 

Fig. I. ^^ eiiiciunt ad E affgulos, 'qui- reftfs qua- 

tuor func aequales ; nain eadeia ratio- 

\ iie« 
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nc , qua aitgftti REG, RSF dUobus (a) a tkhacfr^ 
reftis aequantur, aequales quoquc duobus 
reftis crunt anguH OEC > OEF ; igitur 
omnes anguli ad £ politl tea^lis quatuor 
func aequales. 

Cor. tit 

SimiHtcr fi per idem f)un(^uin £ trail- Xab« If. 
ciantw i»cftae quotcum^ue CF,S(5j RO-, pjg. 5, 
omnes anguli ad E poiiti aequales erunt 
quatuor reikis; nam eadem ratiotie) qua 
anguVi CES,'SER, REF'duobus (b)'rcais b cor. I. 
aequantur ^ aequales qiioque erunt duo- 
bus reftis t^liqui CEO, OEQ , QEF "; 
ergo omnes ans'Uli ad E pofiti aequa- 
ks funt quatuor re>ftis. 

. Cor. IK 

Patet etiam quemvis aftgulum REG Tab. II. 
duobus reftis cfle minorem, complet c- Fig. !• 
mm duos reftos cum altero REF. 

Cor. V. 

Demum fi duae reftae CE , FE- ad ^ab. II. 
idem utrinque punftum reftae RE faciant ^\a j^ 
anguios REG , REF duobus reftis ae- 
quales ; eaedem CEj EF unam reftato«* 
component 5 feu erunt pofitae in dire- 
flum . Gum enrm anguli REG, REF duo* Cexhyfoth. 
fcu^ (c) reAis acquentur > utique arcus d corolL 3. 
CRF erit (d)- graduum 180. , fcU dimi- jr. 5. 
^ia (e^ circunrfercntia • Igitur tcaa€'CE^ c def. 17. 

EF 
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£F componeot diamecrum y feu reftan 
lineani C£F. 

Tropajitio VIL 

Tabt !• 
Fig. 17. i8. C^ latera AC, CO trJanguIi ACO ac- 
ig^ * * "3 qucntur lateribus h'C^ CE trianguli 

ACE i & angulus ACO fit maior an- 
gulp AGE } etiam larus reliquum AO 
maius crit reliquo AE • 

Centre G , & ihtervallo CO dc* 
a tkbypotb* fcribatur circulus OSF , qui ob (a) ac- 

* quales CO , CE , tranlibit quoque per 

^pun6ium E • Producatur AC ad R • Cum 

rcifla OC.infiftat rtftae AR , duo angu^ 

h frop. 6. li ACO, OCR duobus (bj reftls aequan- 

tur • Eamdem ob caufam duobus reAis 
acquantur duo anguii ACE, ECR . Ergo 
duo anguli ACO, OCR aequantur ctuo« 
bus angulis ACE, ECR ; fed angulus 
c €x byf* ACO maior (cj cil ACE ; ergo vicif- 

fiiii reliquus OCR minor (dj^ erit reli* 
d Axiom. 3. quo ECR > ideoque arcus RO minor (c) 
e prop. 5* crjt arcu RE ; igitur AO maior (f) v 
f pyop. 1. ill AE . Q; E. D. 

Cotollarium • 

Tab* II. Igitur fi arcus circularis AE fit ma* 

Tig* *?• , Jor arcu RO , etiam chorda AE maior 

crit chorda RO; iunftis enim radiis CA, 
CE, CR, CO, duo latera AC, CE rri- 
anguli £AC aequalia funt duobus late? 



^ ^ 
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ribus RC , CO trianguli ORG ; fed ob 

arcum AE maiorem (a) arcu RO* etiatn a fx hyfi 

angiilus ACE niaior eft(b) angtilo RCO; b prop. 5. 

i.^itur chorda AE maior (c) erit chorda c exbatjr* 

RO. 

"Propofttio VIIL 

X fatera AC, CO trianglili ACO ac^ T^b. I. 
(Jucntur lateribus AC > CS trianguli fig. i«^, i{. 
ACS s &: atigulus AGO fit aequalis an< |^. 
gulo AGS,* ctiam rdiqutim latus AO ac- 
quale erit reliqUo AS« & ipfa triangu-* 
]a y angulique aequalibus lateribus oppo** 
fiti > acquabuntur * 

Cefttro C, & intcrvallo CO dcfcri* 
batur circUiiis OFF > qui ob aequales 
CO , CS , tranlibit qooque per S > & 
producatiir AC ad R • Cum refta OC in*, 
fiftat rcftac AR , duobus (d) rcftis aequa- d ^^op^ 6. 
les crunt anguli ACO > OCR. Simili ra- 
tiot^io dliobui rcftis aequales oftenden- 
tur anguli ACS $ SCR j igitur tinguli 
ACO, OCR aequabuntUr angulis AGS, 
SCR : fed angu us ACO aeqliatur (c) an-* c ex bjf. 
gul6 ACS; ergo reliquus OCR aequabi- 
tur (f) reliquo SCR , ideoque arcus OR f Axiom, t. 
aeqalis erit (g) arcui SR , & re^aAO (h) g frop. 3, 
acquabUUr ip(i AS/ fed etiam reliqua la^* h frof. i« 
tera AC > CO trianguli ACO aequalia 
funt (i) lateribus reliquis AC 1 CS tri- 1 ex bypot. 
afiguli ACS J ergo (k) triangula ipfa , kfrof^^. 

angu^ 
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kngulique lateribus aeqdalibus oppofiri} 
^cquabumur. Q. £« D« 

Corollarittm • 

Tab, It. Igitur C duo ^rcu$ AE , RO eiuf- 

tig. 7. dem circuli fint acquales, aequabuntur 

quoqiie chordae AE» RO .Mam latera 
ACi Cfe trianguli EAC aequantur late- 
a dff. 14. fibus (a) CR , CO. triaftguli ORG: fed 
b ex hyp. ob arcliai AE aequalem (b) arcui RO , 
c frof. 5. etiam angulus ACE aequalis erit (c) an- 
d cxh4cfr. gulo RCO ; ergo etiam chorda AE ac- 

quabitur (dj chordae RO. 

Tropojitio IX. 

Tab. !• 'C^ latera AC , CO trianguli ACQ ae. 

FiH. 17*. 18. ^ quentur lareribus AC , CE tr?anguli 

IqJ' * ACE, fed reliquura latus AO fit maius 

^* reliquo AE ; etiam angulus AGO maior 

c-ric angulo ACE. 

Angulus ACO nequit efle minor^an- 
gnlo AC^ ; nam (i ita > latus AO mi- 

c frof. 7. nus (c) foret AE ^ contra hypothcfim . 

Sed ncque idem angulus AGO aequalis 
clVe poie.t angulo ACE ^ quia fi cflet, 

£ frof^ 8. latus AO aequalc {{) foret AE, rurfeis 

contra bypotiiclim ; ergo angulus ACO 
laaior erit angulo ACE. Q* E. D« 

Coroltarium 

Tab. ir. Igitur fi in circulo chorda AE fit 

Fig. 6. , nia- 



CEOMETKr)fE. ^ 

maior chorda. RO; etiam arcus AE roa^ 

jor er:t arcu RO , N^n^ la^^f^ AC » 

CE trianguli ACE ^'cqii?^ntiir laieribus 

OC , CR triapgtiH RCO ; fed re iqujia 

Jatus aE ma jus eft (a) rcUqao RO; cr- * ^^ hh 

go etiam angulus ACE maior erit angur 

lo (b) RCO, l?q argus AE maior crit (c) hexbacpr^ 

arcu RO • c jprop, 5, 

Tropojttio X^ 

Ifa?iam fccarc (Utam fyCmm tedam J[ ,J^* 
CE , ?'S- ^' 



B 



Sopr^ ^atain reAam CE fado (d) d corot}i. 

\ triar>gnio aequijafjcio CFE 9 ape rc-^ frof. 4. 

I A%e iA bifefiam fec^tuf, (e) aogulus e x9rU, 2. 

; CFE y 9118IC ciata:iii qupque CE h^ifariam /ro/y. 4. 
fecabit in purfto A ; pam latej*^ CF , 

• FA trUnguli CAF" ^cqv^ntur (f j lateri-- f ex conflr. 
bos EF ^ FA tnangtiii EAF » &: angu- 
lus CFA aeqo^Us eft (g) angula EFA ; g ex confir^ 
ergo eti^m AC aequ«^l>s (h) eric AB ^ b prop. 8* 
atque adeo CE bifcfta ertt in h. Qtjiod 

! crat faciendum ^ 

Liquef qoonipdo data re^a etiam in 
4«v8»> i6. &c. aequales. partes parciri* 
queat y £ngulas riimiruo) Jpartei| ^niper 
keruiu bifecaadot 



Pro* 
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Tropojitio XL 

T b TT T7^ ^^^^ punAo C extra rcAatn in* 
v\a^ * J^ dcfinitam LH ducerc pctpcndicula* 
*^*' 9^ rem CG . 

Centre C dcfcribatur circulus AEFf. 

fecans' datam LH in punAis A ) & £ • 
a frof. lo. Turn chorda AE bifariam (a) fefta in 

. G > iungatur CG > quae perpcndicula- 

ris eric ad datam regain LH; nam du« 

ft:s CA, CE, tria latera AC, CG*, GA 
b €X cofijlr. trianguli AGC aequantur tribus (b) la* 

tcribus EC , CO , GE trianguli EGC; 
Cprop,^^ ergo (c) angulus CGA aequabitur CGE, 
4 d^iif g. idcoque CG perpendicularis (dj crit ad 

chordam A£, vci ad re(5lam datam LH» 

0^^-^- Cor. I. 

Ex huius propofitionis demonftratio* 
ne liquet, radium CO traicAum per pun* 
Aum medium G chordae AE , perpen« 
diculariter hanc fecare, idcoque reftum 
elfe angulum CGE. 

. Cor. IT. 

Patet quoque eiimdem radium CO 
bifccarc arcum AE in O; nam in tri*. 
angulis mutuo aequilatcris AGC , EGC 

r t^of^ 4* aequaics (c) funt anguli ACG , ECJG ♦ 

vei anguli ACO , ECO , idcoque aequa- 

f fro]l. J. buntMf quoque (f^ arcus AO^ OE. 

Or. 
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Cor. in. 

Demum fi duae chordae AE % LO fc f^b; l^V 

fecent in punAo G ^ fc fe mutu6 bifa- pjg^ j^ * 
riaro non fccabunt ; fi cnirn ambae bife* 
ftae forent in pun6lo G > utique duAk 

ex centre C xe&k CG , refti (a) ef- z enroll. r% 

fent^feu aequal^s (b)anguli QG£)CGO> b comlL j, 

quod eft abiurduna* frof. y 

Scbolion • 

Ex hac perpendicwlariunn doArina^ 
iin ) qui ludo trudtculari operam navanty 
difcunt pilam adverfariam repercutien-- 
do araovcrc • Sed prius tamquam expe- Tab, II, 
lient'a notum praemitti debee , globum Fig* lu 
nhmtiiai perfc($^e eiafticum A 9 cuiufmo* 
di fere funt eburhei y obl'que occurren- 
tem piano immobili GK in I, ita red* 
lire verfus C, ut fiat angulus reflcx'onis 
CIK aequalis incidentiae angulo AIG . 
Hoc poOto fit FGKV menfae lu oriac * ' 

portio , in qua fit fpbaerularum alte- 
ra impellenda C> altera ) qua iinpellen-- 
da eft , A . Demifla ex C ad repagu- 
luni GK perpendreulari (c) CS,haec pro* cexbacttr^ 
ducatur ad H 9 donee iH ipCi CS fit 
aequaiis . Turn fphaeru.'a A impel latur 
verfus H) quae occurrens repagulo in I, 
refiliet per IC • Nam latcra CS , SI tri»^^ 
anguli ICS aequantur lateribus HS > SI^ 
trianguli IHS , quare cum (d) aequen- d corolU 1% 
tur qucquercdli anguli CSI 9 HSI, e-^ $r. 5. 

tiam 
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a prop. S, tiam (a) angulus CIS vel CIK , aequa- 

b coroll. ^n bitur HIS; M anguliis HIS aequarur (b) 

prof. 5f angiilo MQ 4d vcrciccoj oppoiico ; er- 

go eciam angulgs CJK aequalis erit an- 

'"gulo AIG ) 4il^i]p|kaeruia A ioipulfa pet 

reAam Alir^filici per reAatn IC» atgue 

amovcbU aclverfariani pilam C. 

Tropqfith XIL 

y^Mnium reftarum , quae ab aliquo 

Tab, II, ^^ punfto A duci poiTuof ad indcfini- 

f ig# I2f ^^n^ sH , t)revifliin^ cit pcrpendicularis 

Dncatur quaecumque alia AC 9 & 
produAa AR ad F dorxrc RF ipfi AR 
fit aequalis, jungatur FC^ Latera AR 9 
RC triangtili CAR aequancur lateribus 
FRj RCtriaiJguli CFR ; ergo cum ae* 
qualcsi fint rc^i anguli ARGj FRC, ac- 
c prop. 8# quales qqoque (c) cmnt; ACj CFj ideo* 

que AC cum CF dupla crit AC 9 ficud 
pb aeqqales AR 9 RF % etiam AF du 
pla cri? AR , Porro in tiiangulo CAF 

4^J* 6* gQ ctiarn dupla AC maior erit dupla^ 

AR % ideoqqe AC maior quoque eric 
AR. Eo4em modo demonftrabitur, aliara | 
quamvis reftam a punfto A ad reftaia 
SH duftam 9 perpendicular! AR cfl'e ma* | 
iorem; ergo omnium breviflima eft per- 
pendicularis AR. Q. £• D. 

Cor. 



qEOMETRIAE 33 

Corolh I9 

Contra f\ AR fit jDmima pmnium> 
quae ex A ad rcftani SH duci queu nt, 
crit quoque perper^'colaris ad eamdem 
SH; (i ^njm non AR^, fed alia quae* 
piam 4C perpendicularis eflet ad SH, 
utique AC , non vcro AR , eflet om* 
nium (a j minima , contra tiypothcfira . ?. c^ hac fr^ 

Cor. IL 

Cum unica tanjiim reAa omnium 
minima duci queat ex punfto A ad rc- 
(ftem datani SH, unica quoquc ex A ad 
eanidem SH poterir duci perpendlcularif 

Cor. UU 

Qiiia diftanria, punAi A a refla SH 
eft linea (b) .breviflTjita omnium, quae ex ^ if^r/SV. ir# 
A ad camdem SH diici queunt; fequitur 
perpendicularein AR efl'e dlltantlam (c) ctxbattr. 
l^unAi A a t^&^ SH*. ^^ 

Cor. jVy 

Cum aJtitudo, figurae cuiuslibet CFE Tab. IL 

fit diftantia verticis^ F a bafi CE, liquet Fig, ^^ 
perpendicularcm FA altitudincm cJCfe ft- ' 

gurac CF£* 

Cor. r. 

Si ex punftis C , & R llnius ex pa- Tab, IL 
l^alleli^ IX d^mittantur ad aiiam ex pa^ Fig< i3« 
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rallclis AE perpendicuUres COiRH, hae 
niutu6 aequabuntur; nam diftantiae pun« 
ftorum C I & R ab eadem reda AE niu- 

a eorolL u tuo (a) funt aequales : fed perpendicula- 
dcf. iz. res CO, RH funt (b) diftantiae punAo* 

b i(sr. J. rum C, & R ab eadem re6fa AE; ergo 

aequales quoque eruni: perpendicuUres 
CO, RH. 

Cor. FL 

Tab. IL Pronum eft ergo ducerc per pun- 

Fig* 14* Audi R reAam LF parallalam datae AE; 
c pf^p. II* ^cmifla (c) enim RH perpendicular! ad 
'^ ^* * AE, ad banc ex quolibet punfto O ex- 
d corolU A. citetur (d) perpendicuiaris OC aequalis 
prop 4? RH : dico rcAam LF craicftara per C , 
' & R , parallclara eflc ad AE ; fi enim 

ita non lit, eito ad AE parailela alia 

rcfta PS , quam fecct OC in Q^. Igitur 

^cor.\. ^^ parallelas PS, AE, aequales (e) c- 

* runt pcrpendicularcs QO, RH: fed RH 

f rv condr. eft (f) aequalis CO ; ergo etiara aequa- 

r Axiom.6. J^ <^r"«^ OP , CO , quod (g) eft ab- 

furdum % 

Tropofitto XllL 

Tab. tL "Q EAaFR»quae per extremitatcm Cra* 
Fig. 15. Ix dii CO dufta,eft eidem perpendicu*. 

laris; circulum taogit in unico punAo C. 

Sutppto quolibet punAo H in re^a 
. . FR > iu^gawr OK • Quia m. perpendh 

cu* 



^ - »T 
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tiularis (a) eft^d OC i viciffim quoqric a ex bjf. 

QC pcrpendicularis eft ad FR,/ideoque 

minfqn^ erir (b) reAarum omnium 9 quae b Yrof. 12. 

ex centrp O ad r^Aam FR duci queunr i 

ac proindeOCi velOS minor quoque erit 

OH : fed reAa OS, tcrminatur ad cir- 

cumferentfae punftum S; ergo rcrmjn.us 

H maioris re<5lae OH 9 extra circutum 

cader • Si mill modo reliqua re6^ae FR 

pun^a extra circulumcadere demonftran- 

tur, exccpto unico punfto C; ergo rcAa 

FR extra chculuai totacadit>1deoquecjr- 

culum tangct (c) in upico puodo Q. Q« ?f.D# c dejin. zo, 

CorolL L 

Noviipus inde ad pun^m, q^uodvis Tab* \l.- 

G ducerq tangentem GH ; radius enim^ Fig, i^x 
OC iungens centrum circuit cum dato 
punAo C y producatur ut libet ad A > 

^tque ad OA erigatur (d) ex C petpendi- d corolU 4. 

€ulax:is CH,<]^uae tatngcns(e) q^upfitjjerijt. * fr. 4. 

Cor.lh c prop.ii. 

Viciffim (1 FR cirqulum tangat tn Tab, !!• 
C» rcAa CO iungens punAum contaAus Fig. i)« 
cum ccntro 0> perpendicularis crit ad 
tangcntena FR . Cum enim omiila pun- 
fta rangentii FR extra <;trculum cadant^ 
exccpto unico p,unAp C y utique OC nii- 
iiiipa erit rcftanim omnium ex centro O '^ ^^ 
ad tangcntem duftaru4ji , ideoque (e) per- t coxolL U 
^cndicul^ris erit ad tangehtem, FR> re* fr* la. 
ftufqUP i>rolnd9 etit atngulus OCR • < 
-^ C » Cofs 
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Cor. m, 

1 

Umca firgo FR ^irc^Ium tangct la 

punfto C y fi enim ctiara rrAd LE cin 

,cu'um tangeret eodcm |npspftoC>an« 

fl Cfifol. 2. gulus OCE reftus (a) foret^ feu acqua^ 

b Axiom, 6^ lis reAo alteri PCR > quod (b; eft ab« 

^urdum ^ 

Cor. m 

Si igirur ex quollbet piiofto E intet 
CTCUliifn , & tangentcra pp^ito, traiicia« 
tor per C reAa EL » baec cucuium fc* 
f:abit eodcm in pundlD C« 

Scbolion . 

. . . , • - • 

Tab, II, Hmc ii;6irg.iHit Mcchanici corpui 

Tig* l6. /quodtuffique y yi gravijatis . ad Terraa 

iccnitrmT) lirg^^ri i fi ea fphaeric^ fuppo^ 
natur • TcUurem cxpopat circulus QCLf 
cu>us ceijtruni P > itang.-ns vero FH 
rcfcrathprizontcm ^ & refta AC illaiu 
lincam r^pjrf fentet 9 iiixta quam ^efccn* 
die .ccgrpp^ A fibi jipfi reliftum. Com fit 
cxperienna coniperci|a), i;cAat7j AC» lUX*. 
ta guairi idefccndit corpus A» pcrpcn* 
dicu:areiB pirc ad hoxizontem jFH 9 utii 
que rcftus debet eire angulus AGH ; fed 
cum tcrreftris quoqup jradiiis OC " per* 
t €or-2f pcndicularis ^cffe Jc) debcat ad feri^on-* 

- tem JH , ycftus pft quqque ajrigulua 

d coroll. ^f pCH i ergo duobus rcftis aequantur an*. 

jr. 6. ^uli ACHf QCH > ideoque (d/iadirot 
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Aum funf <aftte ACfy COy corpufque 
A ad tclluris^ c^truni. urgemr ^ 

V C A P V T III. 



■ • » 



l^e Parallefarunt j Tangentiuni , atqw 
A^lulirMH trian^Mli frofrietatibus. 

fropcfith XIK 

SI rcfta He fit perpendicufar!^ unl c* Tab* II. 
paraifclis AE, ctiam perpcndicularis Fig. \j^ ' 
eric altcri ex parallclis LF* 

ft 

V 

Sumpm ^rtjualibus^ CS y CVy cxci^ ^ 
tenttir" (a) ad At perpcndiculares SI ^ ^ fo^-o//. 4^ 
VG 9 'qTiatr *matuo (b) aequabmitur, iun- prop. 4. 
ganturque Cr> CG. Quia fat^ra IS, SO ^ ^orolL^ 5. 
tr^anguli CIS aequantur latcribus GV , ?''^^» 12. 
VO trianguit GGV y & reftus a'tigulus 
JSC aeqaatiiir teffo GVCy acquabuntur (c> c prop. f/. 
qtmque iu#» rtftac CI y CG , turn an- 
guli res r GCS^-T qui ablati a rcftis^ 
feu aequali|?MS anguli5 HCS y HCV,re- 
linqiicnr (d^ 'iefidtoos aequaies angulos ^ -^^iom.z^ 
HCI , HCO • Sunt vera ct»am larera.. 
IC , ' CH aequaira (e) latcribus OC^ CM ; ^ f^ d^mon. 
fergo etia<Ti (f) angulus CHI aequabjtur f PK^t* 9» . 
CHG , idcoq»e CH pcrpcndicularis clt 
ad LF . Q; B; L- 
^ C J Pra* 
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s 

tropofttto XF. 

Tab. ir. r[I refta HE fecet parallchs AQ^, CS| 
Fig* i8« k) atque «x punA^s H) & Ead utraov 

que demittantur perpencJicular^s HF i 
£0 ; angulus 0£U aequabitur EHF. 

Fiant HL9 KG duplae. reftaruni HF^ 
£0, & iungantur £L » GH • Cum OE 
perpendicularis fit ad A()s perpcndi- 

a frof. 14* cuiaris (a) quoque eri^ id OS 9 proinde* 

b corolL %. que (b) aequabuntur HF , 0£ % ftca* 
prop. 11. ci (c) Sc illarum duplae HL> GE. lam 

c Ax^ io« vero latera £F > FL triahguli F£L ae* 

quantur laterlbus EF % FH trianguli 
HEF I & reftus angulus EFL adaequat 

d frof. Zm redum EFH ; igirur EL aeaualig (d) 

erit EH • Simili ratiocinio etiam refta 
GH. aequalis oftendetur ipfi EI^ ; ' ergo 

e Ax4 9* mutud quoque funr (e) aequales EL 9 

GH) ideoque cum etiam redae HE 9 EG 
aequentur reftis HE, HL , aequilatera e« 

f fr^. 4. runt triangula EHO j LEH, udde (f) an* 

gulus GEH aequabitur EtiL, vel OEH 
ipfi EHF erit aequalis • Q. £• D« 

/ Tropofttio XP7. 

. Tab. If. or rcfta RE fecet paralleJas AQ^, CS 
fif. ip.. O 'o punftis H, & fe ; erit i. angulus 

AU"^ aequalis 4tejno HES ; a. externuS 
angulus KHQ_aeqoabitur interoo opponto 

ftES 



J 



*.> 
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HES ; 3. *lo intcrni angoM <^IE, HES 
daobas evsM remits acquaUrs. 

I. Ek piHiftis H, & E demittaiirur 
ad parallcUs pcrpendicularcs HF, EO % 

quae (a) ,rDPtud crunt acquales . Er- ^ ex demon, 
go duo lattfra ED » EH tnanguli EOH fro^ 'S- 
aequantur duobus lateribus f H 9 HE tri- 
angaH £FH • Sed eciam ungoiui OEH 
acquatur (b) fangulo EHF ; ergo ctiam ^ t^^h |5* 
angttlas OHE aequalis (c) crit amgiUo C ^roj^. 8. 
HEF > feiu angulus AHE acquabitur al* 
terno angiilo HES . 

II. Extcf nus angulus RHQ^ aequacut 

fibi ad vcrtjccm (d) oppofito AHE : fed d ■ coroWt 7* 
ipfi AHE (e) acqualis eft alternus aogu^* frof. %. 
lus HES J ergo extcrnus RHQ^ apquaJU ^ «««• ^^ 
quoqiie erit interDo. fibi oppo/ico H£S« 

III. Quia QH Infiftit reftae Rg, 

duobus redis aequabuntur (f) angulf f pr^f* 6. 
QHE , RHQj {cd RHQ^acqualis eft (g) g num. 2. 
interno HES ; ergo duobus re^fis aequa* 
buntur quoque interni singuli QHE > 
HES . Q, E. ' D; 

CoroUarium • 

• 

Hinc liquet, duos angulos oppofitos Tab. L 
EFC , EAC, ncc non E, & C parallelo. Fig. la* 
gratnrai AEFC mutu6 eile aequales. Nam 
quia diagpnalis AF fecat paralleias £F| 
AC , angulus EFA aequabirur (h) alter- h num. !• 
i)o FAC . Similiter cum eadem diago- but. fro fm 
salis AF fecet paralleias £A , FC| an- i num. u 
gulus AFC aequatur (i) altcrno EAF ; buL Prof. 

C 4 igi. 



Tab. II. 
Fig. 2o. 



a prop* lo. 
b corolL I. 

prop. ti. 
c cor oil. 2. 

prop. II. 
d ^(?r. tf . jpr. 

12. 

e tk detuonm 

ftr4t4 
{prop. 14. 

2 cormi.pr. 

jpro/. id. 

i ^>^ demon, 
kprof. 5^ 
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igitur totus angulus EFC acqiiabitur to- 
ti £AC . Eodem modo ad invicein ac* 
qualcf dcmonrtrantur alii duo oppofiti 
anguli E , & C . 

Tropofitio XVII. 

ST circulus , quctn tangit rcfta OR , 
fccetur ab alia refla OH , dimidiui 
arcus OH meafura crit anguli RQH. 

» 

Bifcaa (a) chord4 OH in L , du. 
catur per L radius CZ y qui perpcndicu- 
laris (b) crit ad chordam OH, & biftf« 
cabit (c) arcum OH, agatur CO paral* 
Ida (d) ad HO . Quia CL perpcndicu- 
laris (e) eft ad HO , perpendicularis (f) 
quoquc crit ad CO , undc rcjftUs c- 
lit angulus LCG . Sed rcAus quo- 
que (gj eft angulus ROC ; ergo angulus 
ROC aequabitur LCG. Sed quia CO 
fecat parallelas GC, OH, angulus HOC 
aequatur (h) alterno OCG . Ergo ,fi^ ab 
anguiis aequalibus ROC, LCG auferan- 
tur aequales HOC , OCG , aequabuntur 
refidui anguli ROH , OCL .Sed arcus 
OZ , feu (i) femiflis arcus OH mcnfa- 
ra eft (k) anguli OCL ; ergo iBenfura 
quoque crit anguli ROH. Q. E. D* 



Tro^ 



Tropofiid xyiii 

MEn^ura an^uli ad ctrcumferentlam ^^^^ H. 
pofiri HCf eft fcmHfe arqis HF 5 F*«- ^^' 
cui ifiiiftic » 

Dvi^o et ccntro E ad pun Aum C mJki 
£C) aj^atur (a> tangens RAf & intcrvallo ^xorolh U 
CE dcfcribatur circu lu^ SPOE , qui acqualis frof. 1 3. 
crJt altcri HCF. CJuni fingulos angiilos 
/?CH i «CF > FCA mctlaatar fingiUi (b) b >ofr. <. 
arcus 8L i LV 5 VO 1 utique trcs aftgu* 
los fimul RCH ) HCF) FC4f metietor 
dimidia dscuinfecehtia SLVO ^ feu fe« > 

roiffis circurtifercntiae crifaiJi HQFi fed 
femifl)^ aircu^ CH irienfura eft (c) ahgil- c /r(7>. 174 
li RCH i & fetiiiffis arciis CF mdnfu- 
ra (d);eft anguTi FCA ; ergf» ftmiflis re- dfereamd. 
Jiqui arcius HF mehfMra eric iciiqul an^ 
fculi HCF . Q^ E. D. 

Coroll. I4 

Hinc iunt aequale* ah^uli HSE * .Tab. II. 

ilRE , "HFE eidem arcui HE infiftentes ; **'§• ^^' 

ijrigalorain quippe menfutaed £eraiffi& (e) ccxbacpr. 
«rcu^ H£ i > » 



dor. it. 






Similiter .fi a£qua1esi^fti|t anguli qui-* f 4W jr. 

cumque ad circumfer^gMJam poHti ASL9 Fig. 23* 

SLH y aequalcs quoque erunt arcus AL, /- 

SH » jquibiis iniiilunt 9 ^ a qupram me- \ 

die* 
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m ex bt€ fr. dietatibus iidem aequales angoll (a) mcR* 

furantur . 

Cor. tlL 

Tab. It. Angulus quoque ad teneram HEF 

Fig. 24. duplus erit angiili ad circumferenciain 

poHti HCF 9 illius enim menfura eft 
b frof. 5* totus (b) areas HF9 cuins fcflniffis men- 
c ex bdcfr. fura eft (c) anguli HCF • 

Cor. ir. 

Tab* IL Angulas item ACF a tangefite CA , 

Fig« 24. & fecanre CF comprebenfus ^ adaequab'e 

angulum CHF pofitUm in fegmenro slU 
4 frof. Z7« terno FHC> utriufque enim menfura (d) 
J 8. eft femiflis arcus CF • 



> jk. • 



Cor. K 



/ Tabi IL Liquet etiam qiiadrilaterund tRHC 

Fig. 25. infcrlptum tfirculo % duobus reftis aeqoa* 

les habere oppoHtos angulps Jl » & Of 
itemque V y & H . Nam femiffis arcuir 

e frof. iS. HCF menfura (e) eft anguli R 9 ^ fe- 

f feteami. miflfis reliqui FRH menfura (f ) eft an« 

gull C ; ergd femiiiis circutnferentiae 
HCFR^nempe arcus graduum 180.9 men* 
fura erit duorum iicnui angulorum R , & 
C9 qui proinde (imni fumpti duobus (g) 

^ corolt. jf reftis aequancur. Nofi alitcr difcurren«' 
frof. J* diim de reliquis F9 & H. 

Sfffotion • 
Tab. IL 
fig. 22. ^^ primo Corollarlo huius propofiv 



t;Tonif coHigunr Optici » cbordam circu* 
larcm tiE oculo ubirii in arcu HSRE 
poifitO) ciufdem Temper magtiitiidinis ap« 
parcre > quia fciliccc ubique apparec fub 
angulo 9 qui aeqUatur angulo Hs£; un^ 
de optima Theatrorum figura ell fegmen^ 
turn circiiii $ in quo chorda H£ A^o 
ribus } arcus vero HSRE SpeAatoribui^ 
locum coflcedit • 

Tropofitto XlX» [ ■ ■ 

A t^gulus in femicirculo reftus eft; In 
jljL fegmenro maiori acutus ; obtufus 
Tcro in minori • - 

\l jfefto angulus HER infiftens dlmidia* Tab> II.. 
circumferentiae HSR > qtitque angulus in, Figi zz^ 
fernicir^Io dicitur • ttaquis cum arcus 
HSR fit dimidia circumfcrentia) A:uera<* 
duum j^o.) litique eiufdein femiitHynoc 
^ft (a^ menfura anguH H^R erit gra« z, ft6f\ tt'w 
duum 96. Sedi red! angull menfura ef^ 
quoque (b) graduum 90. tgitur redus b corol. j« 
etiam erit anguluV HER • froj. 5* 

. Il.Sit de^lnde fcgmcntuni HERS fe* /: .".T 
micirciilo iDaius, in eoque angulus HES> rz \ 1 
Quoniam anguJus tiES e(i in fegmento 
inaiori 9 . utiquc: arcus HS cuf in/ifllt> 
minor cirit di^Jdia circumfereotia , feu 
arcu graduum 180. Ergo icmiilis eiuf- 
dem arciis HS $ feu menfura (c) anguli Cfrof^l9*> 

|1£S minor eric gadlbuf ^« Sed arcus . ., ^; . 

mi* 
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a f&roll. 44 tarnot "^tzSbixs ^o. acutum (a) anguTttni 
prof. 5« dimctttur ;fgitdr acUtuserit angultisHCS. 

ITL Sit dcrmiiri fcgmcntuni HEF fe- 
tiiicirctffo minuj i in eoqiie angtfio^ HEF. 
Quoniam- anguiuS HEF e(! in fegmcoto 
Oiinqrii Or que arciis 4lSF cui infift5t» 
inaioT crrt dimidia C!rcufnftrcnt*4s fcu 
arcii ^diurni^ r8o; Ergo femrflis' arco$ 
b frof. iti HSFi feu (b) menfura -tngufi- HEFi nia- 

ior erit gt94]UH|6 90^ Sed -axcus tnaior 
c coroIL 4* gradibus 93. oWuiW (cj.^ngulum dime* 
frof. 5* titur ; ergo obtufus crit. angulus HEF • 
Q. E. D. 

X^'^* I/-. ^** punAo ergo ertrrmo F r.eftae 

*!• ^^» . AF cxcitabftur pcrpendicularis FO r /i 

centro qiiovis L de cripta per F c'rcu- 

lO) datani RF fecante in ponfto E, du* 

catui* diametef ELO , & iungattir FO; 

i^xbacft. reftus cnim erit in femicTrcu o (dj an- 

'--^ ' ^ gulas EFO» ideoque FO perpcndleularis 

crit ad reAam datam RF. 

Tab. II, :ig| ^^ punAo O ducere oporteat re- 

*^g* *?• ftam lineam OS, tanjentcm Jn pnnfto S 

eirciiluni HSL ♦ duitta OR ad centrum da* 

ti circuji HbL , /upra iflam tarnqnan 

diametrum defbribatur fcnicircu'iis OSR 

. priorcm fecans in S , di/caturque OS^ 

quae circuium tangec In puTi(flo S; dfK 
ccxbacft. Ao cnitu -radio Rt> , rcAus crit (ej an^ 

gfx- 



• . <^ 



gulus OSR) ideoque 6$ perpendicubris 
eric ad radium SR , ac ^oinde <firf(u« 
iuin (a) cange( In pirnfto S^ • frop^ Ig, 

Cor, fir, ^ ' ' ^ 

• ■ « 

Si duo circuli CAE^ CFH mrra^vcl TaB. tir, 
QXtra fe fanganr, iungens ilIoru(n ceiv Fig* I* if 
txa per cpnt«aAurB (raniib't; rc^fta enim 
AE cirQUlorUiii centra coniiingepSy iran-» 
feat I fi fieri poteft, extra cont#a6]tuiii C^ 
& junganfwr CA, CE, CF^ CH . Quia 
AE p$r utriutquc circuU centrum (b) t ^>f hf^ 
tranfit^ fcmicirculi erunt ACE » jFCH » 
iLdeo<}ue (c) redi , acq uaiefque erunt -an* cexbacf^.. 
guli ACE > fCHf guod (d; eft abfur- d AM*om.6^ 
4um f cflVt eniif jn figura prima pars ^ ^^'^^ 4f 
toti aecjualjjs > & jn figura fecunda duo*' frof. ^^ 
btts^ reftis ipaior flTct angulus ACH^ 

Qttin circuli intra , vel extra fc tan- J.^^' *"• 

genres^ in unp fe punfto rangunr ; tan- *^S* 3r.4* , 
gant enicu fe f^ in pun^i^ S9 & A^ lit* 
que fcF rcfti/iiingens coryai centra ^ quae 

tranfiblt (ej per <:ont^ftu£n A. Quia AF, c coroll. j. 
AE funt, ^i^metri circulorum, puniftum- , . 

c^ue S utriquc circulo (fj fft cppimiine, f ex hyp. 

rcifti ig) , feu aequ^es eruat in, feoiicir- g prop. ig. 

cuio an^iJli ASi , ASE f. q^iod (h) eft h Axiom. 6. 

abfurdum; |n figura enio^ tertia pars to« (^ cor. /^^ 

ti aequalis ciret|& in figura quarta duor pr. 6. 
bus ic&is fu^axetur angulas f S£ • 

Jrro- 
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9 • 

Tropofitio XK' 

Tab, itL QT rcAa OE im fccet rcftas AV, 2P, 

I^'iS* S* t) ut vel.9ng;ulu9 ARE aequalis fit al« 

•tcrno KEF > vet externus ORV* aequae* 

tur intcrno oppofito REF 9 vel derhum 

duo interni VRE9 REF duobus reftis ^e* 

quencur^ parallclae ert^nt AVi ZF« 

I.' Super RE tamquim diamctrum 
de^cripto circub RCEL» qui fccet re* 
Aas AV, ZF in punftis t , &C, iun- 
gantur tE , Re . Quia, aeqnaotur aU 

X ex byf^ terni (a) angul} ARE, REP, aequalcs' 

b ^aroll. 2. quoque erunt (b) arcus LE ,' RC, qiiibus 
frop* 18. n add^tur arcus LR, crit arcus El^R ac- 

quaKs arcuf CRL: fed cum ar<ius ELR 

C ex conflr. fit dimidia (c) cijcumferentia) efle debet 

graduutn i8o. Ergo gra^uuny i^o. erit 
et\2Lm arcus CRL ^ quace erdem infiftens 

d prof. x8. angiiltis LEG , erit (d) ^raduum 90. , feu 

reftus: fed reAus quoque eft in femjcif* 

€frQf* 19- culo (e) angutus p.CE; ergo reftae RC, 

LE perpendiculaxcs funt ad reAam Zf ; 

f cor. fr. 8. funt vero ctiam (f) aequales ob ncnupc 

§ corolh 6. aequales arcus RC , LE ; ergo (g) pa* 
frof. 11. rallclae erunt Ay, ZF. 

h corolL 7. ' II. Angulus ARE aequalis eft (h) 
p'op. $. altcri ORV : fed ettam internus REF 

i ex'byfou acqiiatur (i) externo ORV; ergo etiam 

angufus ARE aequabitur REF i ideo^e 

}; num. u par§ilelae (k) erunt AV^ ZF. 
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Iir. Anguli ORV, VRE duobus (a) * prop, 6. 
icc6ils aequancur: fed daobus etiam re- 
^is aequantar (b) anguli VRE * REF ; b ex bypot, 
ergo anguli ORV* VRE aequales funt 
angulis VRE} REF, & utrinque ablato 
angulo VRE, reliqaus ORV aequabitur 
REF , quare parallclae erunt (c) AV , ZF . c num, 2« 
Q. E. D. 

^'"•* ^' Tab. I. 

Igitur rcAaoguIum AEFC parallelo- Fig, 12. 
gracnmum erit; cnin cnim rcAi (d) fint , h t 
duo intcrni anguli A , & E , utiquo ho* ^ ^^ pjtotm 
rum furama erit duobus re6lis aequalis5 
unde (e) parallelae erunt £F| AC* Si* ecxbacfr. 
mili ratiocinio dernonf^ratur > parallelas 
quoquc efle EA > FC • Igitur reAangu- 
iuin AEFC parallelogrammura (0 erit. ( 4cf. tf. 

Cor^ IT, 

ReAae quoqvc) quae reAas lineas Tab. L 
parallelas 9 & aequales iungunt 9 ipfae Fig. I2« 
quoque parallelae funt > &, aequales • 
Nam (i EF parallela eft) & aequalis re- 
dae AC ) du&k AF » anguli altorni EFA 9 
CAF erunt (g) aequales . Quare in duo- g fri^f* 16* 
bus triangulis AEF > ACF latera EF » FA 
aequalia erunt lateribus AC9 AF) & an- 
guli ab his lateribus incercepti aequa« 
les ; ergo & AE aequalis (h) erit CF 9 h prof* >• 
& angulus EAF aequalis alterno CFA| 
adeoquc redae AE , CF parallelae . (i) icxbacfr^ 
fund cK aeqtt4l«St 

Cor. 



Cof, HI. 

m 

f 

H*fic fi refta AC fibi <cmpcr paraK 
Ida ferattir fopci- aliam rcAam A£, ^o* 
nec punfto A ad E piooiotp > refta AC ob» 
tidcat pofitioncm (jbi paraUclam EF > hoc 
motu defcribi concipierur parallelogram- 
mura AEFC; re^ac cnim AE» CF,quac 
iungunt acqu^les ^ijJSr parallclas AC, EF, 

a Cor. 2. aequalcs (aj ctiam crurrt, & routu6 pa- 

rallelae > unde quadrilaterum AEFC ha* 
bebit oppofita latera parallela, ac pca« 

b Jcf. ig. inde (b) erit parallelograromuin. 

Tropojitio XXL 

S^^'}^^' QI duae reftacHF, OC fi'nt parallela? 
**'§? O. ^ jjj eamdcm rcf^am LA ; eiunt quor 

que invic^m paralleUc/ 

Redas HF, tA, OC fecet tranfver- 
C *Af %. fa SR. Cupi. refta SR fccct parallclas(c) 
d prop. 16. HF , LA , angulus HVE aequiilis (d) crit 
e ex by^ alterno yEA : fed propter parajlelas (c) 

LA , OC » cidem angulo VEA aequatur 
I prop. 16. quoque intcrnus (f) angulus ERC; et- 
g Axtom.g. go (g) angulus HVEacquabitur ERC i fi- 
ve angyius HVR aequalis crit angolo 
Ji pro{. 20. VRC, ideoquc.patallclae cruns (b) HF, 

gc.Q. B.D. 

V 
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\* 

Vropfim XXI h 

SI rcAa HA incidcns in rcftas CR i AE , T**>* 'H^ 
faciat angolos intemos RCA , CAE^ f ^g' 7* 
duobus reAis minores ; reAae^CR y AE • 
concurreot versus cam v partem , qnam 
fpe<5ianc ansuli duobus re^is minores. 

r ♦ •• • . • 

Oum ob angutos intcifrios R<:Ar€AE ^ ^Pchyf^ 
duobu& rcftis (a) minores » fiequcar (b> '^ numer. %• 
AE eflc ad CR parallela, d«catur ad CR i^^'T* ^o. 
parallela {c) zY\^ re&a indefinita AZ. De- ^ roro//, Qf 
indc produaa AE indefin&i^ad S, Ita fu-* t^^. »** - 
macur in AZ punAum L ^ ut Jui^a LY 
ad AH parallela fit malof AC« Diemufiv 
fumpta AF aicquali tVi, itwrgac^ir Wit •* & fx'conjtr. 

|» Quia AF ae^ualis (d) eft ,.& parallela e €orull. 2# 
ipfi LV 1 ctiam FV aeqdalis erit^& (e) frof. 20. 
paralleja ipfi AL : led (Q CR quoquc t^WviP^^m 

> eft ip(] AL parallela ; ergo eciam FY 

parallela (g) ?rit ?d CR . Ei|.jgitur CR g frof. 2|« 
& parallela ad FV > & inc u(a triangU'^ 
lo AFV ) unde cum indefinite produci 
queat y hec^eilario oc^urret ip(i AE ra ^ 
O ;, nam fi ita Don elTet y eadem CR 
produAa vel evaderet pqp- fibi paralle- h €oroU. 2f 
lam FV y quod (h) eft abAiidum , vcl def. iz^ 
dcnud fccaret reAam CA , quod (i^ioi- i corptti 4^ 
poifibile proisus eft • Q;. £« I), J^f. ^. 

Con I, 

kinc concurrent duae xtStzt CR , 

. D A£ 
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AE non mutu6 p^rallelae ; nam dufta per 
A rc^i A^.pafgUfl|'ad CjVi^crunt an- 
g"'^ interni RCA > CaZ duobus rcAis 
" aeqUalcjS ;.crgo aoguli ,KCA > CAJt crunt 

duobus . T^&is mincuTBS ^ tc^eoque (a) iot^ 
a cxbacfr^ current CR>^A£t 

C6f. IL 

Tab. Iir, Similiter fi duac reftac AE , HE 

i\g. 9« cotivenientes in. £ > frcentur utcumque 

in F >.[8t i ) atque ex his pun&is cri* 

gantttr porpeadicularcs fCt L&^hae pro- 

- du^ae UtCfiflarid iihi occurrent aid pun^m 

b tH.byf.^ o ; nam iuofla. FL, cum (b) xcftus fit an- 

gulus..EFC#* pilnor rc^o erU angulus 

LFC t Ej^mdftm oh caufatn minor redo erit 

.. .. quoquean^uhis .FLS; igitux FJL incideD) 

in reiftas FC> LS:» ftcit angulos internos 

LFC # fLs. duobus. rcAis minores^ ideo« 

€ixbafpr. ^^^ jrcaat.FC, LS necciTarip (cj fibi 

^ occurred ad pun^lum O » 

* Vropofith XXlll. 

Tab. Ill, "pHR tiia data punAa .A > E > H non 
** culiun AEH t. 

d ^r©^ ID. Junais EH,EA, iifque fd) bifcai$ 

c (oe^lL, 4, in L 9 & Fi cxcirenturad.utramque (e) 

^ro/'. 4. perpend fcuUres LO , FO , quae conve- 
f cor oil. 2. nier t (f) ad punftum O : dico hoc ef- 

i^^t>j^« 22. /c cixcuJtl.jpcncrum> per tri4 data plinaa,^ 

cran* 



tran^cuntis . Dycanrur OH|^OE,OA» 
Quia latcra At 9 FO triaiiguii AOF ac- 
quantur (a) latcribgs. EF , FO Wangu. ^ ^^ 
ii EOF ^ & i^aus. ^ngulus AfO. afcqua- ^^ ^^ 
turrcao EF0,et5am,OA aeqoaDs,crit(b> u ^^^^ j^ 
OE. E^nidcm ob, ^^mfafcn OE aequalis ^ ''^ 
quoquc erit OH ; ergo' acquantur reAae 
OA , OE , OH \ i4eoque circulus cen- 
tre O p€r H ^lefci^iptus y traniibi; quo* 
i^uc pet E> & A. Qt £• V.^ 

: CorolU L 

Ex d^ntonftratfonc b»fus propofitio* 
ijifs liquet , Sngulsts^ FO, > LQ, quae ad 
angulos te6i<^ bifeoant. chordas EA , EH> 
tranfire per Ciri^uti centrum 0| hoc tfmsfi 
^ illarum coocur/u eft ^ 

Cor. IL 

. Qui 4 clfcut^lm defcribetc pel tria 
data pur>6la A 9 E9 H perinde eft ac 
circumfcribere circulum triangulo AEH ^ 
liquet methodus circulum dato tcian|^ul^ 




Sumptis in eirculari arcu AH ttU 
bus pundis A/E) H centrum O in* 
Ventri > datufque circoluf pcrfici pg^ 

Pa ^ro^ 
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Tropoftth XXIV. 

Tab. in. /-xMnls trJanguU RAG trcs anguli fi- 
Fig. lo. V^ mul fttoipu daobus rcftis acquan- 

tur f 

a coroll. 2. Triangulo RAG circumfcribatur (a) 

trof. 2 J cirQulus RAG . Quia femiffis arcus CR 

b jrof. 18. mctitur (b) angulum.A , fcmiffis vero 

arcus RA mcnluta eft anguli C , nec 
noo fcmiflis arcus AC roetitur angulura 
R , liquet fcmiffem totius circumferen. 
tiac RAG , ncmpc ^xcMta graduum iSa 
mctiri trcs fimul angulos A, C, R: HA 

c eoroll. J. arcus graduum 180. duos (c) qyoquc re- 

trop. 5. ao« metiturjcrgo duobus rc^tjs acqUiMJ' 

tur trcs fimul anguli A )£>R» Q.E.U 

Cor. U. 

Hinc culufvis trianguli tres anguli 
fimul fumpti aequantur tribuj auguiis 
culufvis altcrijis fimul fuwptis. ' 

Cor. II. 

Si ergo duo anguli linlus trianguli 
duobus trianguli alterius fint aequalcs, 
etiam tertius unius terito alterius aequa- 
lis erit . 

qor^ TIL . 

Et fi unius trianguli duo apgiiil is* 
Ootefcant) etiam tcitius notus eri't' . 
/ \ Cor. 4* 



^EOMETRIAE, 
Cor. IF. 



Si 



Pariter fi in triangulo unus angulus 
reftus (tc> vd' obtufus, reliqui duo acaci 
crunt . 

Cor. V. 

Et fil in triangulo unus angulusi re- 
Aus fit > duo reliqui fimul aequantuK 
rcAo • 

Cor. VI. 

Pronum quoque ct dt^is eft infcri-- 
here circulo triangulum ARC) aequi an* 
gulum dato £SO ; duAa (a) enim tan. 
genre FI , fiat angulus IRC aequalis (b) 
anguio £ , & angulus FRA aequalis al* 
teri O , & iungatur AC : dico triangu* 
lum ARC aequiangulum elTe dato £SO ; 
quippe angulus A aequatur (c) anguio 
IRC : fed etiam angulus £ eidem IRC 
eft (d) aequajis ; ergo angulus A ae- 
quatur etiaoi anguio £ • Pari ratiocioio 
angulus C oftendetur aequalis anguio 
Q ; ergo etiam tertius ARC aequabi. 
tuf (e) .tertio S» 

ScboUon. 

Ex huius propofitiortJS corollario ter- 
lio intuiit Kcplcrus dimeniionem Tel- 
luris • Sint B ) & C duorum montjum 
vertices fatis diiiti inter fe , fitque LH 
arcus Telluris interceptus inter utriu^que 

D 3 men- 



Tab. III. 
Fig. II. 12. 

a cor oil. I. 
frof^ ij. 
b coroll. 5. 
frop. 4. 

• 

c eorolL 4. . 
frof. 18. ; 
d ex conftm 



c coroll. zl 

Tab. HI. 
Fig. 15. 
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monrs radices 9 quem diligcntcr 'metiri 
oportct . Dcindc notcntur anguIiCBAy 
BCA 9 quos cfficit pehdtililm per ref^as 
BA , CA ad ceiitrbiii*telltir]$ eonftanter 
vergens ) & line^ vifualU fiC . Sum* 
• ma ho rum ahguloirtim ex gradibus i8o« 

a ^•'•^ • 3* auferatur* tit notusfiar (a) anguius BAG 
i"'^''* 5- prodeatqu^ arcus intctceptos (b) LH 

in gradibui & tnihucis ; cumqiie eitis di« 

c ex bjpot. 0icnfi5 pcf rtous quoque menfuras fUcrit (c) 

deprehetifi i ad ^^fdieni quoqtie * licebit 
totiui tcirreftris ambitus dirrietlfibilenl re« 
vocare 1 Vc auteol haec facilitts d Ty» 
ronibus t><^rdpiantu.r « exemplum al JCe« 
plero ipfo allatum referre libet « E;Yo 
B vertc>t mantis 9 C vero Arcis§ difttfnt 
autem haeo loca milliaribus qtiiilqUe Ger« 
manicit co.nmunibus • Inventus (H, atitem 
angulu$ CfiA gradi 8g. mid. 4^. 9 alter 
vero BCAgi'ad* 89, n>iri. 551 IgitUrrnin# 

dcoroILi* 19. erit (A) angulus BACJ 9 feu intercc* 

ptus arcu« .LH i Si tfrgd arfius terre/lris 
IH minutorUm t^. Valet milliaria quin« 
que Germaliica 9 li^Uet totum tellurs 
ambitum 9 qui liteo. minutis conftati 
vaiere milliaria huiufmodi 5534. i 

Vropofttio XXF. 

Tab TIL CI in quovis triangulo ACI^ producatur ad 
Fig. 14. i3 H latus unum AF; cxternus anguluft 
CFH aequatur duobus (imui intcrnis op-' 
pofitM C) & A# . . . 

Quia 



^ Qoia CF luSMt reAac AH , dtm 
tingali CKHifC^A duohus (a) reAls aa^ ajpr(9/^« ($« 
quantat r'fed'. dfiobuf^ icrtam . redis ac^ 
quamtu: ttes (b) angiili- A t C 9 CFA ; b prop. 24« 
ergo' ducianfuli CFH 9 CFA aequantiir 
tribus anguiiS A $ C $ CFA > & utrirv 
que ablata aOfulO'CFA 9 rdiquus CFH 
aeqiiabirui.dQobos iimul aftguiis A) <S^ Cy 
\<^ £• ©•- ... - 

. '. '" Corolla L 

Er^o externiis angulus GFH tnaior 
exit ificerno quovis A y vel C. 

Cot. IT. 

nine fl in triangulo EAH reiftus fit Tab., HI. 
angutos ,AEH , circulus dlametro AH Fig.* 15. 
ckfcripottts vtran/ibit per punAaai E; trao- 
fczt cnif«,.(f 'fieri poteft^ per punAumF 
polkum 9rlrr4 £) & iungatur HF * Igitur 
iref^us(c)^iSt In femicirculo angulu$ AfHi cprof^ t^. 
vel £FH:4ed tcAus. quoque ponittir sl(u 
guUis AEH ; ergo externus anguius- A EH 
iacq^abitu# latcrno Ef'H , quod (d) eft d cor oil. i. 
^bAirdiim^. Smili ratiocinio oQvendetpr, 
cireulum tranfire non poflc per aliud pun* . 
€^UHV R po/itum citra £; ergo tran/ibit 
per punAum £ • 

', ^ Scbolim • 






Huius propofitionis ufus incredibilis Tab. III. 
^lAu eft ; Ex ea Aftroiioffii fetent paral^ Fig. 16. 
iaxim fiderifi definire. Sk cnhu aB qua- 

^ : . . D 4 drans 



5^ TAKS PRIMA 

rdrans di^culi in ceUuris fiiperficid^ ma« 
jihni 9 cuhus centrum T 9 A locos in 
•itiperfiicie « cuius Zenitfaeft^ punAum Z ; 
circulus deo que -ZER referat Coelugi 
ftellatum • Eflo Luna ii)^ :L 9 quao^ 
obfervata a ccntFo telluris T coofpi*^ 
cieciir in punAo S 9 quod verks dioU 
tUr Ltinae /^rfyx: at (i e Telluris fuper^ 
ficie in A Obfcrvrator Lunam intuc^tur 9 il^ 
lam confpiciet in pundlo E 9 quod lo^ 
CUT Lunae *^'jO^^ ndncupatur ; & arcui 
SE9 qui differentia eft inter locum ve* 
rum 9 & vifum 9 Lunae dicitur parallax 
xir 9 quae ita folet ab Ailronomis defi* 
niri : trianguli ALT extetnus angulus 
a frof. 2S« ZAL aequalis eft duobus (a) inccrnis 

ATL 9 ALT 9 ideoque fi eX angulo ZAL 

obferv^ltione noto.. auferatur angulus 

ATL computatione itidem nQtU9 9 ifinote* 

b coroll. 7. feet angulus ALT 9 vcl hUic aequalis (b) 

p'Qf'^ $• SLE . lam vero cum pun^ta L^ & T re* 

./peAu immenfae diftantiae Coell cdinci- 

dant 9 idem erit arcus S£ 9 five eius 

centrum concipiatur efle id L 9 five in 

c frof. 5* :T 9 ideoi^ue arcus S£ menfura (c) erit 

anguli SLE ; ergo cum fupra inventus (It 
angulus SLE 9 notus quoque eric arcu9 
SEy qui paraliaxis eft Lunae « 

Tropofitio XXFl 

Tab. in. CI tmngula AFC » SOH praeter fingu/of 
Fig. 17. iS. j3an£tiios:i^,.^ ,Q acquales iinguIis:S» 

&H, 



<*^ 



C^O M£T R I jfJSu j7 

& H9. aequiili> qUoque baiHi^tnt lacera 
^C ) SH acqualfbus. angulis intercepta; 
exiacn l^terst, AF i SO, irem^ue CS p 
HO> & ipfa w^ngula aeiquabuotur. > ) 






Sun to J fi fieri pot eft , ia4c(iuaIU - , 
]atera Af , SO:^.atque ex fn%ipri AR 
fumpta AR acqiiali SO, lungatUr'^CR. 
Quia latera CA, * AR trianguli ARC 
aequantur (a) lateribus HS , SO trian- a fxbyf. 
gull SQH , & aogulus A ajcquafuir (b> h^exbypat. 
angulo Sv etUin.j(c) antgulus ARC ao?- c prof. »• 
quabitur ipll 0:,fed in crianguli^ AFC ». 
SOH ob duos atigiilof A>9 & C aequa- 
}es duobus S., & H , etiam tcrtlus F- 
tertio O eft (d) aipqualis ; ergo aogulust d cor oil. t^ 
ARC f,qiri extctnus eft triajogpli RFC], /^ro/^. 24. 
a«quabitur intern:Q F > quod (c}^ft ab^ e eorqlh l* 
fiirdum * Acquantur ^rgo latera AF 9 SO* prof, ly 
Eodecn ratiocinio ^^qualia quoque de* 
monftrantttr latera CF , HO ; ergo cum 
aequalia etiam fupporiantur latera reii* 
^a AC, SH , feitj^lwr (O triaftg^tU^FG , f prqp. ^\ 
60H aequalia mutup. e(re . Qi .$. D# ' 

' Coroll. T. ^ * 

^i triangula AtC , SOH praetcr 
angulos A, & C aequalcs Singulis S, 
& H , aequalia' quoque habucrint late* 
ist FC , OH oppofita aequaijbus avguli^ 
A , & S, reliqHa' quoquchabebuqt: 5^o? ' . / "\ 
qualia; nam ob duos ^nguljprs A v & Q ^ "* * 
tc^uaks dliobiK. S^ ^&H ^ «(f»m; reU« 
: .. quus 



/ 



t cor oil. 1. ^vm F rctkjuo O eft <a) Mqufflis/ag^ 
frof. 24. (ur triangula AI^C) SOH praeter angiH 

lo&C > & F acquaies finguiis' H > Sc 
b rx fij/^o/* O9 acqttalia quoque (b) habcbunt lateta 

CF 9 HO angulis aequalibus interce* 
c prop* 16. ^tia ; ergo (cj rcliqua lateia^'A; ipfa 

triangula aequalia erunt«' 

• Cor. iU 



f ■ ^ 



Tab. I. Parklfclcgt'ainflium. AEFC latcra op- 

'Fip. 12.' poi!ta ^5lttalia bab^f :atquea^diagoi]a* 

. ^' V K AF fir duas aeqiialts' partes iecatar; 

d cor oil. I. nam nir trianguUs' a£F., ACF vicHimis (d) 

trov. 16. fi^^^ sangulos fiFA '^ EAF abqiiaJei ef^ 

ft fi^gulifi FAC , AFC ; c*ge euro Ja^ 

t^« AF aSguIk; aeq&atibo$ ioterceptuai 

uMquc'trfai^guio fk commune ) liquet 

%frof. i6i -A2 aeqaaleai (e)* fore CF , nee noo 

. £F aeq^tari AC^ & -trianguiuni' A£F aen 
quale efle alteri ACF. 

':■'' ' "Cor. m. 

f iortftl. 1. ^^^ reftangulum fit quoquc (f ) pa* 

trop! 10. ^^^^^^V^^^^^^ > fequ?tur redanguluni 

* latera oppoiita tequalia, habere , atquc 

a diagonal! in duas aequaies partes 

j^*^ '.PA* 

lecati ',.•'•'- 

' ■- ' Cor: m 

Tab. III. ' Hfnc 6 per qaodlibet . pmStum F 
fig. i^. dligbftalis paraUelograittm^ SOAG ti»if. 

ciantur reAae EV , RG paralldae ad 
k^as OA y AC ; s paalkHOgrama^ttd 
' ^ ORFE 



fcfRFE acquafe crit altetirFVCXS* Nartt 

triangulwm SOA a€<|Uale (a) eft triam z cor. z. 

gulo SC^ ; hexn triahgUlum.SEF ac^ b f<fr fJcm 

quatur ,(b) triahgiild SGF J demum tri* roro//. 

angulum IRA adaeqUat (c) afiud FVA« c per idem 

Irgo redduum ORt£ He^ttabicur refiutto corolL 
FVCG* 

SchotionV 

ilinc Geodactte agrum parallclo* Tab. III. 
Iratntnum in duas aeqtialcs dividunt partes:* fig. ao. 
Sit GABD ager parailelogrammus » AD 
eius diagoAalis* ouiui punAuin tnedioni • 
fit F .' dico qaatncuoi^Ue lineam rcA<un» 
ut EG > q/Jae per puniitilin F tranfit , 
agrum dWidere in duas partec aequales 
CAEG ) GEBD ; nam propter aequa- 
les (d) aiiguios altcriior FAI , FDG » d /ro^. i<5, 
ttcrtiooe aeqtiaieS an|*iloS (e) ad vcrti* e coroL 7. 
cerrt oppftfitos AFE i DFG , & lateM frof. 5. 
FA» FD > quae inter acquales angujo* 
exiflOnt s ettam acqualia > iriangulttra 
AFE aeqtiabitut (f) GFD ,.addi toque f*x Mr ^r. 
utrinque quadrilineo CAFG , qttadrili* 
neum CAEG aequale crit triatjgulo ACD» 
feu dimidio(g) parallelogrammo CABDy g corol, j. 
ac proinde etiam quadrilioeo GEBD. •- buiur frof* 

Tropofim XXFIL 

fN omm tria«gtiI&^AC -ii latM« Al? aahi.Ul.» , 
1 ftt maius latere AR; fetiam attguJiift Figs' *^ 
R priori oppofitus ^ maior dU aogultf 
. : . - C qui 



• .«• • 
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C» qui opponitiir pofteriori • Et con^ 
era A angulus R maior fit angulo C; 
etiam latus AC noaius eric latere AR. 

a, coroU. 2. ^ j. Triangulo RAC circumfcriptus{a) 
frof. 2j, intelligatuc circttlus RCA • Quia latus 

AC clt maius latere AR j etiam arcus. 
b cor.fr. 9. ^q fuperabit (b) arcum AR ; ergo e- 
c frof. i5« liani angulus R niaior(c)erit angijlo C, 

II- Cum angulus R fit maior an- 
d cor.fr* 7. g^i^ q ^ ctiaav arcus AC maior (d) erit 

area AR ^ ideoque etiam chorda AC ma- 
t frof. 18. Jqj (^^ crit chorda AR . Igitur latus 

quoque AC maius erit latere AR« Q^£.D. 

Tropofitio xxyin. 

T^bniL CI 5n triangulo RAC latus AC altcri 

' rig, 21. ' ^. AR fit aequale ; etiam aagulus R 

^ priori oppofitus >• acqualis erit apgMlo 

C, qui opponitur pofteriori. ,Et vjcif- 

fim {\ angulus R alteri C fit aequa- 

. ^ . lis ; etiam latus AC alteri AR erit 

aequale • 

. L Triaagulo RAC circumfcriptus in- 

.V - telligatur circulus RCA. Quia latus AC 

Itx byf^fk eft (f) aequale AR » arcus quoque AC 

g cor.fr. 3. adaequabit alium (|i) arcum AR, ideoque 

h frof. 18. angulus R aequabifur . (||) ip<ji p. 

II. Quia angulus R ipfi C eft ae- 
i corolU t. <jliilis, utique arcus /AC adaequabit (I) 
fr. i8. arcum AR ; ideoque etiam (atus AC al* 
i cor.fr.S. teri AR Jff^ exit gpquale. Q. E. D. 

J Cor. 1. 



GEOMET'KrAE, 6i 
Corv i. 

Igitur fi in triangulo ifofcclc ABC fab. III. 

angulus A acquis cruribus contentus fit Fja/22. * 

rcftus, reniire<5li crunt reliqui B>&C; ^' 
cum enim rcAus fit angulus A ^ leHb 

aequales (a) crunt duo limul rcliqui B, * corolL j. 

& C : fed ob acquaKa latcra AB, AC, t^^^h *4* 

aequalcs quoquc (b) fiiM anguli B, 6l ^^^bacfr. 
C ; ergo erunt hi duift angiili bemiredi^ 

Cor. IL 

Cum in: quovis triangula aequallbus 
iatcribus aequalcs fcmper (c) anguli op^ (; exbacff* 
ponancur , liquet ononcs a))gulo$ trian- 
guli acquilateri ciTc aequalcs. Igitur qui- 
iibet angulus trianguli a!equilateri duorum 
xcflornw (d) «ft tripns , feu graduum 60. d jpr. 24# 

Cor. III. ' 

Hinc habetur trifeftio rcAi anguli Tab, III. 
ABC , ii fupra BC fi^tfmngulum aequi- F^g* ^3^ 
lat^^rum B£C ; nain cum r^Aus angu- 
lus ABC fit graduurn g<\. , alter ver4> 
£BC gr'iduum (e) 60. , patct reliquum ^ ^orolL 2. 
ABE fore graduum 500 feu: ttientem re-* 
Ai ^nguli ABO^ 

Cor. m 

« 

Qjioniam in quovis triangulo aoquali* 
bus angulis fempcr aequalia latcra (fj op* fixidcfr^ 
ponuntu^ , liquet latcra omnta triangu- 
li 9«quuoguU. aequalU ; eil'e • Igitur 

trian* 
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triangulum aequi4n|.ulttin >^ %eqaU^tcraK\ 

ctiam erit • 

• » • 

Cor. r,, 

Tab. III. Hi.nc )»tm -AF l^exagoni regularis 

Fig. 24. AFVSCQ^drc\ijo, ipfciripti V radio AO 

erit aeqy«l^> > puq^ enjm^ itcw AF fit 
a ex byp9t. circuoifereiirrae pars (a) fcxta* ^ feu gra* 

duuo^ ^Q«)t wt^^c gtadMum: xSo^ etir quo^ 
b prop. 5* que (b).4ngulos f OA • Hrc aut^ (iiual 
c prop. 24. cum, tcliquis OEA ^ OAF <?ft (c) gra- 

duum i8o. ^rgo duo f^mul angull OF A) 

OAF ecanr graduutn i zoy^eti cum OF 

fitaequ^ia QA ) angulus Q^FA aequa« 
a prop. 25* ,i debet (d) altcri OAF ; eigo uferquc 

erit graduum (f^^ x idcoquc aeq^iangu- 
t corolh 4» lum , ac proinde (c) aeqaifateruu erit 

triangulum FO.^. Igitur HdJC^goni lattts, 

^F aequatur radio OA • 

Scbolion • . 

Tab. irit Hinc eruitur ratiO/ omrtium expc^ 

^^£* 2^1 ditiflima Tdrriurii, ) aliQCumque Aedifi^ 

Riorum altitudincs. mcnfutandi • C(to in- 

veftiganda ^Ititudo tur?l5 BA ., Biculus 

D£ tantae longttadipis <:apia](ur9 Bt t^r* 
rae perpendjculariter inftjcusr alticudineni 
oculi adacquet • Dcjndc in re(fta orizoa- 
tali AL ^um locum eligat Obfervator i 
ubi dum, bumi prodratus t{k\ ha&etque 
. . ad pedirm, cakes baculum DE perpendi^ 

cuiariter terrae iniixum 9 punda B 9 (k 
£ £nt cum oculo C iO' cjidcfl). re^a^ 

Xaa- 



Tandem menfu erurreAa AC| nempeocu- 

11 a turre diftancia > quae turris quo* 

q«e attitudinem ckhibebic • Cma'^nim , ** 

xcaac JBA , EDpcrpcndicuIare^ ifint (a) ^ ^^ ht<^U 

ad AC ) utlque doobus xq&M aequabttn* 

tax; interni anguli EDA , .BAD^}^idea# 

que (b) parallelae inter fe erunt EA:» b frof. lo. 

ED 9 atque ^xternus angulus (JED ae^ 

qualis «ic: oppoiito (c): biteTinoB. (Jatri ^ P^'^P^ *^» 

vcro ob reftuuirCdj angulum* EOG:* dc ^ f^c^of^^n 

aequalia (e) latera DC. DE, femlre- c ex conjir. 

ai (f) funt angiili Gj.CED j ?tgQ fc- i coroll. u 

mirefti " ^ubque ^ Sc ptoinde t^equales prof.zZ. 

erunt anguli C ) & B 9 ideoqqe Q^ % 

feu ocuILa turrp diii^otjat) tQnris (g) ab § t^^P* ^^* 

tltudineiQ A^ ardaeqn^bit « (^ £, D« 

SI ab anguln verticali A trianguli ifo. Tab* III, 
fcelis . RAg Vacatur ^d bafim RC ?i>'iT. 
perpend icularis AH, J hacQ bifar4*a» feC4«t 
bit bafim in H« 

Cuna laws. AR altcri AC fit (h) ae^ J^ ^^ hP- 
ftualp i «tiapir?nigulus ARH5 4^qflabituT(i) i I'^'^l'* ^^^ 
angul9 .ACH^ Igitlir in tfi^ingulisi RAH., 
CAH anguli ARH> AHR acqualcs (fc) I5 f x Ay?* 
funt. anguljs ACH, AHG ^ undc cma . 
Utcra quoqiiQ AR > AG apqMaUbUS:..an- 
guiis oppofita) ^nf aequalia > etia{n:;lai> I corolla l\ 
tRs. RH aUcxi CH eric (1), aeqii^e. frof. i6% ^ 
()• £• !?• . . , ^ . - , .. ^ K . 
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Corollarium • 

Tat>. 11^ • Hioc fi .ID c'rculo FAE dcmittai 

fig. g. ^^ ccntro C ad chords m AE perpcn^ 

Cttlaris CQ , hacc bif^tiam fecabic eai 

dent cbosdain .in G ; dudlis- quippe i 

diis AG } EC 9 fct triangulum jfofc 

Fe ACE>, cuius vertex :^rt centrum C 

, * baiiis vtro AE ; ergo pejfpendicuUris O 

^i9fba$ff^ bifccabk (a) chordam AE . 

I 

C A ? Y T ill. 

- * 

JDt' Planomefrra 9 T^'W JF^ururum 
flan arum dimtnfiontf , 



A (• 



Tropofiuo XXX: 

Tab> III. Quper datara reAam CH conftrucM 
fi^. <j. O quadratum CAIH. 

Erefta ex C pcrpendicylari CA 
quae datac CH fit aequalis > ad reft^ 
CH , CA ducantur parallclae AI , HI 
f» ... - /7 <^o"vcnicntcs in I ; dico quadrilateruuj 
O-KjeroMftn, CAIH cfe quadratum ; bum eairo CA, 
c aej.ig. ,H,^ itemquc AI , CK fine int«r fe (b) 
o coroiu z. parallelae , parallclogriindjuni (c) erii 
■^ /rop. ,^ CAIH , ideoque (-d> AI aequalis erit CH : 

fM't'"'''A ^*** •P'' ^ aequatur (e) quoquc CA , 
tcor.fr, 16. vci (f^ HI i ergo pawUelogVaromurt 

CAIH 



GEOMETRrjfE. 6^ 

iTATH aequilatcnini etlam crit. Porj6 ob 
paralielas AC, IH , anguli C9 & H duo* 
^^fSus (a) reds aequantur; ergo cutn rcAus ^ t^of^ itf^ 
^d»4t angulus C^reAus qnoquc crit anguhis 
a%ltcr H, rcA'quc proinde crunt ctfaro angu- 
ra|i jilis (b) oppofiti I , & A . Ttaque quadri* b ^^'•- prof. 
^cejateruip CAIH aequilaterum, & reftangu- 16. 

•Cluincrit,^proindtj(c)qu*dMtiKn, C3LE.F, ^ ^^/» z^ 

C(i " ' . • ^ - 

CorollarJum k 

Hinc novimusdatodrculorfrcumfcrhi Tab. I. 
bcre quadratum RCLH ; duftis quippc diar«- Ftg. i6. 
mctris AOj ES perpendicular ter fc fc- 
cantibus in <;irculi centro Fyfupra radios 
'fF 9 FS conftruanrur (dX quadrata qua- d tpcbacfr^ 
tuor FCFL, FH, FR. Qiiia dtiobus(e) c ex i^onjir. 
rtfts aequantur anguli CAF, LAF, uti- 
quc in direftum {{) iacebunt CA, AL ^ ( coroll. j. 
hoc eft refta erit linea CAL. Eodem mo- iri^^^^ 
do conrtabit lineag* LSH , HOR , REC 
ir^rtAas eirQ;'c;g0 quadrilatera eft figura 
RCLJI* quae propter reAos (g) angulos g tx^onfltt,^ 
C9 L) H, R > rcdangula quoque errs* . 
i.Iam vero CR'^ LH d amctro AO funt (h^ h #x €onfir^^ 
\i aequales ) ficuti etianr CL 9 RH acquan* 
K tur diametro £S;ergo cuna diametri AO9 
u: £S ftnt aequales 9 aequabuntu^p quoque 
k CR, RH, HL, IC, ideoque (U quadra^, i def. zG: 
I turn eric RCLH, cuius latera cum per*- 
it pcndieulariter (k) infiftant radiisEF, AF, k ex eonjf^ 
: SF 9 OF, ucique tangent (1) circuium in 1 ^roj^t 23 
) punftis El A 1 S , O , & proinde quadratum 
9 crit ciicttio Cixcumfcriptum. 



t. 
"* 
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Tropofititi XXXI 

Tab. Ill* A R» reaanguli CALH pcqufilis cftf^f 

ncm CA duA4 • 

L JSfto altitude CA conmcnrurabilif 
Fjg. 10. ijj^fj Qjj ^ ^ p^5 m^us fit pj„ aliquota u- 

triufque. Contlneat aic'uudo CA tres pe« 
des CS » &F 3 FA y baiis vero duos CR > 
RH . Utn Vicro fi ex R agatMr »d CA pa* 
rallela RV| atqueex S} & F ducantur a4 
CH piiraUdac SO > FL totum rcA^ngulu^ 

n pfot. fO# CAIHin pedc« (a) quadrates diyifumcrit. 

Horum auc^m peduni quadratorufi| /ericf 
AL9 FO» SH font tres^quot neoipe funf 
in alcicudinc CA pedes « ^ ip quavis fc** 
rie funt pede; quadrati duoi quor necnpe 
funt pe4^ in baii CH;ergo inreft^ngalp 
CAIH km pedes quadrati erunt s q^ot 
aerope emergunt^x dudu binarii interna^ 
rmai%hoccft ex bad CH in attitqdinem 
CA duAa. fgitur area r^ftanguli CAIH 
aequalis eft lafto ex bafi CH iq altitudi** 
oem CA duAi • 

IL Efto altitudo CA Incommenfura* 
fig* >t» bills ban CH 9 & area reaanguli CAIH 

fit 9 fi fic^ri poreft 9 minor h&o ex bafi 
CH m aUitudinem CA duA^. Frgo dabi- 
fur reAa qiiaepiam CO minor CA ^jn quam 
fi duc^tur bafisCHf faftum pjrodibit ac- 

b cor.fr Of. quale axe^e PAIH. Hoc ppmo^ p^r (bj| 
zo. * ^oh'» 



GEpMETKIABn $f 

((ontinuam bire^lionem baHs CH dc^enia* 
tur ad illUis allquotaai paricm . & mino- 
rem AO^ quae ablata ^uotie^ poteft ab^ 
altitudinc CA) relinqueC AL minoremRy 
compleatur^ur itrdaoguluni CLVH > cutus * 

aitkudo.CL commepfurabi iserjt bafi CH» 

babebit eiiim cum ifta coomuine^u aliqjuo* 

taoi partem K • lam veto cum At minor (a) a ^^ confirm 

fit Rfhae^: jjii|tem(b) minor AOji ^it AL b c;^ (oii/^rt 

iDuIro minor Ab| undc Inter A ^ & O 

lacebit punAum Lt & reAa CLmaiorerit 

CO. Ergo f^ytn ex bafi CH in alti.tu- 

dinem qL m'aius erit fadb tx eadem bafi* 

QH'W ^\fttvi4\ntm CO; fed area. fcA^m*^ 

gMli QlYli i^jqatnr (c> fei^o ejic bafi CH c iv#m. i. 

in altitudinem CL } &: area K&anjguli 

CAIH aequalis eft (d)faAo ex bail CH in 4, ex bypou 

^kitudinem CX!) ; ergo etiam ^ea ve^an*- 

^ViClXH (major eTit area;alteriuf CAIH9 

^ttod (e) eft ab%dun\. Area igitvr i;e€Un* e 4,\iom.6^ 

guli CA|H non eft minor h&o ex bafi 

CH in alfitadiopcp j^AduAi^Simili ratio* 

Cini^ li^lfebiti ea^nd^^n 4rea»^ ngn efle co^ 

dem ffi^o maipr^^iP 4 ergo- ilU of ii an^ 



« r • 



Co?', f* . . 

Cum quadrsrtom €AIH fit cttatn re- ^^^ II^» 

4«n^iUm,«i^s^^lK>i)ue'are4^«r~£i^o eric ^'S* 'Sf" 

fy bafi CH \f\ ihitt^iintm CA r f<P<» i>^ (f) f */; ;i^ 
jicqiiajes CHs.^A* ficquabkiir faA9sx]a* 

l«e Qi.i)MSK/«isiri»(» ffiuUii4i««€«> i wide 
- E a C la- 



\ 
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ft latusCH fit trium pedum , novem pcdora 
qua4ratorum crit area quadrati CAIH . 

S:bolion* 

Hinc quoqqq praxis flu ?tcubiculoruni| 
aularumi & p4r5ctum fuperficics flnenfu- 
yandi ;cum enini htiiufroodi fupcrficics ut-» 
plurimiini rcAangulae eflc folcant, multi- 

{)ricatio longitudinis per latitudineoi j it 
arum arcam exhibebit* 

TropofitiQ XXXll * 

Tab. IV. A Rea cuiufv's trianguli FAH aequaltt | 
Fig* i» *? JljL eft fafto ex dimidia bafi fH in »ln 

titudincm AO du^ii • 

Cotnpleantur ret^angula O ASF , OAEH. 

A cor, i. & Triangqlum QAH dUui<l'an» eft (a) redan, 
X. pr, 1(5. euli OAFH, ficuti & t?iaBgulujp OAf 

dlmidium eft reftahguli OASF ; ergo tri-' 
angulum FAH d'miidium eft reiftanguli 

b trap, a I. FSEH : fed huiusarea aequalis(b)eft faa« 

ex baft tH in altitudinem SF, vcl AO{ 
ergo etlanri area triangufi FAHaequabknr 
faao ex dimidia bafi FH in altitudincn 
AO duA4 . Q. E. D, "' 



Tab. IV* Hiiic triangula ABDi AED Aiper ef 

F'jS: 3* dembafr AD) vel aeqUaii confticutai & 

liabentia aequales alticttdlnes BG * £Ft 
^iint aequaiiji ^ nam faautaex4iiBkJia^b«^ 

.... Ap ii| 



Ad in a:Itltudinem fiG aequari debet faAo 
ex dimidia eadcm bafi AD in altUudinemi 
^F^ ideoque etiam trianguluiQ AfiD a!te« 
ri A£D erit (aj aequale^ a e^bacfp^ 

Cor. IL 

Igifur triangula ABD > Att> fuper 
eadem bafi Al)> vel aequali^ft inter eaf* 
dem paralleias B£, AD conftituta » ae- 
quari debent ; nam ob paralleias B^ 9 AD9 
aequalcs (b^ quoquefefle debent triangu- b coroll. 5. 
lorum altitudines BG> EF, & proinde e* propj. iz. 
tiaai triangula (c) aequabuntur# c corolL i« 

Cor. III. 

Er con i^r^.. triangula aequalia ABD 9 Tab. IV. 
^tt> iuper cfademb^/i AD 9 vel aequali Fig* p 
conftituta, funt quoque inter eafdem lia* 
railelas BE, AD ; cum enim triangufuoi 
ABD alter! AED -fit- (d) aequale 9 faAutn d ex byp. 
ex dimidiar bafi AD in altitudinem -^G •: • -. 

aequari debet (e) faAo ex dimidia eadem e exbacjr. 
bafi AD in altitudinem £F; ergo altitU* 
do BG alteri EF erit aequalis, rcftac- 
qiie {)roinde BE> AD erunt (0 mutuo pa* f corolL 6^ 
ralleke « prop. 11. 

ScbotfoH t 

Hinc Geodaetae agri triangnlaris a* 
team bifariam^partiri norunt.. Eifg BAG 
a|er triangularis, cuius bafis BC bife- Tab. TV* 
^ fit in D; reAa AD agrum triangula* Fig. 4« 
l^VBk BAG induas ^equales dividet partes. 

E 3 tti- 
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Triartjttla cnitn BAD , DAC , qviti Safes H«- 

bcm aequales BD > DC , & alti wdfnem com-* 

t eoroU t* mtmem AC) acqualia (a:)niutuo effcdebenf^ 

Vropoftm XXXlll 

Tab. Vf» :^ ^^^ ctiiufvis parallelogramrttt FARH 
F'g* 5' . j\ aequalts eft fafto ct fc»(i FH inalti.r 
tttdfnem A'O dual . 

t)acatur diag,onal'i AW. Atea frian^ 
gWi f AH'dimidia (b) ci area^ pfaraHc4<^ 
grammi FARH : fed area tftaHgtrH FAH 
acqualis (c) eft fafto ex dimidia bafi FH 
in altitudincm AO; ergo area parallel o- 
grammi FARH .aeqtJabieur fafto ex ba- 
il eadem FH in altitudinenit AO duAa • 



b €OroU. !• 
pro/?. i6. 
C frop. 32. 



* • r 4 « ' 



Tab. TVa 
Fig. ^. 



Igimr paralielogta^fha ABCD, DCFG?^ 
fuper a'cquales bafes AD/ DC conftitata , 
& habentia aequales. altfttid^nefJ BE, CHj 
aequalia mutu6 erynf ; tft cn:m faftum 
e* AD in BE par fafto (d> ex DC in CH^ 
ideoqbe parallelogrammum ABCD alteri 
DCFG crit (c) aequale ; ^ 

Similiter parallelogramma ABC1> i 
DGFG Aiper aequales bafcs AD , DG, ^ 
inter ea^dcm parallelas ftP, AO-c6nrtfnf-' 
ta* acjquari debent j nidJ obpatuUc^iis^BFi- 

"' ' - AG > 



AO 9 patdir^togr^Aima ae(|aA)e9(d) habera a cf^rolL j« 

deb^nj akitttdir>es BEj CHyqiiarecumac- frt>p. ii. 
quales etiam habeant bafes^ eadem paral- 

lelograaiflaa aegualia (b) erunt* b corolt. u 

Cor. in* 

Demom fi bjfrt IH trianguli FAH Tab. TV. 
dupla fit bcifccs FS parallelogrammi ac** Fig. ^. 
quealcf FAtS, triaffgulam parallelogram- ♦ 

moaeqtd&le ent;hai^ en^im area aequalii 
eft fa6h> ef bafi FS tU (c) altiiodinem AO» cex bacpr. 
area;autem tr'Tanguli tequalis eft fafto ex 
dfcnidia baft FH, feu cx FS in.(d) alcitu- d ^rof. }!• 
dmeni eamdem AO; ergo trxangulum pa* 
rallclogrammo erit aeqt^ale. " , ^ 

Tropojith XXXIK 

ARea ^uadrilateri AESC habentis oppou TaB. TV. 
ijta latera ES,AC mutiid parallela, ae<i Fi^. 8. 
qudis eft hACf CH diitvidia horfiin kitertfm 
fumma in fe<ftam £B, a'punAoE ad unura 
latDs AC perpendicular] ter doA^m. 

♦ 
Detttittatur ex C ad ES perpendicular 
rls CO J quae (e) perpendicularis quoque c prop. 14. 
crfr ad AC, ideoqu^ aequalis (0 ipf» EB, f corolL j. 
gt dvtc^t&t EC. Area trJaftguJr A£C ae- prop. 12. 
qualis (g) eft fa^o ex dJmidia bafi AC iiy g prop, ga.^ 
altitudinem EB . Similiter area trianguli 
ECS aequatur (h) fafto ex dimidia bafi ES h prop. tz. 
in altitudifiem CO, vel EBj ergo area 
^uadrilat^ri AESC aeq^uajdituir fa^o ex di^^ 

£ 4 midu 
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' fntd!a laterum paralldorum AC«E5f funi* 
hm in altitudinem £B dufta # Q. £• D* 

\ S^hotion L 

• « 

Tab. IV# ^I'"c Gcodctac norunt fupcrficicm 

Fjg. 9w irregularcm multangiiiam) five pcrviaoij 

five imperviam meofurare. Efto imprimis 
menfuranda fuperficies pervia BCEQHKM » 
tntra illam ducatur linea^quae pcteftlon- 
giflima BQj ad quam fi ex omn'bus an« 
gulis demittamur perpendiculares CD> 
If$ HG, KIj ml I fupcrficics data divi. 
detur in triangula rcftangula, & in qua* 
drangulay quorum duo funt latera paraU 
cpr.3a.j4. IcU. Deindefingula(a)menfurcntur)rum* 

ma ex omnibus coIlcAa quaefitam arcam 
cxhibebit'. 
Tab. IV. Si vero impervia fit fuperficies men- 

Fig» IP*' Airanda AfiCDE, eidcm circumfcribatur 

reAanguIum MIKL » cuius eyceffus fupra 

aream 9 quae menfuranda eft 9 dividatur 

vel in triangula « vel m quadrangula , quae 

b pfof* 31. bina habeanc latera parallela . Deinde(l>) 

c/r.32.34. menfuretur rcftangulum , eiufquc (c) ex- 

cefliis in triangula) & quadrangula refo- 
lutus. Pedes quadrati in exceiiii reperti 
auferantur a pedibus quadratis^ qui in re- 
Aangulo continentur, refiduilmperviaeftt* 
j>eificiei aream indicabunt • 

Sibolion IT. 

Ex ha^leni^s demonftrat's patet m€^ 
thodus agrorum quorumcumque areas dc* 

tcgen- 
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tegcndf »qaai fiohnuUi dutti addu Ais( exeoi^ 
plis illuitrare nituntur 9 ob ingcntem c«* 
piam nutnercrum obfeurant potiuS) & !»• 
tricant ; quamvis enim numeri in ipfo 
menlionis opere fint maxime ffeccflarii 1, 
in docendo tamcn claricatis gratis iuvat 
^b lis laepius abftincre. 

Tropojith XXXV. 

ARca cum^vis polygon! circulo cir- Ta^. TV. 
cucnfcripti AFVSG* aequalis eft fa- Fig* lU 
fto ex omnium laterum femifumma id 
radium Ijafcripti circuli • 

DuAis ex ccntro ad (iflgulo^ poljr^ 
goni angulos reft s OF, O / , OS , OC, OA, 
agantur ad pundla conra6):uum radii OL f 
OKj OT, OZ, OR, qui utpote norma- 
Ics (a) ad polygoni latcra , altitudines re- a €orolt. H 
fercnt triangulontm AOF, FOV, VOS, t^^ !$• 
5PC, CO A . Igitur area trianguli AOF 
aequabitur (b) fafto ex dimidio latere AF b fro{. J2»' 
in radium OL . SimHiter area trianguli 
FOV aequabitur fafto ex d^raidio latere 
FV in radium OK, vcl OL , atque ita 
femper* Ergo fumma omnium triangu* 
lorum AOF, FOV, VOS, SOC, CO A , 
feu polygonum AFVSC areamhabebit ac^ 
qualem fafto ex omnium laterum femi- 
famma in radium OL circuli infcripti* 

jL^iff • 



i4 PAtS f'UfMJi 

* « 

LttftMa . 

Tab. W. •*^Iretilurrr iftfcrFbere data rcgulari pc*- 
Fig* 12. V^ lygotto AFVSQ^. 

Duo proximi aflguli A i & Q^'bifc- 
wntur reft is AO ) QO convenicntibus 
in O 9 denii>r!»aqti» ad- AQ. perpendicu* 
lari OR 9 hsc tnehitl radio defcribatur 
circulus, qui infcriptus crir dato poly- 
gono AFVSCt.. Nam latera QA , AQ tri- 
aitguH AOQ aequarttor latcribus FA 9 AQ 

a €x €onfl. trraiTgufi FOA , & aitgulus QAO eft (aV 

b frof. 8. aequalis alter! FAO; ergo etiam (b)angtK 

lus AQP acquabitur AFO : funt vero €• 

c ex bjp. tiarti aequalcs (c) tori AQS, AFV; igitur 

cum AC^O dimi'litis fit an^uli AQS, etiaofi 
AFO drmidios crit rcliqui AFV > qncm 
proirfde brfecat reftaOF. Simrli ratioci- 
nio con(fabit, reftastOV, OS bifccafe an- 
gufM FVS, VSQ^. Ducantur mfoper ex 
centro O ad latera perpcndicirlares Oh > 
OK, OT, OZ . Qu'a triangula ORA, 

d ex eonjf. OLA ptaetet angulos R , RAO aequales (d) 

angnlr^ L, LAO, habent qaoque commu- 
ne larus OA oppofitnui aequaiibus? arlgulh 

c coroll. I. R , & L ; er^ohabebunt quoqwe (e) aec^a- 
prof* 160 1^ OR , OL . Pari mode acqua4es cfle o- 

ffemientur OL , OK , OT , OZ ; ergo cJr- 
clrlus* centre O pcrR oefcriptus, tranfibit 
qvocjue per L, K^ T, Z; & ^oia an^ 
guliadR) L> K, !> Z iunt r6^> taosr 

get 



gee fi) pi[)t5^iii 6fMm Ht^^n id^que d^ a fr6f. ij* 

Corollanum • 

• »- - . 

^ Hi nd rfftirl» fadite dA rftfflriptus i 
eidefii erit polvgono circumfcriptus; cum 
entm' Sn^ait OAF 5 OFA-femfflfe^ off ertfi (b) b' rW i/tfiifo». 
finr '*i»g»lor*m- ae^u*liihil-QAF > AFV , »t>* bmiar fr. 
que etiani ipil acquantufi aequa!erque (ef c frof. zS. 
crant OA*OF. Pari modo ipfi OF often- 
dcfwajf aequaktf OV $ OS $• OQ^ ; ifeitur 
CTfctflus radio OA <ldf<tdptus , tranfiffit' 
pev cHtiWes pttFy§ofri ai¥gdl6s J & proiftrfe 
erit poi ygono circtfinlcfiptn^. 

Trdpt^ftth XXXFL 

S? €ttmfvi^ wgirlai-if polygon! AFVSQ^ Tab. IV. 
duo proieiitii afigull A, 6l Q^MfcctfW Fig. I2» 
tnr reifti* AO^ QO coflVeflierttifcus rnr O, 
afrqtre' e?x O ad latus timing AQ ctemieta* 
tai? perpwdlcttlamORjp^^lyS'Mrithjfrfc^ 
area ae<^ffti*bitttr faflo ex larer^t* fcntifum* 
msf in eamd^em perpendictilarem O^. • 

• Cen^ty G* , & InBervallo OR defcrf-^ 
batm- feifcifluf RlKTZf^qui (rf) fnfcriptut dlem.fracc. 
pey^ygbrtA erft i kfrocfue polygortimi er:r '/. > 
errfent* ciTdukf circifni^crip^wt^ • * ft* ^^"^ 
polvfon'urffciirro cirttmrfcytpt} acqaaFJs'(e> c /^^jp- 3S' 
cft-faft* ex 'omrtiuftt feiferufft fcvuiitfiirtna 
m eiH^Giem citcnii rtditmi ; ergo ctiam- 
awa polygen! A^ VSQ, aaqo^Us eft- faftta^- 
* - -^ ex 
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- cx omniam lateran iemiramnia in ))er{ieii^ 
pendicularemOR} quae radius eft talcri* 
ptt circali BLKTZ. Q. E. O. 

Tropofitio XXXVlh 

^, Tab. IV#: A Rea circuli acqualis eft fzAo ex dU 
IFjg* !}# Xjl roidia eircumferentia in radittniL.r 
. dufta • 

Concipiaitur circolo circumicripettm 
regularc polygonum AFLQTi quod qui* 
dffin infcripto circulp maius erit j ii tamen 
angulis refcAis » fiat novum polygonum 
CEHIOPRSVX, cuius duplo plura fint la- 
teral hoc fane minAis exocdei iiifcripcum 
circulum y qu^m praecedenj ; ergoqu6 ma- 
gis Duroerus iaterum polygon] au^etur « 
^ minus viciflim area polygon! circuiareoi 
excedet; unde H numerus laterum poly* 
goni evadat infinitus, feu maior quovis 
numero datot minojr vie dim quovis affi* 
giiabili) atque idcirco contcmnendus cva* 
der polygon! areae fupra circulareni ex« 
ceflus • Ergo polygon! area pro circular! , Sc 
fumma laterum pollgoni procircamferen* 
tia infcripti circuli iunt poteft: fed pch 
« frof9 25« lygoni eiufdcm area a::qualis eli (a) fade 

ex laterum femifumma in radu^n imcri- 
. pti circuli ; ergo etlam area circuli ei* 
dem fado erit aequaiiS) unde cum late* 
rum femifumma pro dimidu circutnferen* 
tia circuli fuQiipoiLt> liqii;;t aream cif« 

Cttr 



cul^rem aequaiem efie faAo ex dimi* 
dia circunifercncia in radium duAa « 
Q: E. p. 

Cor. /. 

Qu la etiam area trianguH habcntif 
pro bail circuinferentlanif pf o • altnudi*Fi« 
^urem radiuiu , aeguali$ eft (a) faAo ex 9 ffOff lu 
fdimidia circumferentia in radium ducta > 
jfequitur trianguli huius ^ream circuia^l 
efle aequaiem • 

Cor. IL 

Similiter cum idem prodeat faAum, five 
diAidia circtunferenp^ ^uca^i^r in radium | 
five circumfv'rentige quadr^P5 per diame^ 
trum multiplicetur 9 liquet etiam faftum 
ex circumf<rrentiae quadrante in ^iame* 
cruin dii&Q % circularem areaip-' exhi-^ 
Bcre . 

Scbolioit f 

Nota ergo foret C'tculi area 1 feu % 
quod idem eft 9 haberetur circuli quadrar 
tura 9 fi t^m eiusdem diameter 1 quacii 
circHmfcrcntia finitis poflet numcris exhi'j 
beri . Verum enim v^ro utut aetate hac 
noftrd ars inveniendi cgregife promota.^ 
fuerit y vcram nihilominusf circumferen- 
tiae longitudinem in finitis numeris ha^leir 
niks nemo dedit. Archimedes tamen om* 
^lum mimus fuif > qui poly^oaa g6* 14^ 



teruiP circ^lo infcripr^ ^ 4k ^rcomicrU 
pu Ad|ub<0(io SL . prope ycr^tii circumfe* 
rennae longitudinem adinvenit, olicndt* 
que nimiruiii » (i ip fcprem aequalcs par- 
tes diameter circtrii dividatur) harum vi* 
f iMi duas ifi f:if$U0^i^(eMiiA ^Irfruii pro- 
Kim^ OOBttMiK 




•^ tf 
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PARS SECVNDA 

DE RECTARVM, ET FICVRARVM 

PLANARVM tdVTVA PRO 

PORTIONE 

C A P V T I, 

X>e de^nitfonihur , ffu frincifi^t 
profortionum . 

jV/l tius4em gertt/ff ili»e font > 

rum a'ttVifofiafmin • lu homo|;enfae crun; 
duae lifiv^f te&^ t qijippp ^mbac ftni- 
Cji Untilaifuni: prfifrdicac djoienfionc' X- 
dem dc duabu$. lijperficlebus, Sf dupt)uy 
folfd s eft d'^'^uo)* 

11. Magnitudine* fi^terogeneae f vcj 
iiverfi generis funt > quae npn cymdpm 
babent numerum dimenfionuqi. I^a lipe^ 
beccrpecnea 91I tim luperBcjei , qu^iy 
folido; quippe un^ cantOiD lineae |di,^en- 
fio el^ f duplc;^ vcrp fu^er^Iei) ^' tci- 
plcK fpUdi , ,. - '. 

"'•' ni. St 
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III. Si duac magnitudines eittrdem 
generif in oid^nc ad quantiratem mutud 
comparentur , relation quae oritur ) Ratio 
adpeliatur • Geometrica eft > fi in ea com« 
paratione fpeAemus quomodo una magni- 
tudo alteram contineat ; Arttbmctica % & 
txceiTum tantucninodo unius fupra aliam 
corlidf^remus • ItaqueYi refcras magni* 
tfedineni xq. pedum ad alteram 5. pedum 
^uatenus prior magnitudo fecundaoi bis 
continet 9 ratio erit geometrica : at fi 
referas magnitudinem lo. pedum ad alte* 
ram 5. pedum quatenus prior fecundam 
ITXcedit pcdibus }•> ratio erit arithmetica. 
Katipnis autem nomine 9 nifi quid adda- 
tur, fern per geometrica defignatur* 

IV* In onini ratione magnitudo 9 quae 
ad aliam refer cur 9 dicitur antccedens 9 
e^ vero ad quam refertur9 confequens • 

V. Ratio aequalttatiT eft 9 cuius an* 
tecedens confequenti fuo aequatur9 veluti 
eft ratio 3. ad j. Si veto antecedens con* 
fequenti fuo (it inaequaie9 ratio inatqua* 
litatis afiblet adpeliari9 cuiufropdi eft ra« 
tio 6. ad gM vel 3. ad 6. 

VL Ratio matorit inaequalitath eft 9 
cuius anteccdens confequente fuo eft ma* 
ius 9 veluti eft ratio 6. ad 3. Ratio au- 
tem minor it inaequalitatis eit 9 cuius an^ 
tecedens confequente ftio eft minus ^ ^n^ 
iufmcdi eft rat o g. adtf. 

VII. Duae rationes dicuntup ^f^ 
hi > a)i( acquaUt 9 fiy c tatdtm 9 quando 

aa- 
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antecedens unius aequi^^ feu eodem mo- 
do [ hoc cA nee magis 9 nee minus ] 
continet fuuni confequenS) aHtcontine- 
tut in ilio) quo alteram antecedens con- 
tinet fiiUHi confequens > aut in illo con- 
tinetHr • Ita ratio 6. ad ^. eadem erit 
cum ratione 4. ad 2« , quippe antece- 
dens unum 6% eodem modo continet fuum 
ronfequens ^. > quo antecedens altepun^ 
4* continet confequens fuum a. 

Corolh T. 

Vt erga duae rationes aeq^iales Gtity 
ant eaed^m , non operae pretiiitn eft , ut 
lisdem antecedentibus 9 & confequentl- 
bus exprlmantur 9 fed opus eft tantiim^) 
lit antecedentia aequc:> feu eodem mo« 
do cenfequentia fua contineant> vel 10 
iisdem contiaeantur • 

Cor. IL, 

liquet fimiliter aequale» magnitu*' Tab^ IV; 
dJhes A > & H habere eamdem rationem Fig, 14. 
ad tertiam C ; antecedentia enim aequa* 
lia A , & H acqufc , feu modern modo 
continent commune confequens C • 

Cor. HI. 

Vicrffim tertia C eamdem habebit T^^- IV;. 
rationem ad aequales magnitudines A , ^^S- '4' 
& H ; commune enim antecedens G ae- 
•qu^yfeu eodem modo- continetur in ao^ 
quaiibus confequcntibus A > & H • 

F Cor, 
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Cor. IV. 

Tab. IV. Paritcrfi magnitudincs A,& H cam- 

fig- 14* 4cm habucrint rationcm ^d tertiam C 9 

crunt aequalcs ; cum enim ratio A ad C 

cadem fit ,cum ratipne H ad C j uti- 

* dcf^ ?• V^^ (^) antecedcns A aequc^ feu eodcm 

modo continebit confcquens fuum C, quo 
antcccdcns alterum H gontinet fuum con- 
fcquens C i i^itur A > & H crunt ac- 
qualcs • 

Cor. V. 

Tab. IVr Dcmum (i duac rationes A a4 C , 

Fig. ly /& R ad F fint ^cqyajcs tertiac rationi 

E ad H ) ctiam niptuo acquabuntut ; 
nam quia ratio A ad C ^equalis eft ra- 
tion! E ad H> codem modo A continc- 
bit C5 quo E contioet H. Similiter quia 
ratio R ad F aequatur rationi £ ad H^ 
eodcm modo R continebit F, quo E con- 
jtinct *H ; ergo ctiam A eodcm modo con- 
b dcf. y, tincbit C , quo R continct F , feu (b) 

ratio A ad C acquabitur rationi R ad F. 

VUI. Si duac rationes maioris in- 
acqualitatis mutu6 comparentur > ea ra- 
tio dicitur maior, cuips antccpdens fae- 
pius continct ifuum confcqueps > quam al- 
terum antcccdcns contincat . fuum • Ira 
ratio 8. .ad 2. maior eft ratipne 6. ad 
g. , nam 8. quatcr continct a. > cum 6. 

\>i% tantuoi contincat 3# 

Cor^ 



CEOMETRTAE, 8j 
Cor. I. 

« 

Duarum ergo inaequalium magnitur Tab. IV, 
dinum A, & H maior A maiorem Jia- Fig, i6. 
bebir rationem a4 tcrtiara. Cy qukm mi- 
nor H habcat a4 eamdem C; maior quip^ 
pe A faepjus continebit tertiam C > 
qu^na ipfam cootineat minor H* 

Cor. Ih 

Et viciffim fi ratio A ad C maior Tab, IV^ 

fucrit ratione H ad C 9 eric A maior H ; Fig. 16. 

faepius enim A quim H continebit (a) ^ ^^r g 
tertiam Cy ac proinde A maior erit H. 

TX« SI dua^ rationes minoris Inae- 
qualitatis mutu<>. comparentur> ilia ratio 
dicitur maior j cuius anteqed^ns^ minus 
continetur in fuo confequente 9 quanu 
alterum antecedens in fuo « Ita ratio g« 
ad 6» maior erit ratione 2. ad 8.) nam 
g. bis continetur in 6. y cu|n %• in 8« qua* 
ler contineatur .^ 

Cor oil. f. 

Hinc duarum inaequalium^ magnitu- Tab. IV, 
dinuih A 9 & H maior A maiorem lia-* Fig, 17. 
bebit rationem ad tertiam C> qu^m mi- 
nor H habeat ad eandem Cy nam A mi- 
nus quam H cpn^xi^ebitur in tertia C « 

Simiiitcr fi ratio A ad q maior fit J^'^'/J* 

F » ra. -^^S- 1 7. 
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rationc H ad C , erit A maior H ; mi- 
. M. Q, nus enira A quira H contincbitur (a) 

in tcrtia C , ideoque A maior erit H . 

X. Si duae rationes , quae compa- 
rantur, mutu6 fint aequales, oritur /ro- 
torth . Ita cum ratio 6. ad 3. acquc- 

b d^f, r tur (b) rationi 4- ad 2. , in frofortio. 

tie i feu proforttoHdlef dicentur eflc 6. , 
3., 4., & 2o five 6. dicetur cflc ad 3. , 

ut 4. ad 2. ^ , 

XI. Si huiufmodi fint duae raticne* 
aequales , quae invicem comparantur , ut 
confequcns priroae idem fit cum antc- 
cedente fecundae » prbportio , quae ori- 
tur , coHthua adpellatur . Ita quia ratio 
2, ad 4» acquatur rationi 4. ad 8. * &: 
4. , qui confequens eft primae , eft quo- 
que antecedens fecundae, in profortiottc 
toutinuM } feu eoMtinue froportioualer di- 
centur eflc 2. ) 4< , & 8. 

XII. Ratio compcfit* ex pluri- 
bus rationibus ilia dicitur , quam habet 
produdum ex omnibus illarum ratio- 
num antecedentibus ad produAum ex 
omnibus earumdera confcqucntibus . Ita 
ratio compofita ex rationibus 3, ad .5,, 
& 4. ad 6.. eft iila , quam habet produ- 
Aum antecedentium g. , & 4* » nempc 
IX., ad produftum confequentium j., ^ 
0,f nempe 30. 

XIII. Si duae rationes coniponentes 
aequcBtur > ratio ex illis compofita di« 

ci- 
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crtur duflicata alterutrius componentium • 

Ita quia ex duabus rationibus aequali- 

bus 6. ad go & 4* ^^ 2. componitur (a) A defin. 12% 

ratio 24. ad 6. > haec dicetur duplicata 

rationis 6. ad g. > vel 4* ad i. 

XIV. Si vero tres rationcs compo- 
nentes aequentur , ratio ex illis compofita 
dicitur trtflicata cuiufvis componentium • 
Sic quia ex tribus rationibus 6. ad j.) 
4. ad 2. > &: lo. ad 5. componitur (b) ra- b dcfi^i. 12* 
tio 240. ad go. 9 haec dicetur triplica- 
ta rationis 6. ad g.^ vel 4. ad z.^ aut 
xo. ad 5* 

XV« Figurae fimiles funt > H (inguli 
anguli unius Singulis alterius angulis fint 
aequales, & latcra bomologa^ ieu angu* 
lis aequalibus oppofita y vel jntercepta> 
fuerint proportionalia • Ita iimiles erunt Tab. IV* 
figurae CAF, OR£> ii (inguli anguli C» Fig. i8. igi 
Ay F aequentur fingulis O9 R> £ > & 
AC fit ad RO , ut CF ad OE , & CF 
ad OE> ut FA ad ER, & FA ad ER| 
ut AC ad RO* 

XVI. Figurae L > & V dicuntur h'abe- Tab. IV. 
re latera recifrocd profortionalta > fi latus Fig. 20. 
AS figurae L fuerit ad latus SC figurae 

V) ut huius latus SO ad iilius latus SH. 

XVII. ReAangulum fub reftis AS , Tab. IV. 
SC 9 vel brevitatis caufa reftangulum Fig. 21. 
ASC eft illud 9 quod continetur fub re- 

ftis AS 9 SC ad return angulum iunAis« 
Similiter cum dicitur reAanguIum fub 
xcaif AC > CS 9 vel reaangulum ACS 

F J in- 
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intclligitur reftangulum , quod contiiie- 
tur fub reftis AC, & CS ad reftum an- 
gulum conftitutis. 

C A P V T II. 

he nonnuilh Paratlclogrammarum ^ & Jtf- 

£langulorum fjmft9matif ^ deque 

J^egulii frofortionum. 

Propojitio I. 

Tab. IV. -t^Aralielogramma quaevis aequfe alw 
tig. 22. 234 J[ CBIA i AIEF funt, ut bafcs CA , AF. 

Fig. 22« i. Suntd commchfurabiles bafes CAj 

AF , acqud AS (it pars aliqUota utriaf- 
que , quae exempli gratia contineatur 
bis in AF§ tcr vcro in CA. Ex pundo 
S agatUr ad FE parallela SO. Cum CA 
fit tripla AS , parallelogrammum CBIA 
tria parallelogramma continebit y quo- 

z cor^i.ft4 turn fingula (a) aequantur AIOS, ideo- 
il* far. I. que paiallelbgramraum CfilA triplum e- 

i^t alterius AIOS * Similiter ob AF du- 
plam AS 5 parallelogrammum AIEF du- 

b defin. 'J. plum erit eiusdem AIOS; ergo (b) pa- 

rallelbgrammtim CfilA erit ad aliud 

c f* byfou AIEF , ut %. ad 2. Sed etiam (c) bafis 

CA eft ad bafini AF , ut j. ad 2. JEr- 

d coroll. 5, go (d) parallclograramura CBIA erit 
def. ?• : ad 
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ad aliud AIEF^ ut bafis CA ad ba/inu 
AF. 

TL Surttoincoramcnrurabilesbafcs CA^ fU 2^; 
AF, ponaturque , fi fieri poteft> paral- 
Iclogrammam CBIA cfle ad aliud AIEF, 
ut bafid CA ad aliam rcftam AV. mlnorem 
ba/i AF « Per continuam bifc6liofiem ba- 
fis CA dcveniatur ad eiusdem aliquotani 
partem R niinorem rcAa VF ^ quao 
proinde ablata quotics poteft ab AF re- 
linquet feipfi minoretii SF . Hoc pofitO) 
ex S agatur ad FE parallcla SO ^' ut 
habeantur aeque alta parallelogramma 
CBIA J AIOS quorum commenfurabiles 
funt bafcs CA , AS utpotc habcntcs com- 
nuincra aliquotam partem R 4 Quia SF 
rnJnor (a) eft R, haec autem (b) minor ^ e^ cwfir^ 
VF , erit SF multo minor, VF, ideoqucf b ex co^fir^ 
punflum S cadet inter V, & F^ & re- 
fta AV minor eric AS* Itaque ratio CA 
ad AV maior (c) erit ratioue eiusdem c defin. 8. 
CA ad AS: ^tii ratio CA ad AV eadem 
eft cum ratione (d) parallelogrammi d tx bypB 
CBIA ad aliud AlEF , & ratio CA ad 
AS eadem eft cum ratione (c) parallc- c ni/w. i% 
log^ammi CBIA ad aliud AIOS j ergo 
ratio parallelogrammi CBIA ad aliud 
AIEF maior erit ratione eiusdem paral- 
lelogrammi CBIA ad aliud AIOS , & 
proinde parallclogrammum CBIA faepius 
continebit AIEF, quim contineat (f) { dcf. S. 
alteruuj AIOS 9 idcoque parallelogram- 
mum AIEF minus erit aitero AIOS, 

quod 
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^mdd eft abftirdum « Pari ratiocinio often* 
detur parallelogrammum CBIA noti efle 
ad alitrd AIEF , ut bads CA ad aliam 
reAam maiorem bafi AF; ergo paralle- 
logrammuro CBIA eft ad aliud AIEF i 
ut bails CA ad bafim AF Q, E. D. 

CofoU. L 

R£ Ti . ^^ quaevis triangula CIH , HIF dimi- 

S* 4* ^ia ^3^) (int aequi alcorum parallclograra- 

a cor.i^fr. morum CAIHi HIEF, ideoque hifce pro* 

z6.far.i. portionalia 9 liquet etiam trianguIunL* 

CIH efle adaequb altum triangulutnHIF> 
ut balis CH ad bafim HF. 

Tab. 1 V. 

Fig. 25* Quia etiam reftangula L , & V 

b c^r vvr. ^^^^ ^^^ parallelogramma, patet rcAangu- 

^n **-..»* Jum L efle ad aliud acqufe altum V, ut 
20. tar. I. ^^^g^ ^jj ^^ ^^^^^ j^p^ 

Trcpofitio 11. 

Tab. IV. 
Fig. i6. 27. T>AraIlelogramma , & triangula aequa- 

X iia L9 & V > quae unum ang^lum 
AFH uni OFC habent aequalem ; etiam 
latera circa aequales angulos habent re- 
ciprocfe proportionalia ) hoc eft etiam AF 
eft ad FC , ut OF ad FH . Et fi latera 
iic habeant reciproca> parallelogrammai 
& triangula erunt aequalia. 

Ponantur in direftum reAae AF » 

FC. 



GEOMEtRtAB «^ , 

FC . Quia angulus AFH aequatur (ij a ex bjf. 

altcri OFC 9 funtque (b) duobus rciftis b frof. tf. 

acqualcs anguli AFH, HFC, duobus re- fart. i. 
dis aequabuncur quoque anguli OFC, 

HFC , cruntque proindc (c) in direftum c coroll. %• 

etiana OF , FH * Producantur in paral- fr. 6. far. 

lelogrammis rcAae SH , PC donee con* i. 

venianc ad punAum £, fed in triangu- d ex byp 

lis iungatur tantum HC. Quoniam pa- e cor9lL 2. 

railelogrammum, & triangulum L aire- def.^. 

ri V eft (d) acouaiCi erit (c) L ad R> ifrof. i.& 

ut V ad R : led (f) L eft ad R , ut eius cor. t. 

AF ad FG, & (g) V eft ad R, ut OF gfrQf.i.^ 
ad FH ; ergo ctlara AF crit ad FC , uc eiu^ cor. u 
OF ad FH.' 

n. Parallelogrammum , & triangu- hfrof.i.^ir 

lum L eft ad aliud aequ^ alcum R , eius cor. i« 

ut (h) AF ad FC . Similiter (i) paral- ifrof. i^dr 

lelogrammum , & triangulum V eft ad eius cor. i. 
idem aequo altum R, ut QF ad FH : 

fed (k) AF eft ad FC, ut OF ad FHj k ex hyf. 
«rgo (1) etiam L crit ad R, ut V ad R, 1 coroll. $*. 

ideoque aequantur parallelogramma Sc def. 7. 
trianguia L, & V. Q. E. D. 

Vropofitio II J. 

SI quatuor reftae AS ; SC , OS , SH Tab. V. 
fuerint proportionaks , hoc eft fi AS Fig. i. 2. 
fit ad SC , ut OS ad SH ; redangulum 
L fub extremis AS , SH aequale eft re- 
aangulo V fub raediis SC, OS. Et fi 
xe^nguium L . fub extremis aequetur 

re- 
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reAanguIo V Tub mediis » erunt illae^ 
quatuor reAae proportionales • 

I. Parallclogrammai quae circa ae- 

quales angulos habent latera reciproce 

a prof. 1. proportionalia » funt (a) aequalia inter 

b cor.i.pn fc; fed rcaangula L, & V funt (b) pa- 

zOrpar.i. rallelogramnia, in quibus circa rcftos , 

feu acqualcs angulos ASH , OSC funt 

latera reciproce proportionalia y nimi- 

c fx byp. rum (c) AS eft ad SCj ut reciproce OS 

ad SH ; ergo redanguia L, & V aequa- 
lia erunt* 
d ex hyp. H* Cum aequalia fint (d) reftangu- 

e cor. I. pr. la 5 feu (e) parallelogramma L , & V 9 
10. par. 1. habeantque reAos, feu aequales (f) an- 
i ex hyp. gulos ASH, OSC, utique etiam latera 
p prop. 2. circa aequales angulos habebunt (g) re- 

ciprocfe proportionalia • Ig'tur AS erit 
ad SC, ut SO ad SH. Q. E. D* 

Coroll. I. 

Hinc a quattior numeri fuerint pro- 

portionalcs , faftum evtreraorum aequa- 

h exbacpr. bitur (h) fafto ex mediis . Ita cum fit 

2. ad 4. , ut «. ad 16. » faftum extre- 
raorum i. & id*. 5 nempe 32. aequabi- 
tur fafto ex mediis 4, & .8., nempe 32* 

Cor. 11. 

Quare datis tribus numeris quibuf- 
cumque veluti 2., 4. , & 8. , invenierur 
quartus proportionalis 16. > fi factum ex 

mc» 
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iDcdiis 4* &: 8. per primum 2. divida- 
tur • Cum enim faAum Tub mcdil^ aeque- 
tur fa6io primi in quatttim duAi , uti- 
que a fadum fub mcdiiS per primuiiL^ 
nu mcrum dividatur 5 in quoto quartus 
prodibit. 

Cor. nt. 

■ 

Similiter fi tres reftac A, S, H fuc- Tab. V. 
tint proportionales i hoc eft fi A (it ad Fig, j. 
S> ut eadpm S ad H ; re6lahgulum fub 
extremis A » & H aequilc eft quadrato 
mediae S. Hfto enim O aequalis mediae 

5 • Cum A fit ad S , ut (a) eadeiti S ^ (?x byf. 
ad H) etiam A erit ad S9 ut O ad Hi 
ideoque rcftangulum fub eictremi^ A^Sc 

H aequabitur reftangulo (b) fub aequa^ ^ prop. 3. 
libus mediis S 5 & O , feu (c) quadra- c ex conjir. 
to mediae S • 

Cor. IV. 

Et contra d reftangulura fub extre* 
mis A, & H aequale fit quadrato me- 
diae S ; tres reAac A , S > H erunt pro- 
portionales. Efto enim O aequalis me- 
diae S. Cum reftangulum fub A « & H 
aequale fit (d) quadrato mediae S5 idem d ex by p. 
reftangulum ctia^ aequale (e) erit re- e ex conflr. 
ftanguio fub S , &: O , ideoque (f) A f prof. g. 
erit ad S 5 ut O ad H * Ergo cum S , 

6 O fint aequalcs , etiam A erit ad Sy 
ut eadeiQ S ad H . 

Cor. 
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Cor. V. 

Si ergo tres nutneri fuerint conti- 
nue proportionales 9 faAum extremorum 
aequabitur quadrato medii • Ita cum 4* 
fit ad 8. , vx %. ad \6. ^ faAum extre- 
morum 4. & i5. ) nempe 64. aeqaabi* 
tur quadrato mediae 80 nimirum 6/^. 

Cor. VI. 

Quare datis duobus numeris quibuf* 
cumque veluti 4. & 8. « invenietur tertius 
proportionalis 16. 9 fi quadratum fecundi 
8.) nimirum ^4. per primum 4. dividatur • 

Scbolion • 

Ex hac propofitione oAo Regulae 
derivantur) quibus tota ferm^ innixa eft 
Geometrarum Diale^lica. 

"BjguU 1. 

Tab V 

p. ' ^ • CI prima AS fit ad fccundam SC , ut^ 

^* * »3 tertia OS ad quartam SH ; etiam i«- 

vertcndo fecunda SC erit ad piimam AS ^ 

ut quarta SH ad tertiam OS. 

Quia AS eft ad SC, ut OS ad SHf 

rcftangulum L fub extremis AS , SH ae* 

a frof. I. quabitur (a) rcAangulo V fub mediis SC, 

b coroll. I. OS, unde (b) reftangulum R erit ad L, 

def. 7. ut idem R ad V : fed R eft ad L , 

c trot. I. ut (c) SC ad AS , & R eft ad V , 

ut 



i 



s 
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ut (d) SH ad OS; ergo etiam SCerit ad 
AS, ut SH ad OS. Q: E. D. 

^egula II. 

I prima AS fit ad fecundam SO ) ut ter> Tab. V. 
■3 tia SC ad quartam SH ; etiam permn* Fig. 2. 
fan Jo prima AS erit ad teitiam SC) ut 
fecunda SO ad quartam SH . 

Quia (a) AS eft ad SO, ut SCadSH, a €X byf^ 
reftangulum L fub extremis AS, SH ae- 
qqabitur (b) reftangulo V fub mcdiis SO, b frof. j. 
SC , unde L erit ad R , ut (c) V ad idem c corolU 2. 
R : fed L eft ad R, ut (dj AS ad SC, def. 7. 
& V eft ad R , ut (e) OS ad SH ; er- d frof. i. 
go eciam AS etit ad SC % uc OS ad e jro^. %. 
SH. Q. E. D. 

Corollarium • ' 

Si fuerit prima A ad fecundam C, Tab. V* 
ut tertia £ ad quartam F , (itque pri* Fig. 4. 
ma A aequalis tertiae £ , etiam fecun- 
da C aequabitur ^quartae F ; cum (f) i ex bjf. 
enim. A fit ad C, ut E ad F, etiam (g) g reg. v 
permutando A erit ad E , ut C ad F : 
fed A ipfi £ eft (h) aequalis i ergo & h ex byf% 
C aequabitur ipfi F • I 
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SI prima A fit ad fecundam C > ut pri- Tab. V* 
ma F ad fecundam H > & fecuoda Q pig. \* 

ad 
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ad tcrtiaiti £ ) ut fecunda H ad tertiam 
R ) & fie deinceps ; etiam ex aequo 
prima A ert ad ultimatn £ > ut prima 
F ad i)Itimam R^ 

SLCxbyf. Cum A fit ad G, ut (a) F ad H, 

b rcg. 2. etiam (b) permutando A crit ^d F ^ ut C 
c exbyf. ad^H. Similiter (c) cum C fit ad E, ut H 
dreg. 2. ad R, etiam (d) permutando C erlt ad H, 

utEad ^, Itaquc A eft ad F,ut C adH, 

e coroll.fj?^. & E eft ad R , ut C ad H ; ergo (e) etiam 

ilef. 7. A erit ad F , ut £ ad R > ^ permu- 

tando A erit ad E > ut F ^d R « Q. £• D. 

Keg«^a IV. 

• ■ • ■ 

Tab* y, Ql fuerit ut prima A ad fecundam^ 
Fig* 6. i3 C , ita prima F ad fecundam H^ & 

ut fecunda C ad tertiam £ ^ ita tertia 
quaepiam O ad primam F ; etiam ex 
aequo ferturbati prima A erit ad ter* 

tiam £ 1 ut tertia O ad fecundam H. 

» •^•. ■.» ..-•.. 

Vt C eft ad E , ita poteft H effe 
^d aliquam quampiam %» Jam quia uc 
fexbyp, C ad E , fie O eft (f) ad F, & ut G 
g ex conji. ad E , fie (g) H eft ad k ,' etit (h; O 
h coroll.^:.. ad F j uc H ad R . Igitur permutando 
def. 7. ' O erit ad H , ut F ad R . peind^^ 
i ex hyp. quia A eft ad C , ut (i) F ad H 5 
Jc ex conftr. & C eft ad E , ut (k) H ad R ; e- 
1 reg. 3. tiara ex aequo (I) A erit ad £> ut F 

ad R : fed vidimus O cffc ad H > uc 

Fad 
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F ad R ; ergo (a) etiam A crit ^d E| a coroll.^^ 
ut O ad H . Q; E. p. def. 7. 

SI prima AS fit ad fccundam SC, u? Tab, V* 
tertia OS ad quartam SH ; etiam^. Fig. 2« 
comfonendo prima AS fimql cum fecundd 
SC erit ad fecund^m SC » \x% terti^ OS 
finiul aim quarta SH eft ad quar- 
tam SH , five AC crit acj C5 , ut 0H[ 
ad HS .* . . 

Cum AS fit ad SC , ut (b) OS ad ^ tx bjp^ 

SH, reftangulum L alteri Y erit (c) ae-? 9 I'^'^p. 3* 
quale , additoque u^^inque R , rcftan^ 

gulum LR ^equabitur ipi\ YR^ Igitur (d) d cor oil. 2. 

LR erit ad R , ut VR ad idem R; fed def. 7, 

LR eft ad R , ut (ej AC ad CS , & e frop. i. 

VR eft ad R , ut (f) OH ad HS; er- f frop. i. 
go et'iam AC ^pt ad CS , ut OH a^ 
HS. Q. E. D, 

l^eguJa VI, 

SI A fit ad C , ut E ad H , & E fit Tab. IV. 
ad H , Wt R, ad F, & fie deinceps; Fig. 15, 

fumma antc<;edentium A , £ , R erit 
ad fummam confequentium C 3 H , F t 
ut antecedens unuxn A ad • coofequen$ , 
fuum C • ^ ^ 

Quia A eft »d C , ^\ (g) E ad H , g ex bjf^ 

etian^ 
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etiam perroutando A erit ad £ > ut C 
ad H • Simili modo oftendetur E efle^ 
ad R 9 ut H ad F • Cum ergo fit A ad 

• ^^£' $• E , ut C ad H > ctiam (a) coraponcn- 

do A Hmul cum £ erit ad E » ut C A- 

b ex demon, mul cum H eft ad H.: fed (b) E eft 

c re£. g. ad R , ut H ad F ; ergo ctiam (c) ex 

aequo A (imul cum £ erit ad R » ut 
C Hmul cum H eft ad F > atque ite- 

^ ^^£* 5« rum (d) componendo tres (imul A 9 E i 

R erunt ad R » ut tres (imul C ) H 9 

c reg. 2« F funt ad F. Igitur perraiitando (e) tres 

fimul A I E 9 R erunt ad tres fimul C 9 
H 9 F , ut R ad F > five ut A ad C • 
Q. £• IX 

Hegu/a VII. 

Tab. V^ CI prima AC fit ad fecundam CS 9 ut 
Fig. 2. t3 tertia OH ad quartam HS ; ctiam Ji^ 

^idendo exceflfus primae AC fupra fecun- 
dam CS erit ad fecundam CS 9 ut excef- 
fus tertiae OH fupra quartam HS eft 
ad quartam HS 9 feu AS erit ad SC9 ut 
OS ad SH . 

Re^angulum LR eft ad aliud R , 
t frop. 1. ut (0 AC eft ad GS . Similiter reAan- 
g frop. I. gulum VR eft ad idem R , ut (g) OH 
Ji ex byp, eft ad HS : fed (h) AC eft ad CS , ut 

OH ad HS ; ergo etiam reftangulum 
LR erit ad R , ut reft^ngulura VR ad 
i coroll. 4. idem R, idcoque (i) re^angulum LR al- 
aef, 7. jg. 
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teil VR crit aequale . Ighur cotAixkunU * 

ter ab ato R , rcAangulum L acquabi- 

tur ipfi V , & proinde (a) AS crit ad « -^.a-, ^ 

SC , uh OS id SH. Q. E, D. ^ '* ^ 



ST tota AC fit ad ablatam partem CS > Tab. V- 
ut tota OH ad ablatam partem HR ; Fig. 7. 
etiam convtrtcndo tota AC crit ad reli- 
quam iut partem SA , ut tata OH ad 
leliquam fui partem RO. 

Quia AC eft ad CS, ut* (b) OH ad b e>: byp. 

HR) ctiam (c) dividendo AS crit ad SC> c reg. ^ 

ut OR ad RH , & i avert cndo-'Cd) CS d reg. i.^ 
crit ad SA , ut HR ad RO, quarc com- 

poncndo (e) AC qnoque erit ad SA ^ ut c rc£. 5. 
OH ad RO . Q. E. D, 



C A P V T III. 

De Linei€ froporttonalit^r fe6lif 4 mutua^ 
que Jimilitudinc Triangulorum. 



Tropojtth IV. 



I 



SI in trlangula HAE ducatur FC pa- tab. V. 
r^IIela ad uniim latus HE ; erit AF F\g. 8. 
adfHs uc AC ad Cfi. £t contra fi fue> 

G Jit 
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rit AF ad FH ,. ut AC *d C£> iiin&ft 
FC crit a4 HE paralkla. 

I. A^antur EF, JiQ. Qtua trianguhi 
a cor- 2. jr. FHC5FEC fuper cadem b^rjFC5& inter 

22 par. I. casdem paraljtlas FG, HEly/it conftita- 
b corJl. 3. ta> acqualia (a) niUtuo crunt, unde (b) 

^r ?• triangHiuiii y i;rit ad aiiud FHC>ut idem 
c corall. !• V ad triangulurn FEC: fed (c) triaagu- 

frop. I. luni V ell ad acquc altuai fHC^. ut Ai 
d coroll. L. ad FH » & (d; tnaTiguium V ad ac- 

^rop. 1, que altum FEC c(t , ur AC ad CE; ct- 

go eciacn ^F eric ad FH ^ pt AC ad 

e caroll. i^ H. Trangtiluin V eft ad aliud (c) 

prop. I. aeque jilium JbHG, ut AF ad JH, & (f) 
f coroll. I. trianguluin idem V ad aliud FEC eft , ut 

pr. I. AC ad CE; led (gj eft AF ad FH, uc 
g ex by p. AC ad CE ; ergo etiaui triaaguluoi V 

erit ad aliul FHC 9 ut idciU V ad a« 
h cor. re^. Hud FEC, ideoquc (h) tr'angula FHC, 

2. FEC aequalia mutud crunt: babent vc* 

i cor.x.pr. ro corpiuunem bafim FC ; ergo (i) pa* 

ii.par.i. fallelac crunt FC, HE^ Q. E. Dt 

(lorolL I. 

Tab. V» Qu'a in quovis triangulo HAE du- 

fig. 9. fl4 FC ad latus HE parallda, eft AF 

ad IH, ut AC ad CE, etiani invertcn* 
flo HF crit ad FA, jtft EC ad CAt 

Cor. IL 

Qxm cxso ilt Hf a4 FA» nt £C ad 
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b cor. 2. fy. 
z6. far, u 



CA 5 ctiam compqnemlo JJA crit^ ad AF 3, 
ut EA ad AC t 

Cor. in. 

Similiter cum fit AF ad FH, ut AC 
ad C£) etiam componendo AH en^-ad 
HF, ut A^ ad EQ. 

Con IK 

Quare ptiam AH erit ad AFj ut 
HE ad FC ; duftl enim FR, ad AE 
parallela , erit (a) HA ad AF , ut ^ Or. %, 
HE ad ER ; fed (b) in paralleiogram- 
mo RFCE eft ER aequalis FC ; ergo 
ptiam KM erit ad AF y ut HE ad FC «, 

Cor. V. 

Itaqiie cum fit (c) AH ad AF , ut C tor. 4^ 
HE ad FC) etiam permutando AH eric 
ad HE, ut Ap ad FC • 

Qor,^ YK 

Paritcr datis tribus reAis AC , GE, 
AF 5 invenictuiC quarta proportionalis FK, 
fi primis AC5. CE pofitis in direftum , 
iungatur ad qu^tnyis angulum tertia AF, 
duftaquc CF, hiiic <x E agatur parallel 
la EH 9 ipfi AF produd:ae occurrens in 
puriflo H ; eft (d) enim AC ad CE , ut d f x hac vrl 
AF ad FH, ' • " 

Cor. Vlh 

^Ic(hodus quoque. patet ica dividendl Tab. V. 

G ;& iJl Fig, 10. 



Tab. V, 



N 



\ 
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in V reftam datam AB, ut AV fit ad 

VB in data ratione M ad N ; iunda 

cnim ad quemvis angulum indefiniti AH, 

fumptifque in ea reAis AR^ R8 , quae 

JpHs M) N (int aequales , iungatur SB| 

eique ex R agatiir parallela RV> quae 

^ in data ratione fecabit reAam AB ; 

a ekhacpr.* t^ (a) namquc AV ad VB, ut AR ad 

b ex conjh. RS| nimirum (b) ut M ad N . 

Sfbolioif L 

Tab. V« Hine norunt Geodaetae ex vertice B 

Fig. II. agri triaagularis ABC ducere redam BS, 

quaeagrum ilium triangulareni dividat in 

C eoroll. 7. data ratione M ad N^ fi cnim (c)ita di- 

byi^ fr. vidatur AC in S , ut AS fit ad SC que* 

madmodum M eft ad N, & iungatur fiS, 

erit triangulum ABS ad aliud SBC, ut 

dcor.i.fr. M ad N. Quippe trianguluai (d) ABS 

I. eft ad aliud SBC aequi altum > ut AS 

c €?c cQttJl. ad SC : fed AS (e) eft ad SC , uc M 

ad N; ergo etiam triangulum ABS eft ad 
aliud $BC| ut M ad N. ' 

Tab. V. Si vcro non iam ex vertice B, fed 

I^ig* 12,. alio ex punfto L fumpto in bafi AC , 

ducenda Ht reAa LS , quae in data ra^ 
tionc M ad N fccet triangulum ABC, 
, f forQll. ^, tunc iunfta L? , divifaquc (f) bafi AC 
ffut.fr. in data ratione in pundo R , ducatur 
KS ad LB parallel^ , ^ iungatur LS» 
quae in data ratione fecabit triangulum 
ABC . Nam cum triangula BSL / SRL 

fu- 



~~*'~ ^-"^»T— 
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fupcr eadem haft BL » & inter eafdem 

parallelas BL y SR fint conftituta » ae* 

qualia (a) utiquc erunt> idcoque adicAb zcor.i.fr,, 

illis trianguio i^BL, quadrilineum ABSL 32. |^4r. i. 

aequale erit (b) trianguio ABR 4 Simili- b axtom. u 

ter fi ab aequalibus triangulis BRL ^ 

BSL auferatur triangulum BOL 3 relU 

qunm LOR aequale (c) erit reliquo BOSj c axiom. 2# 

additoque utrinque quadrilineo ROSC » 

triangulum LSC aequabitur (d) alteri d axiom, u 

RBC. Itaque (e) quadrilineuni ABSL eft ad c Jfji»* 7« 

triangulum LSC > ut triangulum ABR 

ad aliud RBC : fed (f) triangulum ABR f cor* fr. i. 

eft ad aliud RBC, ut AR ad RC, vel{g) g ex conjlr. 

ut M ad N ; ergo etiam qnadrilineum^ 

ABSL erit ad triangulum LSC 3 ut M 

ad N . 

BchoUon tL 

Similiter ex corollario 4. huius pro* 
pofitionis derivatur conftru^llo Sfalae 
Ceometricacy cuius maximus ufus eft in 
Architedlura tkm Civili , qu4m Military > 
praefertim ubi Icbnosraphiae funt con« 



libus Ai, ity 23) 34 Slc. c( 
parallelogrammum ACLF • De 
punAa fingula divifionuni ipHu 
d^is reAls ad AF parallelis y tx 



I 5 4 OlC» conipicaiuc 

ACLF . Dcinde per 
n — .:__ i-'ius AC du- 

transferaa*^ 
G J tur 



I ' .. 



\01 TAKS SECVHDA 

tur in CD to. partes iis aequalcs > quae 
font in refta AB. Demum punda C & 
L , I & 2 , 2 & J . ? & 4 &c. 
tranfverfis lineis conneftahtiir : aico , fi 
AB fuerit decetopeda » fore AL nnum 
pedcm , ^9 digitum unura , 8« digitos 
duos, 77 digitos trcs,^5 digitos qiia- 
tuor , 6c ita porrd . Mara cum AB fit 
de<;eropedi'i decupla ^uoque erit unios 
pedis ; fed decupla eft ctiam seftac AL ; 
ergo AL pes unus erit. Deinde cum 'in 
triangulo ACL reAa 99 fit ad AL pa- 

u eorcll, 4. yallela * erit (a) At ad 99 , ut AC ad 
*r. 4. ^^. fed AC decupla (b) eft C 9 ; ergo 

b ex conjif, ^ ^l decupla erit 99 '. vidimus autem 
- ^ camdem AL effe pedcin.j ergo 99 digi- 

c «/• 34* tus (c) erit i Pari modo dcraonltrabitur 
far. 1. ejj-g gg digitos duos, 77 trcs i66 qua- 

tuor* & fie delnceps. 

"Propofitio V. 

Tab. V. ^i Tcfta AE anguliiin triairguli bifa* 
Fig* I4« i3 riarn fccans, ctiam fccct bafim HC; 

bafis fcgmcnta HE) £C catad^m ratio- 
ncm habent j quam reliqua latcra HA, 
AC . Et fi bafis partes HE , EC cam- 
dcm rationem habuerint) qaatn reliqua 
latera HA, AC; reAa AE bifecabit an- 
gulum HAC . 



d t^ bypi 



1. pucatur EF ad CA parallcia . 
Anguliis HAE aequatur (d) alter! CAE: 

fed 



fed eidem arrguld CAE aequatur (a) a prof . i6, 
quoquc alfefnus AEF ; ergo (b) ctiam par. i. 
angulu^ tiAEi ircl f-AE aequabitur AEFj b axiom, g. 
unde (c) -aequates cxttt lA , PE ^ ac c prop. 28. 
proindc tiV eiit ad Ifyi ut cadeni HF par. i. 
ad FE; fed id) tit HF ad FA , hi cff d prop. 4. 
HE ad feC^& (c) ut HF ad FE, ita eft c coroll. $• 
HA ad AC ; ergo etiam HE crit ad EC i prop. 4. 
ut HA ad AC- 
IT. ke<5ia HE eft (t) ad tC , ut HA f ex byp. 
ad AC; fed (g) ut HE ad EC, ita HF g prop. 4. 
eft ad FA , & m HA iad AC , ita (h) h corvll. 5. 
eft HF ad FE ; <ergo etiam HF eft ad prop. 4, 
FA y ut eade'ii HF ad FE , ^d proln* 
de (i) aequaie^ eriint FA $ FE , & art- i cor.reg.i. 
gulus FAE (k) aeqtlabitur FEA .' fed k prop. 28. 
propter FE ad AC parallelam 5 tftiam par. i. 
anguJus CAE aequatur fibi alterno (I) 1 prop. 16. 
angulo FEA ; igitur etiam angulusFAE, par. i. 
▼el HAE ^equalki erit- angulo CAE • 
Q. E. D. 

T?r4>pofitio Vh 

SI in trianguIis-FAO, CER finguli an- Tab. V. 
gull F, A>0 aequcntur fingu!isG,E, Fig. ij. id. 
R; triahguia funt fimilia, hoc eft etiam 
(atera aequalibus angu is oppofita , ha*- 
bent pcopoTtionalia i riimirum AF eft ad 
EC,ut FO ad CR,& FO ad CR,iitAO 
«d ER , & AO ad ER, irt AF ad EC . 

• « ^ 

Circa anguIum^A aeq^ialem IpH E fq* 

C 4 man* 



far. Ik 
h ex by p. 
c axiom, g* 
d frop, 20« 

par^ I. 
C cor. 4, pr. 

f cor. 4, f r. 

g cor. 2. /^r» 

4- 
h ex demon. 



1 ^or. 2.^r. 
i^.par. I. 

k ^x i&^^ pr. 



Tab. V. 
Fig. 15. 

I /^ro/, 1/5, 
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niantur AH 9 AS acqualcs duabus EC 9 
ER i & iungatur HS, quae (a) ipfi CR 
cr!t aequai's 9 & angulus AHS acqua- 
bitur ipfi G : fed (b) etiam angu us F 
eidem C ell acquaPs ; ergo externus an- 
gulus AHS aequahitur (c) etiam inrerno 
F > idcoqUc (d) HS ent ad fO paraU 
Icla . Itaque AF erit ad AH 1 uc (e) 
FO ad HS , & FO ad I'S , ut (0 AO 
ad AS) & AO ad AS, ut(g)AF ad AH ; 
igitur (h) etiam AF erit ad FC9 ut lO 
ad CR , & FO crit ad CR, ut AO 
ad ER , & AO ad ER, ut AF ad EC. 
Q. E* D* 

Cor. L 

Hinc fi duo feordm anguli F , Sc 
O trianguli FAO aequentur finpulis C, 
& R alterius trianguli CER , triangu- 
lum FAO fimile crit altcri CER; nan 
cum tertius quoque angulus 'A tertio £ 
(it (i) aequalis, triangulum FAO aequi* 
angulum erit alter! CER , atque adco 
illi (k) Hmile erit« 

Cor. IF. 

Similiter fi in quovis triangulo FAD 
ducatur HS ad latus unum FO paralle* 
la , triangulum HAS fimile crit toti FAO; 
nam propter parallelas HS, FO, cxtcr- 
nus angulus AHS aequabitur (I) Inter- 
no F. Eamdem ob caufam externus quo* 
que angulus A$H aequabitur interno O ; 

cr* 



ergo tr'angulum HAS fimilc U) erit al* a cor^fl. i. 
tcri FAO. 

Cor. IIL 

Dcmtim trangulorum (imilium AfiD^ ^^^* ^' 
IFH alttudincrs BC, FG funt > ut ba- Fig- ^7* iS. 
fcs AD^ EH. Cum enim baec tr'angu* 
la (h) fine (imilia 9 utique aequabuntur b ^x bjp. 
anguli A9 & E« Sed re^i 9 feu acqua- 
Ics funt quoque anguli BCA9 FGK; er- 
go (c) fimilia funt triangula ABC 9 c coroll. i. 
EFG y ac proinde BC erit ad FG 9 ut 
BA ad FE: fed etiam AD eft ad EH, 
ut 6 A ad FE ob fimilia triangula ABD, 
EI H ; ergo eiiam (d) BC erit ad fG> d corolt. 5. 
uc AD ad EH. def. 7. 

Scholion /. 

Ex hac propofitione determinant Tab. V. 
Pra^ici diftantiam AB.duorum locorum Fig. 17. iS«. 
A 9 &: B 9 ad quorum unum B vel ob 
flumen interiedum 9 vel ob aliam quam* 
cumque caufam accedi nequit 4 Sumpco 
quolibet loco D9 cuius dittantia a pun** 
^o A fit vcrbi gratia pedum 60*9 ope 
quadrantis detegantur anguli (e) A9 &D. ^ r.^/^ ^^^ 
Turn in charta probe complanata aiTu- ^, p^r. i. 
matur ex fcala reAa EH partium do. 9 
quot nempe funt in AD pedes 1 fiant- 
que (f) anguli E9 & H aequalcs angu- f cor.6. pr. 
lis A9 & D. Demum lateribus EF9 HF ^.par.u 
in aliquo pun6lo t coeuntibus 9 aptetuii 
fcalae re^ £F , quae verbi gratia fit 

40. 



4oi. lUarum partnifn, quamm db. funt 

in EH : dico ctiam pedum 40* fore in- 

tcrvallum AB « 6«tn jcnim in trianguiis 

EFH^ ABD anguli E, &.H acqucn- 

a exconftr. ^j. ^^^ ahg^lis A > & D, trianguU (b) 

b rorc^/. i. cTUTit Cmilia ^ Jdeoqw^ EH crit ad ADj 

but. prop, u-t EF ad AB , t& pc^tmutando EH em 

C tx confi.. ati EF) ut AD ad AB * fed (c) EH eft 

ad EF I nt 60. ad i|K>. Ergo etiam AD 
erit ad ABj Mt 66. ad 40. Sed AD eft 
pcdirni 60. i ergo AB erit ped«in 40. 

Scbolion IL 

Tab. V. ' Srmilitcr cJc corollario tertlo liiiius 
Fig. 17. iS. prcrpofitionis noia ^oquc fiet area agri 

triangularis ABD 3 cuius ^nacceifa fit aU 
titudo BC. Sumyta EH verbi gratia 60. 
partium fcalae > fi ncrape AD 60. pe- 
ri cor.€ipr. d?bus conflct i flant (d) anguM E, & H 
^^.par.u aequalcS angulis A^ & D) atque ad 

bafim EH dcmiflTa perpendicular! FG > 
hacc fcalae aptetur i fitque verbi gra- 
tia 30. illarum partium y gaarum 60. 
funt in EH; dICo pedum 30, eflc quo- 
que reAam BC> qeae quaefica eft trian- 
. gull altitudo . Nam ob angtilos E 9 & 
c tx c^fi/tn H aequaies (e) angulis A 5 & D ^ fi* 
f coroll. I. roilia (f) erunt triangula EFH, ABD , 
buiuf pr. ' ideoquc (g) EH erit ad AD j ut FG ad' 
g ctiroll. ). : ^G ) & pcrmutando EH erit ad FG , ut 
buf.pr. AD ad BC . Sed EH e!t ad FG^ ut ($o* 
ad 30. Ergo ctiam AD erit ad BC , ut 
do* ad 30. Sed AD eft pedum ^.,' em 

go 



/ 
\ 
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go 30. pedum erit quoque rc6la BC, at- 

que adeo 900. pedum quadratorm erit (a) a prop. 32. 

area trianguli ABD. par. i. ■ 

Tropofttio Vlt. 

SI Tin circulo duae yeftac Ct , . HF fc Tab. V. 
fecuctint 5n punAo O ^ reftanguJum Fig« ig. 
COL fob fejiTxentis unius, aequalc eft 
reftangulo HOF fub fegtnentis alterius 
comprchenfo 4 

Juhgantur HC^LF. Cum cidem arCui 
CF infiftant anguli H , & L» utique . 
aeqoales (b) mutud erunt: fed etiam ati- ^ ^^^» ^^^p^* 
gulusCOH aequatUr (c) fibi ad verticem, ''• f^^* ^* 
oppofito FOL; ergo fimilia (d) funt trN ^ cor.^. pr. 
angula COH 5 tOf > ideoque etiam la- 5« P^^* !• 
tera aequalibus angulis oppofita ^ pro- ^ corolL i. 
portionalia erunt ^ nenipe CO erit ad t^op. 6. 
OF ^ ut OH ad 01 ^ & rcaangulum^ 
COL aequabitur (c) alteri HOF . Q^^E. D. « n^T^ 3* 

Coroll. L 

Si ex quolibet Circiimfercntiac pun- jo^^ y^ 
6to e dcrtiiffa fit ad diametrum HF per- pj« 20. 
pcndicularis CO^hurUs quadratum aequa- * * , 
bitur reAaogulo HOF fub fegmemis dia> 
mctri ; fi enim producatur CO ad L5 /: . 
chorda CL bifefta (f) erit in O 9 ideo- ( cor. prop^ 
que rcftangulum COt idem erit cum ig. par. i. 
quadrato perpendicularis CO : fed re*' ; 
ftangulum COL (g) rcftangulo HOF tS:..gexhac.pr. 

ac- 
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acquale ; ergo cttam' quadratum per* 
pcndicularis CO aequabitur eidcm re^an- 
gulo HOF. 

Cor. II. 

* 

Quia quadratum perpendicularis CO 

acoroll. I. aequalc eft (a) reftangulo HOF , erit (b) 

b coroll. 4. HO ad CO , ut eadem CO ad OF , 

frof. 3. ideoque CO media erit proportiooalis 

inter fegmenta HO, OF» 

Cor. III. 

Vt ergo inter duas HO, OF detc- 
gatur media proportionalis OC , iilae 
funt in directum iungendae , fupraque^ 
iliarum fumraam HF tamquiim diametrum 
defcribendus femicirculus HCF , atque ex 
punAo O crcfta pcrpendicularis OC pro- 
c €9roll. 1» blemati (c) fatisfaciet • 

Tropofitio VIIL 

Tab. V. C^ ^" duobus triangulis FAO > CER fue- 
fju x«. i^. i3 rint omnia lacera Hbi matu6 propor* 

tionalia > nimirum AF (It ad £C > ut FO 
ad CR , & FO ad CR, ut AO ad ER, 
& AO ad ER , ut AF ad EC i trian- 
gula aequiangula quoque erunt , ideo* 
d t'^of, 6» que (d) etiatn Hmilla . 



tx kyf, 



Sumpta AH aequali EC > ducatur HS 
ad FO parallela . Rcda (e) AF eft ad 
EC , ut FO ad CR ; fed AH ipfi EC 

eft 
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eft aequalis ; ergo etiam AF eric ad AH, 

vt FO ad CR; fed ut AF ad AR, ira (a) a coroll. 4. 

eft FO ad HS; ergo etiam FO crit (b) pyop. 4. 

ad HS 9 ut eadem FO ad CR , idco- b coroll. 5. 

que (c) acquabuntur HS , CR . Pari ra- def. 7. 

tiocinio oftendentur acqualcs AS, ER ; ccor.reg.z^ 

jgitur triangula HAS , CER funt mutuo d prop. 4« 

aequilarera, ac proinde (d) aequiangula, par. i, 

feu (e) fimiiia : fed triangulum FAO fi- e prop. (5. 

mile (f> eft alt^ri HAS; ergo fimile quo- f coroll. z. 

que erit triaogulo CER • Q^ £• D. prop. 6. 

Tropofitio IX. 

\ 

SI in duobus triangulis FAO , CER Tab. V. 
circa aequales arigulos A, & E fuc- Fig. ij.16. 
rint latera invicem proporrionalia , ni- 
mirum AF (it ad EC , ut AO ad ER; 
triangula «runt fimiiia . 

Circa angulum A aequalem ipd £ fu- 
mantur AH , AS aequales duabus EC , 
ER 9 & iungatur HS, quae (g) ipfi CR g prop. 8. 
erit aequalis • Igitur triangula HAS > V^^ru i. 
CER funt inutu6 aequilatera , ideo* h prop. 4. 
x]ue (b) aequiangula, & (i) fimiiia. laiQ par. i. 
vero cum AF lit ad EC, ut (k) AO ad i prop. 6. 
ER » erit quoque AF ad AH ^ ut AO k ex bj^. 
ad AS , & dividendo erit FH ad HA , 
ut OS ad SA , atque invertendo AH e« 
rit ad HF , ut AS ad SO . Igitur HS 
parallela (1) erit ad FO , 6c triangu. I prop. 4. 
lum FAO; fimile (m) alter! HAS , qua* m coroll. i. 

re t^of. 6. 
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re fimile qudqu$ exit: triangulo CER* 
Q. E. D. 

Coromrium « 

Tab* V. Hinc fupcr datara AC conftruetur 

Ke. 21. 22» triangulum AFC fimilc alteri LRO , fi 
a for \. pr. fafto (a) angulo CAH aequali angitloL, 

A.^ar. I. fiat (b) ur LO^ ad AC , ita LR ad AF, 
b €orolL 6. & iungatur fC . 



frof. 41 



Tropafitio X. 



Tab. V. QUpra datam rcftatn AC defcribere fi- 
Fig. 23. 2^. ij guram AFEC alteri LRHO fimilem, 

fimiliterque cuoi ilia poHcarD^ 

Dufta diagonal! RO > quae figuram 

LRHO dividet in Triangula P, & K> fiat 

c ror, t^r. 9, ^"P^^a AC triangulum V alteri (c) P fiaiilc j 

* * & fupraFC triangulum S fimile ipfiKidico 

figuram AFEC ficnilem cfft a^Iteri LRHO ) 

fimiliterque cuo) ilia pofitam « Nam oi> 

fimilia triangula V 5 ^ P > anguliis AFC 

J J j^ -^ aequabitur (d) LRO : fed ob fimilia tri- 

^ ^^Ji^^ *3t j^ng^i^ .S> & K etiam angular CFE ae- 

quatur angulo ORH; ergo pot\x% angu- 
lus AFE aequabitur toti LRH . Pari 
modo pftende-tur angulum ACB aequari 

^tx conflr. angulo LOH ; ergo qum (e) etiam an- 

guii A5 &JE acquentur angulis L > &• 
H , fequituf figuram AFEC eflc acqui- 
angulam daiae LRHO . Demum in firaf- 

f dcf. 15. Jibusv triaogulis V, & P eft (f) AF ad 

LR, 
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LR > ut FC ad RO; fed edam in fimi- 
libus triangulis S , & K eft (a) FE ad 
RH , ut FC ad RO ; ergo etiam (b) AF 
crit ad iR , ut FE ad RH » Eodcm ra* 
tipcinio r^IiqUfi lat^irai aequgUbus aogu« 
lis intercepta 9 dcmonftrant^r proportion 
nalia ; ergo figura AFEC fiAiiJis (c) crit 
alter! LRHO 9 iimilit^rquc c|iin ilia ^ 
fjta . Qi E. D. 

Cor. L I 

Quaccumquc crgp figurac AFEC > 
LRHO criint mujud fitniles , & fimili. 
ter pofitae » fi cx totrdem triangulis fi- 
miiibus> eodciu^H^ ordine pofitis coalp-t 
fcant k. 

Cvr. IT, 

Quarc fimilia cr^np paraHcIogram^ 
ma KSAC > FEAO circa eatndera dia*? 
gonalem dcfcripta i nam ob parallelas 
SR , EF, triangulum ASR Amil^ erit (d) 
alccri AEF • Pari modo dcmonftratur 
triangulum ACR fimile effe alteri AOF ; 
igitur fimilia (e) erunt parallelogramraiV 
FEAO, RSAC. 

: Tropofiffo XI 

SI ex gequalibus figurarunn nmiliurn an* 
gulis AFE , LRH agaptur diagpna- 
les FC , RO ; figurae iij fimilia td- 
apgula pumero ^e^ualia diyidentur. 

Cum 



a drjtv. zj> 
b corolU 5. 
dfff. .7. 






Tab. V. ' 

fig. 2i. 

d corollm z, 
frop. 6, 

p cor. I' 



Tab. V; 
Fig. 2i' i4« 
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Cum fimilcs fine figurac AFEC , 

a ^pf. IS* LFHO , ut'quc (a) circi acquales angu- 

los A , & L crit AF ad LR , ut AC 

b frop. 9. ad LO , idcoque ^b) triangulunfi V fimi- 

Ic crit P 1 Sc angulus AfC aequab^* 

c Jcf. 15. tur (c) LRO : fed ob fimilitudincm fi- 

gurarum , totus angulus AJE aequatur 
toti LRH ; ergo eiiim reliquus CFE aequa- 
lis crit rciiquo ORH^fcd anguli quoquc 

d Jef. 15. E, & H func (d) acqua es ; ergo limi. 

e foro// !• lia (e) erunt ^liam triangula S, & K. 
trop» 6, Q^ E. D« 

CorolUrium « 

Tab. V. Ergo (iniilia parallelogramrBa RSAC, 

Jig. 2<J. FEAO defcripta erunt c'»rca eamdenu 

diagonalcm AF • Naip duftis ex com- 

muni aogulo A diagonalibus AR , AF , 

{ ^jfb^ffr. finitlia (f) erunt triangula RSA , FEA, 

& angulus SAR aequabitur aiteri EAF, 
ideoquc diagonalis AR parallelogramnji 
RSAC cadet fupra diagonalem AF pa* 
rallelogrammi FEAO , ac proindc paral* 
leloeramma circa eamdem diagonalem AF 
erunt defcripta • 

Scholion. 

Tab. VL Pofliintetiani alio nio^o nmilia tri- 

Fig^ ;• jt^ angula in figuris iimilibus confiderari > 

nenipe (i fuerint fimilcs figurac ABCDE, 
FGHLM 9 dueanturque ex duobus angu^ 
lis aequalibus A & F , B & G ad re- 
liquo« finguios reAae AD> AC>'FL> FH» 

it^rn* 
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Itqmquc ^ty BD5 GM, GL; fimili mc^ 
tjiodo demonftrabitor (Ingula trlahguia 
AEB , ADB , ACB fimiJia effe fingolis 
FMQ , FLQ , fiJQ: ;, id quod in agri- 
mcjirura maximi uAis^ eft .^ Etcnim fi ex 
duobus tantMni Ioci$, A ,. & B.; fundi 9 
gut agri cuiuipiam Ichnogr.apljiarni de-. 
fcribere opojte^C j (Sr clinienGoiics. aCci-. 
pere » metice prius locorum diftantiam 
AB 9 Sc oculorum aciem in. obieAa^ 
tponrpicua dirigens , quibus ager termi* 
natur in £ , D 9. Ci probe obferva an.. 
gulos BAE, BAD, BAG, itenique ABC, 
jABD > ABE. Hoc pera6^o , in charta > 
ftut tabula due feAam. lincam FG tot 
parti^uli$ e fcaia dcpiioQi^ptjs conftan** 
tern , quot inv^nti fu^t |iedes in, ioter* 
vatla AB 9 fiantque in ¥ ^ Sc Q, anguli 
aequalcs (a) inyentis, in A , & B ^ I-inda* a. cor. 6. fr. 
rum ita du&atunpi cpncurfus in M i %.far.u 
L 5 H tdetctmin^bunt ambttum ^gurao 
jFGHLMf quae (b) ^gro defcrii^eodo fu h corolL i. 
xniUs prorfus (crit % Uaque quot fg^rint frof. 10. 
parxiculae in. reffis inventis. FM ^ ML j^ 
LH: 11, HO, 9 t.otidcoi pedes wnnt ict in-. 
tcryallU, AE, ED-) DC< CB. Area yeret, 
ex di^is; (c) facile inno^icfcet* C fcb.i.pr^ 

Eadj^m rayonc , ui^ p^tcc ^ diftan^ J5* l''*^* ^* 
tiam DC utrjnquc iiucceifaro in<5;t;iri Ih 
cet . Etenim fiypptis. duabus ftationjbus 
in A, & B> quarum^ intcrvallum liceat 
mcnfurare , notatifquc, anguirs in A, & 
^ triaoguloxum ADB , ACB , fiat uc 

* H an- 
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tintea fupra FG quadrilatcrum LFGH &> 
mile altcri DABG ; quot fcalac parti- 
culae fuerint in reAa LH » to?idem^ 
pedes contineblt diftantla quapfitji DC, 

Vropofit'tQ XIL 

Tab. VI. ^i a punfto C extra circulum dato du? 
F'S» 3' li cantur duae reftac > una taogens CA , 

altera fecans GH ; rcaangulum HGS fub 
tota fccante HG, &. parte GS cojnprebetit 
futfXy aequabitur quadrato t4ngentis CA, 

» 

luBgantur AH , AS . Quia . angulus 

a f (jr. 4. f r. ' CAS aequalis (a) eft altcri AHS, fi\r<u 

i8,;/ir. I. ipfi AHG , eftque angulus ACS aequa-^ 

lis angulo AGH > triangulum AGH fit 
b coroll, I. iDile (b) crit altcri AGS , 6c GH erit 
. fref. 6. ad CA $ ut eadem CA ad CS • Igitus 

reftangulum HGS fub extremis HC, CS 
C coroll. g. aequabitur quadrato (c) mediae. C A i 
.•fr, gt . quae qirculum tangit in A . Qi* E. IX 

Coroll, r, 

Si ox eodem punfto C agatur quae-» 
vis alia fccans CO, etiara reftangulum 

cexbacfr, OGL aequale erit quadrato (d) tangen? 

c aiftom, 9. tis CA ; ergo (e) rcaangulum OGL 4?- 

quabitur alteri HGS. 

Cor, IL 

Tab. VL Quae ex eodem punfto C cijMSuIum 

Fig* 4» catigunt , CA , CR funt acqualcs ; casi 

rucn 
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"niin quippe quadrata ctmi aequentur cn 

4cm (a) re6tangulo HCS) eciam. mutu6 z^cxb^ffr^ 

fiHit acqualia 9 aequalefquc pxpinde q* 

Tunt etiam reAao^ CA 9 CR., 

Cor. JUf 

Similiter fi ex tangentium concur- 
i%i C incztxu ad centrum 0> re<fla CO; 
haec bifariam fecabit angulum. AGR • 
Quippe^ lunAis OA > OR > in. triangalis . " • 

OAC, ORG quorum commune eft latus bror.j.in/, 
CO , latera CA , AO aequalia (b) funt f^^ ^ ^^/* 
lateribus CR , RO ; ergo (c) angulus ^4- t^r. i. 
AGO aequabitur RCO > ideoqxjc. CO Iji; ^ t^^h 4* 

fariam iecabit angulum ACR i, t^^* ^* 

» 

Tropofifia XIIL ' 

t 

SI reAa CR it^ circumferentiae oc^ Tab. VL 
ciirrat in punAo R > ut eiusdcm qua* fig. 4. 
dratum aequale (it redlangulo HCS ; re- 
i^a CR circultim (anget la puoQo R* 

Du£l4 tangente CA » agantuc radii 
OA) OR . Quia (d) tii,m qu4dratura tan* dfrop. iz. 
gentifr CA > quim quadratuoi. (e) reAae q ex bjf^ 
CR aequatur redlangulo HCS. > aequa- 
lia (0 ucique erunt quadrata re^iarum C axiom^ $• 
CA ) CR > re<$taeque ipfae erunt ae- 
quales • Igtur aogulusi CRA aequabi- 
tur (g) angulo CAR : fed ob aequaies g prof. t% 
OA r OR, etiam angulus ORA accjua- far. U 
t\}r (h) angulo OAR ;igitur totus angulus hcxend.pr^ 

» :^ CRO 
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tLCor.t.ffs CRQ foti CAQ erit aequalis . Scd r^ 

iftus (a^ pft angqius CAQ ; ergo rc^uf 
qopque erif angulii$ CRO » ideoque ^aat 
jgcns [h) crit CR • Q. £• D- 



b prop. 13. 
par. If 



fropofttlo XIV, 



Tab. VI, 
Fig, 5- 



DAtam reAam LA ita fecare m pug<f 
Ao C 9 ut qnadratiini parcifl maioir 
ris LC icquale (It redangulo LAG) foi^ 
tota neinpp LA , & mioori parte AC* 



c prop. 13. 



ErcAa ad LA: perpendicular! LF ^ 
quae eiufdcin LA He femiflis, centre F $ 
i& interi'ajlo FL defpribatur circuius ^ 
quern (c) tangct JLA in L ob rcftum (d) 
angujiim ALt . Deiiuin) per p traicft^ 
AH, ducatur HL j cique parallela RCi 
quae fecabit refrain LA in punt^o qiiaeifitp 
e ep^€onftrf C. ^li^m fiim radius LF ipfius LA fit (e> 

femlflis , utique diameter HR ipfi LA 
erit aequali; , i4eo(|ue q|iadr<itum H& 
aequabitur tangentis LA quadrato , hoc 
pft (0 mftanguh) JiARt Itaqfac AH e- 
rit ?d HR, ut (g) ca^Jcm HR ad RA • 
Sed ph. ]re6tam RC ad HL parallelafn^ 
AL pft ad LC^ ut (h) AH ad HR y & 
LC pft ad CA , ut (f) HR ad RA ; cr^ 
go cutp fit AH ad HR, ut HR ad RA, 
erit qupquc f^L ad hCy ut LC ad CA » 
l& proinde quadratum maioris p^rtts LQ 
aequabitur (k) rcftangulo LAC# Q.E.Fj 



{prop. II. 

Scorolh 4« 

h cor oil.' 3. 

prop. A. 
1 coroll. I. 

pr. 4. 



k corolL 3 
prop. 4. 



Pro- 



■f - ^ 

TrefofiiioXV^. 

COBftrticrc triangtilum ifofcclcs CAH, Tab, Vf, 
cuins alteruter adqa^Iiiiitl angulo- Fig. 6m 
turn ACH, AHC fit dUplu« anguli ad 
Verticcfii A • 

Sumatur quicpjani AW j quae jta fa> a /r«^* 14. 
Ircetur iir E, ut qtiadratum maioris par- 
tis AE acqiialc fit reftaiigulo AHE • 
Dcinde ccntro A per H defcriptd cir- 
cuib tlCt ) parti AE cipiatur citcino 
aeqiialis chorda. tfC , & itingatar AC • 
Ciim AE quadratttmr acqualc Ut (h) fd- fe exconjlr. 
Aahgiilo ABEi rt-ft (c) AVL ad AE^ u* c cor oil. ^ 
caderii AE ad EH i fed AC ipfl AM frof. 3. 
ctf (d) aeqiialis , ficiiti & CH aequa. d defin. 14* 
tur (e) ipfi AE ; ergo ctiam AC crit far. i. 
id CH, ut AE ad EH, ideoquc (f) art- e ex conjlr. 
giilus ACE aequabitiir ECH , & an. { jrof.^. 
giilus ACH duplns crit anguli £Gtt - 
laiii vero cum qtiadratum AE , vcl 
He par fit (g> rcftanguld AHE y re- g exconjlr. 
&^ CH tahgtt df^uliim (h) tranfcUntem h jrof. 13. 
Jicf pUD6ia A, E^ C, ideoque angulus 
ECH aeqiiabitur ^) ipfi A in iegmen- i cor.^.pr^ 
to alfctrlOi Vidimds atitem atiguIumACH' iH.far.u 
cflTc dtipliicn anguli £CH ; ergo idenu 
angulus ACH, ve( cidcm aequalis AHC; 
duplus quoquc crit altcrius A. Q^ E. F. 



H J Fr$^ 
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Ttbpofitio XVi. 



T«b. VI. T^Ato circulo CAL infcriberc Pcnu* 
Fig' 7« jlJ gonum ordinatum FdHAL» 

z frof. 13. Flat triangulum (a) Ifofcclcs , cu^ 

lus uterlibet ad bafim angulus duplus 

fit anguli ad verticem • Buic aequian* 

b cor.6.fr. gttlura (b) FHL infcribatur circulo CAL* 

24.;^^r. I. Pemom ad bafira anguli HFL> HLF bi- 

c coroll. 2. fccentur (c) rcftis FA, LC> iunganturqud 

frof.^. FC, CH, HA, AL, quae cum refta FL 

determinabunt peotagonum prdinatum v 

A cor. z^ fr% Nam cum quinque anguli HFA \ AFL , 

l^far. I. HLC, CLF,FHL fint aequales,utiquc(d) 

c cor, prop, etiam arcus , chordaeque (e) HA , AL , 

8. far. I. LF , FC> GH dcbcnt acquari ; pcntagonum 

igitur aequilaterum fit oportet. Eft verd 
i^ff^f. i8t ctiam (f) acquiangulum, quippc cum c- 

ius anguli GFL, FLA &c. infittant arcu* 
biis aequalibus CHAL , FCHA &c. ae^ 
quad utique debent • £rgo ordinatum 
erlt pentagonum FGHAL • Q« £• F^ 

Scbolhn L 

Generatim polygona rcgiilana lin-» 
parium laterUm circulo infcribuntur ope 
trianguli Ifofcclis FHL, cuius alteruteif 
aequalium ad bafim angulorum HFL $ 
liLF eft duplus, triplus , quadruplus Sec*, 
anguli ad verticem conftituti; veluti & 
angulus HFL triplus fit anguli FHL , erir 

FL 
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^L Heptagon! la tus; fl quadruplus> £n« 

iieagoni ^ & fie deinceps • Nam quetn* 

S'dmodurti (a) fi irtfcribatur circulo tri- Ztxbacft. 

angurum Ifofceles FHL > cuius ad bafim 

angiili fint dupli vercicalis aitguli FHL % 

angulorura ad baiim bifcAorum partes 1 

una cdtii angulo verticali » iniiftunt ar* 

€ubus qUinque > qui aequales funt totius , 

circumferentiae partes, ideoque bails FL 

eft latus pentagon! ordinati ; eadem fa* 

tione fi infcribatur circulo trtangulum 

Ifofcelei FJtlL, C\]ius ad bafim ahguli fine 

tripli verticalis anguli FHL> anguloruni 

ad bafim trifeAorum partes j una cutn 

angulo vertical! , Infiftent arcubus fep* 

tern, qui aequales erunt totius cifcum^* 

fercntiae partes 5 ideoque ba0s FL la* 

ttis crit Heptagoni ordinati eidcm cir* 

culo infcribendi * Pari modo conftabit 

die reliqujs« 

$choliOH tl. 

tslondflm Veto detcfta methoduS eft 
fblius circini 9 & regulae bcneficio Ifo-^ 
fbeies. ttiangulum dato ciirculo infcriben* 
di> cuius uterlibet ad bafim angulus fit 
triplus , quadruplus &c. anguli ad ver- 
ticem conftituti . Ergo tieque ulla me* 
thodus baAenOs eft dete<5^a > qua regu- 
la y & dircino Heptagonum , Enneago- 
gonam 1 & reliqua imparium laterum 
polygofla dato circulo infcribantur. 

H 4 Seb(h 
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ScbolioH III. 

Praftici^ autem . qiiodvis brdinatdti 
polygonum circulo infcribetor ^ fi cir« 
cumferentii in tot aeqiias parted (iivi (a ^ 
quot latera fuot polygont ihfcribeodi \ 
diicantur rcAae diVifionum pilnAa lun^ 
gentcs 9 quae determiiiabuot quaefitdol 
polygonUQi oidinattool^ 

C A P V t iv. 

Dc f'cClarum itncarwrn yotemiii i feU 
qnadratis fufcr itlas defcrifih i 

Tropofitw XVlt 

Tab. VL Qt ab angulo rcfto F tnanguli redan-. 

Fig- 8. i3 gull AFC dcmittatur ad AC perpcn- 

dicularis FO ; crit 1. qtladi^atum FC ac* 
quale reAatigulo ACQ ; 2. cjuadratiim 
FA aequabitur re6languld CAOj 7,. qlia-* 
dratum FO fedangulo AOC tx\t ae- 

a rx hjf. I. Quia rcflus eft (a) aiigulu^ FOA', 

circulus fupra FA taip<|u^n;i diametra 

b cor. 2. ff^ defcriptus 5 .tranfibit (b) per punAum O ^ 

25. far. 1. Cum vero reAud fit qUoque angular 

AFC ^ utique FC perpeniiicUlaTis erit ad 
c prop. 1^4 diamctrum FA 1 ideoque (c) tanget itf 
jp^r. I. pun- 



ipUnfto^ F circulum FOA , quem fccat 
Altera tOA, & proindc quadratum FC 
kcqualc (a) crit rcftanguJo AGO . a prop. 12* 

ii. Cum xts&ui ixbiiatur aogitlu^FOCj 
rirculos ftipra FC^Veluti diameiro de- 
fer ipms , trahfibit (b) ^er punftum Oj hcot.l.pr* 
Idecquite fuperiori adbibito ratibcinio i 23. pan i. 
^cmonftrabit'ur '<5|Uidtatum iPA rcAangtt- 
loCAO cffe aeqUab. 

llL Quia tcftus eft (c) artgiiluS <i e^ bjp. 
AJFC^ circulus ftlpra AC tatnqliAm dia- 
metro defer'] ptu^ 9 IraDfibit (d) per ptin* dear. 2. pr. 
ftuih F, idcoque ijuadratom ireftae OFj 25. par. i. 
^nac pcrpcndicuiaris eft ad AG » aeqiia- e corolL i. 
le (c) crit reftangiilo AOC Q^ E. D* ptop^ 7. 

Co/, t^ 

'> ' . 

tiiofi qiiadrattim FC par /it (f) rt* { exhacpr. 

i ftangulo AGO5 erlt (g) AC ad FGj lit g coroll. 4. 

; feadem FC ad CD . tgitur FC media c-* prop. 3. 
rit ptopO^rtibrialiS inter duas AC , CO . 
Eamdem ob caufam FA media erir inter 
duas CA j AO , nee non OF media in- 

; ler dua& AO, DC. 

t^r. It ' 

Uinc ad idaaS rdtd* A6, 6F Inve^ 
roetur tertia propdrd^ynaHs OG, fi iisddm' 
AO , OF ad aftgulum return' iunftis ,' 
diicatUt AF^ atqtic* id banc agatiir p*r-*' 
pcndicolaris FC, ipll AO ptodU<ftatf ©€- 
cOrrcafi in ptifli^o C; eft ddlm (H) AO h coroll. U 
ad OF, ut OF ad OC- 



. I 
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Tropofttio Xl^llL 

Tab. VI. tN triangulQ reAanguIo AFC quadrai- 
P^S* 9* J. turn lareris AC bppofiti angulo rtf* 

Ac F 9 aequale eft diiobbs quadratis fi^ 
mul rdiquorum laterum FC, FA. 

Efto RACH lateris AC quadratum^ 
quod a re6ta FS perpendiculari ad idem 
]atus AC ) dividatur in duo reAangUia 
HCOSySOAR^ Cum in quadrato RACH 
(int aequales HC » AC » utique tcftan* 
gulum HCOS aequabitiir reftangulo Tub 
reais AC 9 CO) hoc eft reAangulo ACO« 
a ffof. 17. Scd hoc rcftanguluoi ACO aequale (a) 

eft quadrato lateris FC; ergo idem re* 
Aangulum HCOS aequabitur quoqut^ 
quadrato lateris FC. Simili modo ofterf^ 
detur reliquum reAangiflum SOAR qua- 
drato reltqui lateris FA efle aequale ; 
ergo quadrature RACH aequale erit qua-" 
dratis firoul reliquorum laterum FC ^^ 
FA. Q. E. D. . » 

CorolL L 

Tab. VI. Itaque fi fupra latus AH fiat qua* 

Fig. to. dratura AFCH , agaturquc diagonali* 

FH, huius quadratum duplum erit qua^ 
. drati lateris AH. Quippe FH quadratum. 

DiXbacfr. ^^^ aequale fit {b) quadratis aequalium. 

laterum AH 5 AF , duplum quoque erit 
quadrati lateris AH. 

C0r^ 



Cor. IT. 

. <iuzTc detcrminato in numeris Iatf« 
Ve AH 9 nuUus numerus erit> quiexpri« 
mar diagonalem FH; (i eniin latiis AH 
i?t'cfx.*gr»*2o ^iiM quadracufii er]t4«9 unde 
quadratom (a)diagonaIis*FHeric8. Sicrgo & coroIL u 
diagonalis FH aliquo poflet numcro de* 
ilgnari) h fane huhifmodi ^flTet^iit pet 
feipfum multipUcatiis efiiceret 9. Conftat 
vero iiullom aamerum efle ) qui per fc 
ipfnm multiplicattis efiiciat 8% Ergo nuU 
Jus quoque numerus erit> ^ui exprimat 
tiiagonalem FH. 

Cor. in. 

JSrgo iinitas) quae pars eft aliquota 
kteris AH > aliquota pars efle nequir 
diagonalis FH 9 ideoque quadrati latus 
AH incommenfurabile (b) etit diagona* ^ ^^fi^* l^*^ 
K FH . t^^^ '• 

X:or. IV. 

Si rc^a AC fcfta (It wcumque in Jab. VI. 
$ ;. dtto roftangula fub tota AC 9 &par* ^ig* ii. 
tibus CS 9 SA comprehenfa i quadrate 
totius aequalia funt. Defcripto enim fe- 
micirculo AHC 9 efe^^que ex S per* 
pendiculari SH 9 iungantur AH 9 CH • 
Cum rcdus fit (c) in fcmicirculo angu** c ftof. 19. 
]us AHC 9 quadratum AC aequabitur (d> fart. 1. 
quadratis fimul HC 9 HA ; fed HC qua«' d frof. it. 
dratum a; quatur (e) rcAanguIo ACS 1, e t^of. Il^ 
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a frof4 If* Sc quadratUm HA aequ^tur (a) rcAangu'. 

lo CAS; ^rgo qUadratuin AG aequabitui' 
ttSkanguVti ACS, CA$ Hrii^I fti(Bptis. 

Cor. P'. 

'^ ^ & pamQm aleerutra GS comprchcnfumy 

aequate eft reftaogula Aib pareibus AS^ 
SC 9 una cum qnadrato praedrAae par- 
tis CS . Nam rcAanguJuna fub AC, & 
h frof. 17. CS aeqiiatur (b) qd^fard HC, fei^ira-^ 
c frop. 18. dtatis (c) limul HS/ CSy fii^c (d) rcaair" 
d /ro/« i7# guIo» ASCy una cum cfdadratd CS. 

dor. vi: * 

Paritcr totius AC quadratum' acqua-^ 

\c eft qnadratts parfiutii AS,SC,una cuiif 

duplo rcAanguH ASC fub iisdem parfi- 

bus cdtHprehenfi 4 QiTadrarum quippc AC 

e frop. i8* afequal<f eft^' (e) quadratisi I^C, HA: fed 

f prop^ 18. ^ quadfrttutfl HC acqilatur (f) quadrati* 

g ex ead. SC y SHy & quadratura HA a[equatur{g) 

jrrtf/ir qiiadratitf AS , SH ; ergo quadratura AC 

aeqi^bituf quadratis AS/ SC^una* cuor 

diSpIo' quadrat! SH , (jyc una cum' dtr-^ 

h prop. If. pl0 (h> rcftanguli ASC* 

Im6 (1 AC fcififaf fuerff aequaliter irf: 
R « & inaequaliter in S , quadratum dj* 
midiae RC aequabitur quadrato inter- 
mediae RS 9 una cum reAanguIo ASC « 
partibus • in^equalibus coAiprebonfo • Nam 

qua- 



N. 



flttjldratum RH aeqeale, eft (a) ijuajJrfT g prop. i8« 

sis fimul RS > ^H 9 hoc eft <]Ma$lra^ 

3RS iinfi cum (b) jrp^angulo ASC ; er? ^ ^r^^^ j|^ 

go etiam quadraf^ip RC aeqttabitur. ei^ , ^- 

ficm KS quadraio > iin# cum reAansUv 

io ASC • . 

Cor. rirr. 

Si vcro AC fit bifariani fcAa in E, Tab. VL 
•eiqtte fe6la quaedam adiiciatur CS^qua^ V^g* 1^, j^ 
4dratiii4 £S coppp^^e ?x dUi^idia: > & 
adie6la) aequabijCU]: (juadrato ^iinidiae ^C » 
una ciim rci^^^iiip 'ASC • pefcppfo c- 
nim l'cmici)rc^Ip AOC , agatiir fangcns; 
SO > & iungatiir.pE , pum <c) jr^as c^ors-z.pr. 
at aogulus £0$.> ^uadratiiiri. ES ae^ua- i:j<;^4r. i. 
bitUT ^{d) quadratic \ £0 ^ OSf fc^ i^\^^ d prop. i8« 
dratJS EC 9 OS. Sedr qV9(lrj^^udi raisgenr 
tis OS aequale*eft (e) reftangulo ASC; e prop. i2. 
ergo etiam quadratiim £S aequabitur 
quadrato EC una cum reAangulo ASC • 



Vropofith XIX. 



t 4 



^ 



SI fiipra jbtitm AS. obcufanguli » vcl fab.. VT# 
acutanguli ;trianguii AVS dcfcribatur Fifi.n. t*Ji 
femicirculps ARS ^ occurrens rcftja VS^ ^* , ** ^ • 
VA in pyn^is L ^ & R ; quadratiim 
dtametr} AS aequabitur duobus /lAiui re* 
^angulisf-Sy, ^?^y , 






Denifla ^. A$ perpendicuU^i <\^ 
iungacur AL f Quia in triangulii ALSi 
.:-> " ' VES 



; 
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VES refti funt 9 fea aequalcs anguli h% 
& E 5 & angaius S utrique rriangulo. 

%cot^6lh I* eft communis, triangulum ALS fimile (a) 
^ro^. 6. trit alter! VES 9 i^eoque AS exit ad 

b /rop* }• VS 9 ut LS ad SE 9 & re^ngulum (bj. 

ASE aequabitur alteri LSV • Eodeui mor 
do oftendetur rcudUngulum SAE aequari 
alteri RAV; ergo rcSanguIum ASE, una. 
-cum reAanguIo SAE^ ^oc eftv quadra- 

c eir^ll. 4. turn (c) diametri AS aequabitur duo> 
ff. i8. tus funulreAangulis LSV9 RAV • Q« E« £k 

Vropofitio XX. 

* TaK VI. QI in* triangulo obtufangulo AVS de* 
. Fig. ig« O mifla fit ad VS perpeadicularis AL; 
• ' quadratum Uteris AS oppQfiti obtofo. 

angulo AVS 9 aequabitur quadratis reli* 
quorum iaterum VS » V:A una. com dur 
^\o rcftaagull ViS^ 



• _ 



4 frof. 19* Quadra^tum Uteris AS acquale eft (A), 

rcaangulis ftSV t cRAV: fed rcftangu^ 

• coroll. 5* lum LSV aequale (e) eft quadrato VS 
frofm i8. cum4rttiSfanguJoLVS:9& ^re^'nguium RAY 

f foroIU !• tfequatur (f) quadratp VA cum reftangalo 

frof^ lo« H'VA ; ergo quadratum Uteris AS aequa- 

bitvx quadratis VS 9 VA una cum re6lao* 

^li&XV&9 RVA: fed reaangulum. LVS 

C t^Of^ 7^ acquwir (g) alteri RVA ; ergo quar 

dratum Uteris. AS aequabitur quadratis 
VS. 9 *VA «ma doplQ r?aan|uii LVS ^ 
Qj V- D» • ••• 
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Corollarium • 

Igitur quadratum lateris AS oppo« 
•fici obcufo angulo AVS^ maius eft quai- 
idratis lateruin reliquorum • 

Tropofitio XXL 

SI in triangulo acutaiigulo A VS demif* Tab. VI, 
h fit ad VS perpendicularis AL } F!g» 14* 
jquadr^tum lateris AS oppoHti acuto an- 
gulo AVS>.una cum dupio re^anguli 
3VL aequabi(ur quadraps r^liquorum la- 
rcrum VA , VS, 

Quadratum VA. acqualc /a).eft re- a corolL 4, 
itaQgulis VAR 9 «AVR y Hcuti eft qua- prop. i8« 
dratum VS aequatur (b) rcAadguiis VSL^ b coroll. 4. 
§VL ; ergo duo quadra ta VA > VS ac- frof. 18. 
quantur quacuor re^angulis V^R, VSL) 
AVR 3 SVL : fed duo rcftangola VAR, 
VSL aequantur (c) quadrato AS 9 & re- c frop. i^ 
liqua duo AVR > SVL utpote (d) a?- A coroll. 1, 
qual|a9 aequantur duplo reiftanguli SVL; frof. 1%. 
ergo duo quadrata VA 9 VS aequantur 
quadrato Af> vna cua\ duplQ , re^anguU 
SVL . Q. E. D. 

CorQllffrium. 

Igitur qoadratum lateris AS oppo<» ^^ 

fiti acuto angulo AVS » minus eft quat ^ 
dratis laterum reliquorum. 
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Tropofttk XXII. 

m » 

Tab, Vlx ^X in trkngiulo AFC tquadra^tiHn late^ 
Figt 9* iJI ris AC aequale fie quadmtis laterun\ 

reliquoruni AF ,_ FC ; rcftus crit anga« 
lus F 9 cuioppoiiirur ;i<|6m iatus. AC.. 

Angulus F obiufus^ cffe nequtt > fi 

pnlm ica eflet ^ utique quadratum AQ 

9, cor.frof. inaiiis. eflet <a) quadratic, latdrum AF } 

2o. f Q ) coatira bypotheiiiii: • ^S^d neque a- 

h cor^ frof^, <^tusi^£r<E^ potelt idei^ ai^gulus F^ alio- 

2if quin quad^atum idem AC .mlntic eflPcc fb)^ 

quadratis AF % FC « rurfus contra hypo- 

..; «he(im. Cum ergo ncque obtufuS) neque 

acutui .iii^angulus F* necfefle eft ut fi( 






/ » 



c A P V T.; v.. 
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J>t 'Parallelogramimrumy Triaft^ularam^ 
i* Figurarum Jfrnjlium. fruforthnc . 

Tabf VI. l^AraU^lpgrammura; quoidcumqiic. ACFH 

Fig* 15. 16. JL «ft %cl aliiid V^Gil . iw Tatipnc com- 

^ pofita ex.c^tipnc .haj5.i Aft ad bafiq;! YS| 

& ex ratioaQ ftltitu^d^nis CL a4 «ltuu% 

dinem £0 • 



/ 
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Ratio compofitu bafis AH ad bafim 
VS) & altitudinif CL ad altitudinem 
EO eft illa 5 qaam habct (a) produAum 9l ief. iz. 
tfx anrecedcfitibus 1 nimirum ex bad AH in 
arftitudinem CL) ad produftum ex confc- 
quentibus neoipe ex bad VS in altitadi* 
ifeth EO: fed area paralleiogrammi ACFR 
eft produAum (b) ex bafi AH in altl* b frof. jj. 
tiidineoi CL > & area paraltelogrammi par^u 
VEGS tft produaura ex bafi VS in alti- 
tudinem EO. Ergo ratio compofita bafis 
AH ad bafim VS , & altitudinis CL ad 
ahitudinem EO' eadetn erit cum rat^bnc 
paraUelogramml -AGFH ad aHud VEGS. 
Haec ergo parallelogramma inter fe e* 
r|inr in eadem ipbmpofi ta ratione • Q. £• D# 

Coroll. L 

Cum triaflgula ACH , VES dlmi* 
dia (c) fint parallelogrammorucn ACFH> c cor.i.fr. 
VEGS » utiq^ue trianguU eruqt , ut pa- z6. far. u 
rallelogranMna-) at<}ue idcirc6 in ratione 
componta bafium AH| VS| & altitqdi* 
nlim- CI.I go. 

» . « • • t ' '^ _ , » s. 

.- .:. . . C*»-. ;i. Tab. VL 

Pariter cum reAaftguIa f,'VCmt (4} ^ '§• »7- '^« 
parall^rlogramina J, etiam F erit ad Lin d coroll. i. 
ratione compofit.^ bajlis A ad bafini C) prop 20 
& altitudiqls S ad ■al'titudinem H. • ' ; ^* * 



* » 



Hiac ft foetiat'trct reftae A> 'Gy'ES' J^ig* i7<it. 






^ 



ijo RjfRS ^ECVHpjf 

ratio pcimae A 9d ^tiam £ jcompoflta 
em «x do^bus rationlbus interrocdiis ^ 
niniirum A ad C> &: C ad £• Super ex*t 
trcQias AiK fianc rcAanguIa'F) V, quo- 
rum altttudines $} O aequales (int iup« 
diac C « Similiter fuper mediam C fiac 
reAanguIum L » cuiu^ a)t]tj^(|p H aequa* 
lis fit tertUe £• Igitur in re^anguiis It 
zex Monflt^ V bails C eft ad (a) bafim ^^ uc recipro- 

c^ altitudo O ad altitudin^m H| idcor 
h prop. J. que teAaegula L9 V. aequalia^(b) erfintt 
c corolL 2. ac prpifidc reftangqlu^m F ^rit ad aliud 
def. 7. V$ ut.{c^{idem F ad L. Scd F eft ad 
d prop. I. V, ur j(d) A.ad Ej ^&t F: eft ad L i^ 
c enroll. 1. raf ione (e) compofita A ad C » & S ad 

H. £cgo , cf i^ansi, .4 1 .erlt ad E in ratipr 

ne compofita A ad C) die S ad H • Sed 

f ex €onfl. altitudincs S, H /unt^'(f) aequales rcAisC, 

£ « Ei:gaef iam A crit ad E Id. raf iooc^ Mm* 
. \. P9(iW:A.adC,,&G.a^E. 






' \:PropQfitQXktP'. 

Tab. VI. pAralleloframma'ACFH, VEGS,,qiiq- 
Fig. 13. i6» 1> rum aequantur anguli A* V| funt in 

ratlone compoHta ex- rationibus AH ad 
V^> ^CA adEV. - , 



t • 4. 



; Pemittantur ^d Ijafes. Atif VS per- 

pendiciriares CL ) £0;. C^i.a sic^uaJesiuh^ 

anguli A, V, rc^^icjueifcu aequales iunc 

g cproll. I. quoque anguli CLAtJ EtD^, fimilia (g) c- 

frojf. 6. : r ui{t t<iaD|;ula A?^ ^VJftp,,ridfro4uer C A 

r; I crit 
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QTit ad EV) ut CL ad £0» feu ratio CA 

ad EV^ eadcm eric cum racione CL ad 

£0. Sed parallclogrammuin ACFH cfl 

ad aliud VEGS in ratione (a) compofi- a ex bacfr. 

ta ex racionibus AH ad VS » i& CL ad 

£0. Ergo erunr quoque in ratione com^ 

pofita ox rationibus AH ad VS9 & CA 

ad £V . Q. E. D. 

Corotlartum. 

Igltur etiam triangiila ACH , VES 
quorum aequahtur anguli A9 V} eruntin 
ratione compolica ex rationibus AH ad 
YS,'& CA ad EV • Nam triangula ACH , 
YES cum fint (b) dimidia parallelogram- b coroll. z. 
raorum ACFH> VEGS 9 utique invicem fop. %6. 
erunt ut huiufmodi paraIlelogramma> icfeo- 
qiie etiam in ratione (c) compofita ex ra« c ix bac fr. 
tlonibus AH ad VS » & CA ad^V. 

Vropofttio XXV. 

t 

S' Imilia parallclogramma ACFH , VEGS Tab. VI. 
funrin ratione dupllcata homologorum Fig. 15. i6. 
lacerum AH, VS. 

Cum parallelograoima ACFR> VEGS 
iiDtfimilia, aequalcs (d} habebunt angu- ^ ^^/« ts« 
los A , V> atque 2(deo ^unt in ratione (e). ^ t^* ^4* 
compofita ex rationibus AH ad VS » 6c 
CA ad EV: fed propter fimilia parallclo- 
gramma , eft AH ad VS , ut (f) CA ad EV, f dcf. xj. 
)m» dk ratio AH ad VS acquatur ratiohi 

\ X CA * 



/ 
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CA ad EV ; ergo eadem paralldogrammft 
a Jef. iJ. ACFH , VEGS funt quoquc in rationc (a) 

duplicata homologorutn latcruip AH, VS. 
• Q. E. D. 

CoiM>ll. L 

Tab VI Si fupra quafcumque tc&zi AC, FH 

Fig 20 21. fiant quadrata F, L, haec utique crunt 
b 7ef, 11, parallelogramraa {b} fimilia. Igitur ctiam 

quadrata f , L crunt in ratipnc duplicata ' 

laterum AC» EH. 

^ ... « 

Cor. Ilf 

Hinc ratio duplicata rcAarum AC i 
EH per rationcm quadratorMin F , L cp- 
rumdcm latcrufn optimcf dcfignatur. 

Tab VI Cta™ *^S<> fi™''* parallclograinnia^ 

Fig H. i<5. ACFH, VEG^ fint in yationc duplicata 
ceicbacpr. laterum (c> homologorum AH, VS , e- 
d eoroll. 2, rnnfld) q^oquc,ut quadrata latcrunj ep. 

rumdcm . 

Tropojith XXFl. 

Tab. VI. OH^^^r *'"•.'!*" 

Fie 11. id' Vc ^^^ '""' * 

rowiogoruni laterum AH, VS. 

Complcatjtur parallelogram ma ACFH, 

e defiti, zg. VEGS. Cum reaae' CF , AH fint invi- 

far, I, cem (e) parailclac, angulus FGH aequa- 

' .1 tur 
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tur (a) altcrno CHA • Eamdcm ob caufam a pro$. i6% 

angulus GES aequalis erit alter! ESV • far. i. 

Sed ob fimilia triangula ACH , VES , 

angulus CHA eft aequalis (b) angulo b defia. 15* 

£SV. Ergo etiam angulus FCH aequabi* 

tur GHS • Eodcm modo oftendam an« 

guluai CHF acqualcm cflc altcri ESQ; 

ergo tnVngulum CFH fiinilc (c) eft alte- c coroll. u 

ri EOS. Parallclogramma igitur ACFHi t^of. 6. 

VEGS ex totidcm triangnlis fimilibusr^ 

£ini]iter pofitis coalefcunt 9 ideoque (d) d enroll, i. 

fimilia erunt • Vnde parallelogrammutn frof.io. 

ACFH erit ad aliud V£GS> ut quadra. 

turn lateris AH ad quadratum (t) Uteris tfrof, 25. 

VS. Sed triangulum ACHdimidiura eft(0 f cor.i.pr. 

parallelogrammi ACFH » & triangulum i6.far.u 

VES dimidium eft (g) parallelograninni gcor.i.fr. 

VEGS; er|;o etiam triangulum ACH crit 16. far. i. 

ad fibi fimile VES) ut quadratum AH ad 

quadratum VS. Qi E. D. 



Tropofitlo XXVIL 

ST trcs redlac A, Ei F fuerint continue Tab. VI. 
proportionales , prima A erit ad ter- E^g« ^^* 
tiam £, ut quadratum primae A ad qua- 
dratum fecundaeE) vel ut qUfidratum fe* 
eundae £ ad quadratum tertiae. F. 

Prima A eft ad tertiam E in ratione 
compciita (h) ex rati6nibus intermediis A 
ad E 9 &: £ dd F ; fed propter A 5 £ 9 F h corolt. }• 
cootjoue proportionates I ratio A. ad E jprop. ij. 

I 3 acqua* 



^ I 
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'' J f ' aequatur ration! E ad F ; ergo priiha A 
a d^j. I J. ^jjj jjj tcrtiara F in ratione (a) dupliea- 
b cor, 2. fr, J, priniac A ad fecandani E , vel fccun* 

^^* . , dae E ad tertiam F) hoe eft ut (b) qua* 
c per Idem jratuoi A ad quadratum E , vel ut (c) 

eorolL quadratam E ad quadratum F. Q. E. D. 

Tropofitio XXV 111. 

• » 

Tab. IV. QT quatuor rcAae A) £» C| H fucrint 
Fig* 15* i3 proportionales 5 illarutn quoque qaa- 
drata propoitionalia erunt. Et contra £ 
pToportionalia fuerint quadrata reftaruiti 
A ) E ) C 9 H 9 reftae quoqae proportiona- 
Ics invicem crunt. 

d cor. i.fr. I. Fiat vt A ad E9 ita (d) E ad Ri 

17. & ut C ad H 9 ita (c) H ad F > eritque E 

e fer idem ad R 9 ut A ad £ » nimiruin (f) ut C 
cor oil. ad H 9 five (g) ut H ad F • Igitur A eft 
f ex bypot. ad E 9 ut C ad H 9 & E eft ad R , 
g excottjlr. ut H ad'F9 unde ex aequo A erit ad 
h frof. l^. K% ut C ad F. Sed A eft ad R, ut (h) 

<]uadratutn A ad quadratum E 9 & C eft 
i cad.frof. ^d F) ut (i) quadratum C ad quadratum 

H. Ergo etiam quadratum A erit ad qua* 
dratum E 9 ut quadratum C ad qua* 
dratumH. 

IL Si reAae A9 E9 C9 H non fint 

propbrtionalcs 9 efto ut A ad E9 ita C 

k cor. 6. Jr. ad (k) aliam F 9 eritque ut quadratum A 

4. ad qtiadratutn E9 ita (1) quadratum Czi 

I num. I. quadratum F«Sed etiam ut quadraruni 

A ad 
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A ad quadritum '1^ 9 ita (a) cA quadra* n^exbypoth. 

turn Cad quadratum-H ; ergo (b) qua- b cor oil. j. 

tlratum G eft ad quadratum F, ut idem i^f. ^. 

quadratum C ad aliud quadratum* H » 

idcoquc aequanrnr quadrata reftarum Hi 

F^ ac proinde etiam ipfae reftae aequ£- 

Ics crunt . Scd A eft ad E > uc (c) C c rjr conjlr. 

ad F; ergo etiam A erit ad E> uc C ad 

H • Q. E. D* 

Tropojftio XXIX. 

POlygona fimilia ARCVE , FILSH funt, Ta.b- VL 
ut quadrata homologoram laterum Fig. 23. 24* 
EV, HS. 

Ex aequalibuf aiigulis A , F agan^ 
tur diagonaks AV 9 ACj Itemquc FS^ 
FL» eruntque (ingula trianguSa^K^ 0%G 
iimilia (d) fingulis P^ Z» T. Itaque cum d prop, tu 
polygona (int (e) (imilia 9 erit EV ad ccxbjpotb. 
HS, ut (f) VC ad SL, & qdadratum EV f Jef. 15. 
ad quadratum HS , ut (g) quadratum VC g prof. z9. 
ad quadratum SL : fed triangulum C 
eft ad iibi .fimile P , ut (b) quadratum h prop. 16. 
EV ad quadratum HS 9 & triangulum O 
eft ad fihi iimiJe Z, ut (i) quadratum i prop. z6. 
VC ad quadratum SL ; ergo etiam trian- 
gulum K eft ad P, ut O ad Z. Eodem .. ... 
mode oftendam ut O eft ad Z 9 ita G 
cffc ad T-. Igitur fumma antecedentium 
K9 O9 G, feu iK>lygonum ARCVE erit 
ad fummam confequentium P 9 Z * T 9 

I 4 feu 



Ij5^ FAtS SECVHDA 

M figut. tf. feu polygonom FILSH , ut onum (•) 

froport. antcccdcns- K ad confequcns fuum P t 

b prop. z6. ^eu ut (b) quadratum £V ad quadiatam 

HS, Q-E. D. 

Corolt. t. 

Tab. VL Cum polygona ordinata. AEFllt i 

Yig. iyx6. KZGKI. mutuo (c) iint fipiilia , erunt 

c def. I), quoque ut quadra ta (d) fucnum laterun»# 
Aexbactr: Cor. IL 

Tab. VL S« fimilium polygonofum homologa 

Fiff. 22.24« J"^"^* ^^> ^^ futrint noca* etiam po- 

iygoi^ofu^ '^^^^ innotefcet • Si enim £V 
fit ex. gr. fcx pedum, & duprom po; 
dum HS % utique polygona erunt » ut ho- 
rum notnerorum quadrata i nampe ut tri* 
ginta fex ad qtiatuor » &ve ut novcm 
ad iinum. 

Cor. in. 

Cum quatuor reAarum proportional 
jb frof. iZ. litrm pfoportionalia fiat (e)quadrata9 etiam^ 

polygona nmilia> (imiliterque a quatuoc 
proportionalibus defcriptai propoidona* 
f f X hue fr. lia (f) in vicem erunt . 

Tropofitio XXX^ 

Tab. VI. polygon* oriinata AEFHL , KZGKt 
Fig. 25* l6, X drculis circumfcripu faqt^ ut qua* 

4ratt cadiorun C0| VS. 



• 

_ ' T^A's ad punAa contaAuum radiis 
Cb» VS^ qui pcrpendiculares (a) crnpjt a cor.z.fr* 
ad rcAas AE9 RZ9 iuogantut CA) CE^ i^. far. i. 
VR, VZ.Quia rcftac CA, VR bifa- 
cast acqualcs (b) anguJos EAL 9 ZRIj b coroll. 3. 
anguius EAC acquabitur >&RV • Eamdem frof. i2« 
ob catifam angulus AEG aequalis erit 
aiteri PZV. Igitur (imilia (c) erunp tri- c.t^r^tL x* 
angiila -ACfe, RVZ> quorum bafcs funt ,fr. 6. 
ror^ae AE 9 RZ) altitudines autcni ra« 
dii CO 9 ySi ideoque AE erit ad RZ9 d corolL 3. 
ut (d) CO ad VS 9 & quadratum AE /^r. (5. 
erit ad quadratum RZ 9 ut (e) quadra* e prop. 28. 
turn CO ad quadratum VS • Sed po- 
lygonum AEFHL eft ad aliud RZGKI9 
ut (t) quadratum AE ad quadratum RZ» f corolL i» 
Ergo polygonum primum ad alterum^ fr. 29. 
quoquc eriti ut quadratttiQ CO ad qua- 
dratum VS« Q. £• D« 

Corollarium^ 

Cum polygona ordinata circuits cir- 
cumfcripta 9 in circulos (g) abeant fi g rx dem. 
eorum laterum Humerus augeatur 9 & t^'ll*t^r^ 
magnitudo minuatur in infinitum 9 patet i« 
circulos quoquo eflfc » ut radiorum qua* 
drata . I 

fropofttio XXXI. 

]301ygona ordinata AEFHL 9 RZGKI cir* 
. culis circumfcripta 9 ambitus habeot Tab. VII. 
proportionales radiis CO9 VS. Fig. 25. 26. 

^ Cum 



Cum or(f}M«a ^ t>^ltgona firit GoxXm^ 

AE crif' ad RZ^,*^^t EF ad ZG, * ut 

FH ad GK, atqod ita'-ptonro; Ergo om* 

nium aittetedentm'm' fuhima I 'Detnpc am* 

biro^ polygon! AEFHiL erlt ad. fuintnaai 

confequenrluni ) nempe ad ambitum po« 

a TcguU 6. lygonr RZGKI 9 f>t ah^eccdcrif fa) nnum 

froforf. AE ad confcqtietw foum RZ . Scd AE 

b ex Jem. eft ad RZ) ut fb) radius CO ad radiuin 

fr. go. OS . Ergo ctiafn ambitus polygon? AEFHL 

crit ad ambltuiti alterins RZGKI , ot ra- 
dius CO ad radium VS • Q. £• D. 

Cor oUar turn . 

Cum polygona ordinata AEFHL , 

c ex Jem. RZGKI abeant in (c) circulos , & il- 

frof. 37« lorum ambitus in circumfcrentias dege* 

far. I. ncrenr fi laterum numerus augeatur , 

Sc magnitudo minuatur in infinitum) li* 

dexbacfr. quet (d) circulorum qiioque circumfe* 

rcntias proportionales efle radiis CO ) VSt 




« 
/ 
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P ARS T&RTIA ' 

DE SOMIJORVM SYMPTCJMATIS, ; 
ET MENSVRIS. 

C A P V T I. 

Dt JffihitUnlh'uf'j feu fritttipiit 

' SolfdorutHt 

I. IT Inca FE dlcitar rr^a feu f erf en* Tab. IV. 
I Jieularit piano ABCD cum eft Fig. 17. 
il d perpendicularis ad omnes leAas 
EB, EC, ED, EA &c. ccydeni in piano 
du6^as, & tratifcantes pet concarfom E . 
eiufdcm reAae FE cum ipfo piano. 

II. Si linea FG non fit rcfta piano Tab. VJ. 
CFOQ.* & z fublimt eius punAo F ad Fig. 2S, 
planum ducator perpetidicularis FI, iun- 
gaturquc Of, angultis FOI dJcrtur ineli- 
natio lineae FG ad idem planum . 

in. Si duo plana ACIH , LROS fe Tab. VI. 
mutuo feccDt , linea LS utrique piano Fig. 29. 
communis, horum planotuin 7>ilif/o appel- 
lator . Tab. VI. 

IV. Planum GKOL reffum dicitur » Fig. 30. 
feu 
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feu fcrfendieulare ad plaoum CSVE) mta 
omneslincae FA, iH) quae communi pia« 
norum feAioni GL perpendicularesducun« 
tur in pUnorum unoy rcAae Tunc alccri 
plaooCSVE. 
Tab. VI. V. Si planum LROS piano ACIH 

Fi£. 29. perpendicalariter noo infiftat) alccnus ad 

iLltctnmhclinatso eft acucusangalus GfQj 
qui continetura reftis GF, FQ^ad com* 
fflunem feftionem in utroque piano pet* 
pendicularitcr duArs . 

VI. DiJlantU punfti a piano eft linea 
breviflimk omnium 1 quae ex ilto ad hoc 
duci poflunr. 

VII. PUna faralUIa font « quae 
quantum^^is produfta eandem Temper fer« 
vane diftantiam inter fe . 

Carol larium • 

.Plana igirur parallela nunquim po* 
iterunt convenirey aiioquin non eandem 
ubique haberent diftantiam inter fe. 

Tab. VI. VIII. Si Figura reftilinca AGR fa- 

Fig. 31. pra immotam rcAam AE motu (ibi fern- 

per parallcio feratur, folidum AGROFE 
jnde genitum Prifma dicitur , quod rc^ 
(ium eriaro dici folct, fi AE dcfcribcn^ 

ri plaflo AGR fuerit refta; fin minus 1 

obliquum • 

Coroll. I. 

PrUina ifitur oppofiu Utera hOK^ 

EEO 
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EFO acqualia habcp) iiipilia > &, paral* 
Ida ; nam AGR fluendo per .AE mota 
fib] fcmper parallelo > tandecn eongruef 
cum EFO. 

Cor. U* 

Quia dum planum AGR motu fibi 
parallcio dcfcribit prifma AGROFEvla- 
ecra AG > 6r > RA motu fibi paralldo r 

lata, defcrrbunt (a) paralldo^amma^ acor. g./r, 
AEFG, GFOR, ROEA; fcquitiir pnfma to. fur^ i, 
AGROFE tot paralldogrammis drcum* 
circa termipari^ quot funt |atera defc^i^^ 
bcniis plant AGR* . i 

IX. SK planum dcfcriberts ASCR fueV* Tab. VIIi 
rit paralldogrammum > folidum EC iti-'Fig. i^ 
de genitum Par^llehfifedum nuncupa* 
tur ) quod relium quidcm dicitur > ii 
AE perpendicularis (it defcribenti planq 
ASCR ; fin aunus > obliquum t 

Coroll. L 

Liquet opppHta latera ASCR > EFGO 
aeqtialia (b)' invicem eflc » fimilla | & b coroll. i,« 
parallela. ' dcf. 8. 

Cor. Ilf 

Patee quoque a fex paralldogratn- 
mis paralldcpipedun terminari; ukra Of 
nim duo oppofita ASCR > EFGO » Tunc 

.* 1*' 11« ^ m. 



uo oppofita ASCR > EFGO » Tunc 

quatuor alia a paralldo motu (c) c cor. j.^y^^ 

ai AS 9 SC| CR) RA genetati^. :^o. far. i« 



rtiam 
at<ruai 

Cor. 
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Cor. III. 

Quia idem ps^rallelcpipedum EC gig« 
ni etiani pofle concipitur ex niotu pa- 
raUelogramixii AEFS fupra irocDotam re* 
Aam AR) vel ex morn parallelogramini 
AEORi; A^pi^ inii^otam re^m AS; fe* 
quici^r ^a^era oppoHta A6FS » ROGC > 
a cor oil. I. aep iioi^ ASQRs FSCG ,a?qualia (a) mu* 
- -5 ?tv^,fi«fir«t^.fi«MUt fie paraHcU^ 



* • 



\. . 



.,nfj^jS| pa^^^ ASCR fie 

qiiaQraj^uaf^tj atque A£. ad idem planum 
rc€[a« ipH AR (it aeqtiali$9 foUdam lo- 
de genitum Cubus dici foler 9 cuius /ii- 

^V ,.7 )rM.,^(^4^m,cum lacf re .AR quadrat! c<^ 

\/, ius^cBi A^CR^ 

lf^-^^:^r^^^ ^^Corollariam; 

' *qub^$,^kur a fc? qu?id[fati$ aequa- 
libus termin^tur 9 qttoriJ4n-44o opppfita 
funt ctiam mutu6 parallela • 

SfboJion X. 

} \^^W inter figwast fpHdas eum lo- 
eum obtinet cubus 9 quein inter planas 
quadratum tenet 9 q^are ficuti ope qua- 
drat! figuras planas baAenlis roenfi rumus9 
JtA^iJ^Ope qubi folldas ia poftcrikn dime** 
ticwjiVj. . - 

Scbolion IF. 



' : • . .. : V - 



^emadiQimium numerus p 

dum 
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r • 

Aura quadratorun^ ,ift i^ati pjao^qDnren*. 
tprum yciufdein affa^ ,r«P!»e^n(ac,,>ira $ct 
numerus pe<iuni;Gvtv*^^M4Pi()'^i ift/^gwra 
folida continentvci) -eUif taQufutmry. feu 
Qidifitem oftcndic,: r.,-, ; : .. a y.. i ■ 

ius latu» eft pcde. IftPgHim. •. - 
tcrawniantibtts a,?«^ifift*l;.,: a^...., ; 

,y.:^\Uo^ir<lm^^sm:^ frUdwfl ^«; Tab. VII. 

P{SRi?i.l5WnguUf..ri0{>p«^^up C ,cpi»ve. Fig. 2. 
n|«t^s ; tcrrojf|a|?ffl,,!^y(?f Ut^r*. Auit. 

XIY. Aigulut folidut C ille eft » 
a£dccra..,ftnicvifl ({qj^Wit^W^ -> -".fj; -:- 

. : .fei^r. J. ,^eij^«t anguli foHdi in- 
«tat wv yf^ iPofitij^fi^^iplaAt^jrrf «>«gr«f* . 

. .^yi. ^ <atw planum' alicuiiif/cir- x^^^^ 
cull , ASE apqcptjam liiwt . piin^uaijjl, > . pig, 3.. :,; I 

jcijrjarfeijra in A vq"*fii W^n%;A /i)ffi;fflf: / 
nente> circa peripberiam cifCUji^^ c^v^c^.r^^ 
tatur, donee in eum locum RA^ rcdcati 
unde movcrl caepcrat; fuperficles a re6la 
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linea RAF flefcrlprt conica appcllatar^ 
folidum vcro, quod a- fupcrficie, & ci?* 
ciflp ASE continetUF » cott^f ■ votatur • 

XVII. Axff coHi eft rcfta RC « 

verticc R ad bafcos centrum dufta) quae 

ft pcrpcndicularls fir-bafi ASEjcenuiD rc^ 

ffam cfficiet ; fit} minus 9 ohtiquum . 

Tab. Vn* Itwm. Si rcftangultiin ASHC circa 

Fiff 4f iinmotam HC in orbe^ ducattir 9 doficc 

ad cum redeat locum ^ uhdc moveri cae* 
' pi't> foddum SR kidc gciiitum Qyliudru$ 
d}Citu^9 cuius dich eft fmmota rcjfa HCt 
qtiae ii perpendkularts (it bafi ' A VR 1 
cyljndrum efllicit re{iumi^^n miimyMim 

XfX. Shhllcs colli ,^ cylindrl funt> 
quorum axes ftiftt. ba'Ouni.^tafmetirJS pro^ 
portiotiales I ac praetcrea* Vel funr irsdcm 
btfibus' rcAi) vcI^bqiiaFtter^^ncrinati. 

XX. Figurac -Tdtidae i^Hiif«slte font i 
Jfmiles , quae tQ(i<|^S!\^^«(5icro planis j 
xnutu^quc nniilibus copjpinentv^r • 
•' XXr.SoIidac adtem ligurae rcAiJi- 
neae funt «ff irif/^x 9 quae fimijlbus;'^l2t* 
nis multitudinc) & magrfitudine aequa**. 
libvs contincntur • 
Tab. YII, ' XXI{. ' Si fcmidrcuFus Aks Ictrc^ 
FU* jt -iitimoram diamcttuiii :AS in drbcm du- 

catur9 dphcc tandc ^ movrti ' traepcrat 9 re* 
vfertattir 9 folidufd iiide |tnitua^ AKSH, 
SfbaerM 4^\Wf. 






CA. 



'U 



» 

C A P V T II 

^c jtanorum concur fu inter fi y & cum 

liwfis reilif. 

Propofitio /• 

ST per punftura F ducatur rc6hi EF in Tab. VL 
uno piano ACIH , rcfta vcro FG in Fig* 2^. 
altero LROS; linea EFG re6ta 1100 crit* 

Cum K^sk EF fir in pJano ACIH , 
hM Tanc ^ ut libct > ad Q^ produAa ^ 
prodibit (a) rcfta linca EFQ^. Ergo fi a fo/luL z^ 
re^a guoque foret linea EFG 9 duao 
reftae EFQ^, EFG tranfirent per duo 
punfta E ) & F ) quin mutuo coinciderenc » 
quod ett (b) abfurdum. Linea ergo EFG b cor oil. j. 
rc^a non <rit • Q. E. D* def. 6*far. 

Coroll. L '• 

Igitur reftac llneae pars una nequit 
efle in uno piano > pars vero altera in 
alio 9 alioquin reAa (c) non effec linea > c cxbdcfr^ 
contra hypothefim • Ergo in illo piano » , f 
in quo eft pars una lineae reftae> tota 
quoque feda linea fita erit. 

Cor. 11. 

Hinc quodvis triang;ulum RAC in Tab« VIL 
VQO totum eft pl%no ; fi qnlai eiusdem Fig. 6^ 

K pars 
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pars una, veluci SAH elTet in una p]a« 
no, religiia Vero RSHC in altcro > atU 
que reftae AR pars una AS foret in una 
piano 4 reliqua verp $R in a|tcro i qiiQ4 
zcoroIUi. eft (a) abfurdpm* 

Cor. in. 

Tgitur per tria coYufvis triangult 
reAilinei latera planum feaiper tradu« 
b €erolL 1. ci (b) potcrit# 

c$r. if: 

Tab. VIL , Pariter in uno quoquc funt plana 
tig. 7« duae r^ae GA , FS fe Arcantcs in pun« 

&o K. Nam iunAa CS» rcAac CR , RS 
c eorell. J. funt in piano (c) trianguH CRS . Erga 
d corolL J. ctiam totac CA > Fs in codem (d) tri&n-^ 

gull piano erunC) ac proinde in uno pla* 
no iacebunt* 

Cor. K 

^fgo.per du^s rcif^ai in aliqua ptm« 
Ap invicem concurrcntes » femper tran-^ 
C coroll. 4. fire (c) potcrit planum. 

Tropofith 11. 

A 

Tab. VII. p EAa HI fccans binas AG* FS poff*. 
Fig* 8. Jtv tas in eodcm piano ^ in uno eritcun 



■•■*^».-. 



illis piano. 



Quia reAa HI aliam fecat AGt utU 
{ €Or.A.tr* que in eodeiii eric cum Ula (f) piano « 

Si- 



2 






Similiter eadcm HI fecans quoquc aliani 

tSy crit (a) cum ilk in codeih piano • a cor^t. 4. 

BrgoHI crit in piano rcAae AG, &- in prop. 1, 

piano reaac FS . Scd rcftae A<J , FS in 

uQo fi^nt (b) piano i. Ergo ctiam HI in h ex kjp. 

uno erit cum illis piano c C^ £• Dc 

Ci^r oil 0t turn •' 

Cum binae parallelae in uno^ (emper 
kcerr debeant (c) piano » lii]aet quasi* P dtfin. r2« 
cumque rcAam binas paralfelas fccantero^ t^r% w 
in uno cflc cum illis. plaAo «. 

Vrotdfitio IlL 

SI duo plana AS, EV fe mutv6 fecent^^ TaWVIL 
communis Ceftia CF linea rcAa ciic ^ Fig. 9. 

Si fcdio communis^ CF non fit linca 
re^, tttique ex pundo C ad aliud F du- 
ci poterit ia piano AS rcAa (d) linea ^ t^Jlul. i^ 
COF . Similiter ex pundo C ad aliud. F 
ducere liccbit in piano EY redam (c)^ li*- © pofiul^ u 
Dcam CHF . Igitur duae Fcdae GOfi , CHF 
tranfibunc pcx; duo punda C y F, quia 
mutuo. coincidant , quod eft (f ) abfurdum • f ^^ j, Jcf^ 
Quare fcAioCF linea. rcAa erit cQi,E.D.. 6.par. u 

Corollanium ., , 

Hinc binae reftac, EI f EO ex eodem. fab. Vllt. 
piindo E duftao ncqueunt clTc perpendi- fig. lo^ 
ctiiaresad idempllnum.CH« Nam ad»bae». 
& fieri poteft » ad idem* planum 6nt reftae # 

K a Er- 
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a coroll. 5« Ergo Ci per ipfas ducaitur (a) t^l^num 

pr. I. GIOE 9 id priori occurret in (b) refta 

b ex bac fr. GE > redufquc (c) erit tiro angulus OEG » 

c def^ u quiim lEG • Ergo angulus OEG aeqaa«» 

bitur lEG ^ totum parti % quod eft ab» 
fordum • 

^ Tropofitio IV. 

Tab* VII. I^Lanum EFHG fecans parallela plana 
Fig. II. 1 ASi CR> in iis facit fcAioaes £F » 

CH invicim parallelas. 

Cum fcAiones EFf GH fine io pla* 

nis AS f CR 9 reftae EF> GH titrinquc 

d Mfo//. t. produftae $ erunt (d) feniper in plania 

fr. u AS f CR' utrinque continuatis • Atqai 

haec plana utrinque continuata nun* 

c ctr. de^tt. quim poterunt (e) convenire ^ cum Gnt 

7* mutuo parallela ; er£o neque unquinu 

convenient utrinque produ^ae feftiones 
£F 9 GH • Sunt autern ambae in codcm 
f €x hyfoth. piano (f) fecante £f HG • Ergo erunt quo^ 
gcor.z.dcf. que (g) muttto parallelae • Q. £• D. 
iz.far.u 

Tropofitio V. 

Tab. VII. l^Inae reAae quaecumque Gl 9 KM a 

Fig« iz* 13 planis parallelis AB> CD) EF fecan* 

tur in eadem ratione in Hj & £«• 

Ducatur KO ad GI parallela 9 oc^ 
currens . planis CD| £F in punftis NtQ* 

Quia 
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t^ia rcAae GK , HN, lO funt feftto^t 

ne$ planorum parallelorum cuoi piano 

GKOI 9 parallclac inviccm (a) crunt . Ean* a ffof./^ 

dem 6b caiifara parallclac quoquc erunt 

NL >OM9quae Aint: icAioncs planiOKM 

cuoi planis CO ^ £F parallelis. Ergo in 

parajiclograramis KGHN j HNOI crunt 

larcra KN > NO acqualia later bus GH> 

HI . Scd propter parallelas LN^ MOv 

eft KL ad IMy ut (b) KN ad NO. Ergo b f^^f^ A^ 

4rit quoqttc KL ad LM » ut GH ad HI • ^nr.. z. . 

Q. £• D. • 



SI ex verticc R trianguli ifcfccHs ARC Tab Vif. 
ducatur ad quodvis pun^m bafis ^]g^ JZ.lA, 
ACrcAa liocaRS) quadratum Uteris* RA 
aequabitur quadrato RS una cum rc&ao* 
galo ASC * .: . 

• 

L Sit rcAa RS pcrpendicularii ad Tab. VII. 
bafim AC^qiram prAindc bifariam (C) fe- F'g- !?• 
oabic in punAo S. Igitur .quadratum AS c prop 2g% 
aequabitur rcAanguIo ASC) additoquc \u far. u 
tfinquc RS quadrato, fumma tfuadratoxum 
RS ) AS aequabitur quadrato RS una cum 
rf Aangulo ASC .. Scd. Aiinma quadratorum 
RS) AS aequatur (d) quadrato RA • Igitur A prop. x8» 
RA quadratum aequabitur quadrato AS u. par. 2. 
na cmn reftatigulo ASC • 

-! II. Sin veto RS non ad angulos reftos Tab. VIL 
•CGurrac bad io:3>: ex vcrtice &.dcniit«. fig* 14*- .. 
"J K J ta* 



y 
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eatur ad bafim AC perpemliculark R£f 

z prop, ig^ quae bifafiaM (a) fecabit baftm id E i 

par. u Igitur AC^ quae bifeifta eft in E 9 divU 

ik qooqiie if fit in pantef inaequiles^ Ifi 

punAo S > atqne adeo qtiadratum AE ae<» 

br0r.7.fr« quabltur (b) quadrato SE una cvtta xe^ 

i8. ^ar.i» Aangtilo ASC>* additoque ufrimque qua^ 

drato RE , fumma quadr^orum RE 9 EA| 

c prop. iS. feU' quadratuM (c) RA 4«qQabirttr quia-* 

c j^^. 2; dratis SE) RE una CUni re^angul^ ASCf 

d j^r^x^* i9« feu«a«quabkuir (d> ^uadtato- RS una ctam 

pur. z. reftangulo ASC. Q% £. D. 

TropofiM^VL 

lM>i YU. ^t rtfta'quatptam AC ftitfrit perpendi- 
Fifi* ^S* k> eularls ad brnas OE, KS dodas per 

punAiim C in eodeit) pb'ao SOKE > e-^ 
riM^'pevpcttidicuIaris- erit cuiv!^ akeri 
VF per idem punfliuni C in eodeoi pta"* 
no traduAae* 



^ » » •• 



c ex bypdfbw 
f ex eonjlr. 



•Sunif>tif aequalfbui CE » ^R^ i^n^ 

gaitur RE » quae alteri VF 6ccurret in 

punfto M y dHcahturoue^ AR^ AH, AE« 

^ Cum (e) rcftr finr, icu Mqtiales anguli- 

g f ro/^. 8. AOR jr AGE , & lateta AC » CR acqucfl* 

/)|tfr. !• ttir (0 Iateribu9 AC ^ CE 5 utique AK 

h f^x* /^Mm. ipfi AE erit (g) aequalis , atque ifofce* 

praeced. Ie9 eri( triangutnm RAE) undti quadra" 

i prop. i8« tum AH una cum re^anguto RHE a#^i 

'--- ^ quabifut (b) quadrato A R ^-fcn ^qu*- 

dratif AG>CK. Sed in f riahgiiio (k) if^fi^ 



parx 2# 

k exconfir. 



Cc!c TICE quadratMm CR acqualc eft Ca} a r/? /^««. 
quadrato CH una cum rcfiangulo RHEj fracccd. 
crrsio quadjututn AH una cum rej^a^gulo 
KHE acqMbiiUi' qtiadrditis AC9 CH un^ 
ci»iiiTQAingii!o.RH£»^ ablaco hinq. indc 
s;edafiguo RH£f qAad return AH aieqaat. 
bjmr ((uadmis AC* CH, rc6|uft|ac (b> b ?'•«^ 22* 
pio^mla icrit «ngUiu$ ACH) & AG per* Z^'*- ^^ 
pendiciilaf is ad h^slcu liQeaan . VCf #, 

Hinc eadem xeda AC , quae per* 
pendicuiaris eft- ad; fainas 0£| KS.» per* 
pendicularis (c>qiioque crit piano SOKE; c def. t. 
eft enim perpcndicuiatis (d) ad CmgitdM , d jcx bdc fr^ 
rcAas per puofturu C la codem. piano 
traduAas, 

Cor. Jtr.' 

• ... . ' 

Tatet qooqiici. quod G e quodatiu Tab. VTI. 

pimftQ C cuiusdam reftae AC cxeant Fig. 16. 
trcs rcftile CK* CD > CK ipfi perpeodi<^ 
cu lares ^ hae io codem piano iacebnnt« 

Nam ft dudo (c) piano £H per dUas e coroll. 5. 

GE, COv tmia CF non fit in Ulo co^ prop. i. 

dem p»ano , dofto (f/ piano GACB. pe^ f coroll. j. 

biiras AC » CF>.qiK>d priori occurret in prop. i. 

aliqua CS]F neAa CB^i utique reda. AC ^ prop. ^,. j 

perpetidiccilarts (fa) bihis CD > CE i e<» b rv ^[j'f #f« 

lit perpendiculatis (i),&. ipfi C&.) un<^ i ex bac pr* 
de angikut ACB; twAm e^ritV & aeqaalii 

ieAoAfe|al€e](i ACF^quod «A abiauadiiav* k r ^t* i^^o/. 

)C 4 Cor« 
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Cor. in. 

Tab. VXl. Patiter (i fphaeram Mngat plamid 

Fj{. 17. Q?' ^^ O ^ rcAa AO ex centro ad coo^ 

taAam dtiAa 9 eft piano tangent! perpen* 
dicnlaris • Nam fi planim tangens QN^ 
& fphaera fecentur per centrum A 9 dr 
taAum O duoi^us planisi quorum com« 
munis TeAio (it AO9 & <}uae in fphaera 
producent <)uidem circulos OG $ OD y la 
a fT0f. 3* piano autem QN reAas (a) CO 9 lO 9 u* 

tique hae tangent circulos OG9 OD co* 

heor.z.pr. ^^^ '^ punAo O9 atqoe adeo radius 

x^.'par.x. ^^ perpendlcuiarfe (b) erit ad utramque: 

c exbactr. ^^* ^^> * idcirco perpendiculari^ (c> 

tangent! piano QN» 

Scbolion • 

Tab. Vri. Mine colligunt ^IVfcchanici globtfitt 

Fig* I7« perfcAe politura ' iri piano borizontali 

perfeft^ poll to QN tellurem in O tan- 
gente pofitum9 quieifcere non pk>fle9 ni"". 
fi in punAo contaftos O coUocetur • 
Ponatur enim globus ad pun^^um I pla« 
ni QN: dico ilium ob gjravitatem fuam#. 
& plani declivitatem verfus O defcen* 
furum • Nam dnda AI 9 in triangulo re^ 
Aangulo AOI latus AI angulo redo op^ 
d frof. 27. poiitum9 mains erit<(d) quam AO» Jdeoi; 
far. I. que globus in I quiefcere nequit 9 fed yi 
gravitatis impuilus 9 debet defcenderc: 
verfus O9 ut* inde ad telluris cenrrunt 
magis acccdat. Quare fi qua fui part^ 

fa* ' 



E 



fciperficies terrac eflct perfeAe plana > 
■on magis pofl^nt homines in ca rcAi 
coniiftcre^ quam in clivo montiS) excep'^^ 
to niniirum contaAus punAo. * 

Tropofitio Vll. 

X punAo fublimi O dcmittere ad pla- Tab. Vlt. 
ntim AC perpendlcularem OR. Fig, i8. 

Du^a quavis rcAa FL in piano dd« 

t&> ducatur (a) ex O perpendktilaris OH a frof* lu 

in ipfam ) ^ HS eidem (b) perpendi- par. i. 

cularili in piano datot ad quam ex O b car.4nfr. 

demittatur (c) perpendicularis OR 9 quae 4. far. i. . 

per pendicu (arils quoqire ept ad planum cfnfmii* 

dadim AC • Nam ob . reAum (d) angu- far. u 

lunv OHL 5 quadratum OL aequabitur (e) d^x conjir. 

quadratis OH, HL : fed ob rcd.um (f) c frof. 18* 

quoque angulum ^ORH,. quadratum OH far. 2. 

aequale eft (g) quadratis OR y RH ; ergo f ex conftr. 

quadratum ^L aequabitur quadratis OR» g frof. i8. 

RMy HL« Demum ob reAum (h) angulum far. i. 

tMR » duo qaadrata; RH , HL acquan* h ex cottflr. 

tnt.(i) quadrato LR ; ergo quadratum i frof. i8. 
OL aequatuc quadratis LR^. OR»ceAus-, far. 2. 

que (k) proinde erit an^uius ORL.Scd k prop. 22^ 

reAus quoque faftuSeft angulusORH. Er* par. 2. 
90 OR perpendicularis eft ad bioas RL, 

RH> atqueadfio >etiam (I) perpendicu- \ cBroUtit 

laris ad planm& datum AC < Q. £• F. pr. 6. 



» t* 



Pra- 
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fropofifJa yUI. 

TtK VI. T^Erpcndicukrfs FI i punAa I «d pla»: 
f )|;« zi. 1 nuni CO du^a » minima eO omnium 

rcftarum y quae tb UJb ad filaoum duci 

qucunc » 

Ducittilr a puo^ F ad plajiuin .^a^e* 

Tif alia rc6U FG9 & iungatur GI • Cum 

FT pcrpendicularis (it: ad planum CO $ 

» A/, t. urique rcdus erit (a) aitgulus. FIG 9 ac* 

bror»4«pr. proinde acutos erir (b) alter, angtilus 

24. fi(r. I. FGI* Igitur latos FG latere FI maittd (c) 

c frop. zj. etrt. Eodem modo demoDilrabitur aiiam 

far. !• quamcumque rcAam a piinfto I ad* p^a* 

ntim duAam^ perpendicuMtf FI 6fle »»• 
iorem • Er j;o omAiam mii^ima €tL f 1 • 
Q. E. D^ 

Ciran.t.- 

Com unica tant^m refta onmrott 
minima demitti queat €X padi^to fublU 
mi F ad planum datum GO|^ uniCa. <|Wt* 
que ex punAo F ad Idem piamim po* 
teft duci perpendicularis FU 

Cor* /!• 

* Similiter quia diftanifai pun A.! f a 
4 itf^ 6* piano GO tit xc&a minima (d> omoi^(llf. 

quae ex illo pun^o adi planum duct 
poflunt) fcquitur perpendicularem FI eife 
diilaatiam pun^li.F ab codea piano CO* 

Gor# 



♦. 



Cor. tlL 

Quonlam altitude caiufvis folidi ^^^^ VIL 
AtPC eft diftatrtla vertkis C a bafi AEF, ^ig* ^* 
p^rpeHditiilfiiHs CS ex velrtice ad bafim 
dtt^a^ alritudihbm folidi exfaibebit; 

tot. m 

' ' Com planorurti {Mifatleloruni diftan* 
tifte (a) (iDt aeqtmleS) acquabuDCur re« a ^^/« 7' 
Aae omnes ex u no piano ad (ibt paraH 
iejum perpendicuiaidtct diiftae. 

Cor.r.', 

• £t contra (I ^aeqventur teftac om^. 
toes ex uno 4)jano ad aliud pcrpendN 
culariter du<$lac v/dao Itaec plana cam- 
dcm ubique (b) rervabunc diftantiam in- ^ corolL z^ 
rwr fe\ atque adcb iifant mutuo (c) pa* c def. ^. 



tallela • 



Tropojtth IX. 



LIneae te^it IG , OE > quae eidem Tab. VTt. 
> ^Uno CH itttit pttpendicularcs > funt Fig, io« 

quoqu% invoice*! epafalielae^ 

• • • . . . > 

* lxit\hk CE f agatur rn ptano CH 
Itnea £F perpendicuiarit ad G%rSc ae- 
f^ali^ i^fi IG r ianganrttrque El > FI , FO. 
Gum in trianguiis IGE9 GEF dud late^ 
r& IG 9 GE aequcntur (d) deobus FE, d extonfir. 
ftO^ & iediis;(0 aiiguliis 19s aequa- e ^<r/?«. i. 

lis 



iS6 P-?fKS TEKTIA 

a exconfir. lis fit (a) rcAo FEG^ liquet reliqua \u 
b /ro^. 8. tera IE ) GF aequalia (b) etiam cfle r 

far. u Igitur triangula IGF 9 lEF fiint mutud 
e frop. 4. aequilatera» ac proinde (c) anguli IGFi 

^ifr. I. lEF aequales. Sed IGF reAus (d> eft; 
d dcjtn. I. ergo re^us quoque erit lEF^ ReAi ao-" 
^ fx coif/fr. tern funt anguli (c) GEF (f), OEF, Er* 
i defiu.u go FE perpendicularis erit ad tres re« 
g €or. i.fr. Aas EG 9 £1 » £0 9 aeque adeo 0£ eft 

6^. in piano (g) rcftaruin £l9 EG. Sed e«* 

b €or.i.fr^ tiam IG in eodeni eft piano (h) reAa« 

n rum EI 9 EG. Ergo reAae IG 9 0£ in 

] if Jin. !• eodem funt piano 9 quae idcirco ob re* 
Jk frof. io« Aos (i) internoi angiilos IGE9 OEG9e* 

far. I. xiint (k) mutud parallelae. Q. FuD* 

Tropojitio X. 

» 

TaK Vll. QT parallelarum IG9 OE una IG pel- 
Fig* 20* i3 pendicularis lit ad planum CH 9 e« 

tiam altera OE perpendicularis erit ad 

idem planum • ( 

DuAis EG 9 IE 9 \ti piano CM fiat 
EF perpend icuiarif ad GE 9 8c aequali# 
ipfi IG9 lunAifque FI 9 FG9 oft^dam 

1 frof.. g. tit (I) fupra9 reAam FE perpend icularefH' 

eflTe ad EI .- Sed perpendicularis quo* 

xci ex conjir. que (m) eft ad EG ; ergo, perpendicular 

n cor.fr. 1. riserit adbinas EG 9 £1 • Sed hae funt (n) 

in piano GIOE 9 in quo nempe iacenc 

ocor.i.fr. parallelae IG9 OE« Ergo FE perpeodi* 
6. CQlaris quoque erit ad (o) planum GJQ£i . 
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rcAufque proinde erit (a) angulus OEF • a defin. i. 
Sed xeftus quoque eft angulus OEQ 
f utpote cum xcAo IGE duos (b) re- b prop. i6f 
aos complens ] . Ergo OE pcrpendicu- par. !• 
larl( quoque eric (c) piano CH« Q^E^D. c corolL i; 

CorolUI. ''•^^^• 

Hinc ex punfto G ad planum CH 
excitabitur perpendicularisGIyfi ex quo- 
vis punAo O extra planum dc'milTa per- 
pendicular! 0£> huic agatur ex G paraU . 
Ida GI. 

Cor. IL 

* 

SI per FA perpendicularem piano SE^ Tab. YI. 
traiiciacur quodvis planum GROL9 hoc Fig* go* 
quoque perpend iculare erit eidem piano. 
Nam (i ex quolibec punAo I plan! GROL 
demittatur ad communem fedlionem LG 
perpendicularis IH)reAuserit(d) angulus d iefin. t. 
IHA. Sed reftus quoque (e) eft angulu^ ^ dtfin. i. 
FAH) quippe FA fupponicur ad planum 
refta. Ergo duobus reAis aequanturduo 
sncerni anguli 1HA» FAH9& proinde pa- 
xalielae (f) erunt FA, IH . Sed FA eft ^ prop* ^Q* 
perpendicularis piano SE.Ergo etiamlH t^^* ^« 
perpendicularis erit(g) eidem piano 1 at- S ^^hacpr. 
que idcirco planum GROL perpendicula- 
rc (b) erit ad idem planum SE • ^ def^n. 4,, 

Cor. III. 

Similiter reftae KO, HF eidetii GR Tab. VI. 
paralielae» licet non iint cum ilia in eo? Fig. if. 

dem 



dem piano » font ttizm mfutuo para)lclfte4 
Nam ii in piano paxallcUrum KO , CR 

a fr9p. ll« ^ufta AL pcrpendiciilari (a) ad CR « 
far. I. huic ex L excuetor (b) perpendiculars 

hcor.^*pr. LE in piano parallelaruio^ HF 9 GKf & 

4. par^ u iungatur AE » ucique CR pcppcndicula* 

ris erit ad binas LA « LE » atque idcir* 

€ pr^p. 6. to xtdtz (c) eric ad planmn rriainguir 

ALE « Efgo etiam reftae KO9 HF, quae 
func eideni GR paralleiae) perpcndicu* 

4 prop. xo. lares (d) erunc eidcm piano % ac proin*^ 

c prop. ff. dc etiam mutu6 (ej parallclac« 

Vrppqfitio XL 

Tab* VII. C' cadem xefta OE perpendicularis fit 
20. i3 ad duo plana MN» RS 9 plana ba^c 
erunt invicem parallela. 

Sumatur in piano MN quodlibct ptni^ 

Sum F > atque ex hoc ad planum aliudRS 
_ ^ , , emictatur perpendicularis FH, ouae (fji 

g prop. lo. trit ipfl OE parallela) kleoque etiam (g} 

perpendicularis piano MN • Igitur hin* 

h rff/. 1. A15 -OF > EH f rcAi (h) prodibunt qua** 

1 defin. 25* ttior anguli E 9 H » F« O ^ unde qua^^ 

par* I. drilaterum EOFH feA<ingulum(i)erit> la 

kror. 3. pr4 quo proifide latusFH pppofito OEcrit(k) 

26. par. I. aequale • ReAa ergp FH , quae perpco- 

dicularis eft ad planum RS > alter! OE. 
erit aequalis • Eodem ratiocinio pften*^ 
daito omnes reAas a piano MN ad aliuci* 
RS pcrpendiculariter duAas i OMJeoi 0& 
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cflTc aequalcs; ergo duo plaa« MNi R^ 

eruDt (a) invi<^n). parallcla • Qt ^. XX . t corolL 5. 

TropoJitJo XIL 

% 

1 . > 

SI binae rcftac muruo fc tangentcs OA > Tab. VIL 
OV ad binas alias fc mutuo tangen* Fig. 20. 
tcs RI , RQ^ fint paralleUc ; ctiani pU*. 
jia per ]p:as du^a etunt inyioeoi p^r 
xallela • 

Ex O demifla OE refta (b) ad pla- t( prop. 7. 
num RS) fn hoc agatur EL ipfi RI pa- 
rallela • Quia OA ^ EL funt ipH RI pa* 
rallciae 9 urique (c) paralleiae quoque c coroll. g« 
ifiter fe eruirt « ac proinde duQbus re? /^ro)?. la 
&]$ acquabuntur fd) inrcrni anguli AOE> d prop. 16. 
OEL . Scd ob OEj reftam pUno RS 9 par. u 
rcftus eft (c) angulus OBL. Ergo rcftus c dcfin. u 
quoque erir reliquus AOE • Simiii mo* 
do duAa EH ad RQ^ paratlela $ oftcn^ 
dam rcdum cflc angulum VOE . Igitur 
OE pcrpcndlcularis eft ad duas OA , OV9 
atquc adco perpcr^dicularis crit ctiam (Q (prop. 6. 
piano MN . Scd pcrpcndicularis eft (gj quo*' g ex confir^- 
que piano RS* Ergo pcrpcndicularis crit 
utrique piano 9 ac proinde plana MN9RS 
cruht (h) ioviccin parallcla . Q. £• D. b prop. ii». 



s 



Lemma^ 

I bjaae »eda<s OA i OV fint paralle* Tab. VII. 
1«« ajl biiias %l« &Q. io codeta exir f ig<2,i> 

ftcn- 
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ftentes cum illis piano » aequales conSk ' 
prchcndcnt angulos AOV > IRQji 

Dufta per O » & R rcfta OH, in- 

a prop. l6. tcrnus angulus AOH acqualis crit (a) 

far* U cxtcrno IRH. Eodem ratiocinio oftchdann 

internum angulum VOH aequari exter. 
no QRH ; ergo totus angulus AOV aci^ ' 
quabitur toti IRQ^. Q. E. D. 



Tropdfttio XI 11 

Tab.VIL QI binae rc^ac OA , OV Tint pjtral/e* 
Fig. ^o. i3 lae ad binas RI > RCLnoo in eodem 
exiftentes cum Illis piano ; aequales 
comprehendent aogufos AOVi IRQj. , 

Quia binae OA^ OV paralklae func 

ad binas RI j RCL) plana per ipfas du« 

b frof. I a. ^a , erunt (b) m'utuo parallela > unde & 

ex punftis quibiisltbet O 5 F 9 G demic-^ 

tancurad planum IQ^perpendicuIares 0£ 9 

c coroll. 4* FH ) GL 9 hae utique (c) aequales erunt » & 

frop^ S. mutuo (d) parallclae » proindeque aequa. 

d prop. g. les (e) quoque 9 ac parallelae erunt EH)) 

C€or. 2. pr. OF 9 nee non HL 9 FG 9 itemque EL 9 

le.pgr. I. OG • T^itur triangula GOF 9 LEH funt 

f prop» 4. mutuo aequilatera) & (f) angulus GOF9 

par. I. five AOV aequabicur LEH. lam (g) ve^ 

g ex hjp. ro RQ^ eft ad. OF parallela 9 atque ad 

eandem OF vidimus parallclam eflc EH; 

h Corel L 3. ergo erutit quoque (h) parallclae RQjf 

prop. 10. EH « Eodem modo oftcodam parallels 

quo- 



I 
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quoqiic cflfe RI , EL i ^rgo atigulus 
LJH (a) aequabitur IRQ; fed ctiam an- a lem.^ fr. 
golus AOV ipfi LEH eft (b) aequalis; b ex dem. 
ergo etiara angujus AOV" aequabitur 

C A P V T IIL 

Jjc FkralleUppedorum^ & Trifmatum 
fympomatis ^ ae menfuris • 

Vropofitlo XIV. 

f • 

N quovis paraUpIepipedo RH planum Tab. VIL ' 
tranfire potcft per advcrforum Jpiino^ Fig, 22. 
rurn diagonalcs AC > EG # 

In parallclogrftTOmo FRC3G cff CG cdefin.zg. 
parallela (c) ad RF » & in pajrallelo* par. i. 
graramo aitcro RAEF eft AE ad (d) ean- d defin, 29* 
dem RF paralfela> ergo (c) parallclae e- par. i. 
tiara inter fe erunt CG', AE, quae idcir- c corolL 3. 
CO in uno (f) plario Ucebunt . Ergo utram- frop., io; 
que fccantes AG, EG in uno .<g) erunt f/iefit^.^iz. 
eum iilis piano, atque adeo per rcdlas AG,, par. i. 
EG tranfire potcrit planjuoi. <5i E. D. . g prop, z* 

TropofitiQ 'Xy, 

• • • - 

PLanjum traduftum per diagonalcs AC,- Tab. VIL 
EG parallflcpipcdudcr 4ccar in ^\xq Fig. 22. 
aeq^uaiia prifioatar* : . . ■ 

I- Quia 



U I 



C cor. !• pr. 

26. far. i. 
d prop. 6^ 

par^ Z. 
C coroL g. 



f defin. 11, 
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Aror.pr^x6. Qtiia in parallelogrammoRALCprac* 

par. 1. cpr oppofitos (^j aequales anguios R, L| 

b prop. t6. etiam anguli RAC ^ ACR aequantur (bj 
par. 1. alternis ACL 9 LAC y triangula ARC ) 

ALC , quae aequalia (c) invicem /unt % 
fimiiia (d) quoqyc eriinc • Idem dicen* 
dum de tnangulis EFG^ EHG . Sunt 
veroi aequalia) & fimilia parallelogram* 
ma fe) oppofita RAEF^ CLHG9 nee non 
RCGF I ALH{^ 9 & demum paralleio* 
grammuni ACGE utrique prifmati eft com- 
roune.Ergoprifroata ARCQFEjALCGHE 
continentur a fimilibus » & aequalibus 
nmltifudine 9 & magnitudine planis % 
ac proinde aequalia (f) iqviceni crunt^ 

Qi E- a 

Corollarittm . 

IXkiC prifma alterutrutn ARCGpE dU 
esidium crit paralleiepipedi RH« 

Tropofitio-XFl^ 

PArallclepipedaFPKHLOGA, FRQ|iLi 
VEA 9 quae «andem habent baiinu 
AFHL 9 & alritudinem eamdem 1 ac pro^ 
inde exiftont inter parallela plana AFHL 9 
GPQV > funt aequalia • 

Parallclepi pedum FPKLOGA in duo 
tlia dividatur ope plant RCSE adver/is 
plasis AFPG 9 LHH^Q paralleli 9 iuogan^ 
tu/que KH > EL . Prifma FRCSEA dimi* 

diam 



Tab. Vn. 
Fig* 23. 



I 

• 



<lium eft (a) parallclepipcdi FPRCSEGit • a €or. frop 

Similiter prifoia CRHLES ditnidlum eft (b) 15. 

parallelepipedl QSKHLOESf Ergo totum b cor. frof. 

prifina FRHLEA dimidiutn eric paralle* 15. 

Jepipcdi FPJCHLOQA ; eft autem dJmi» ^ 

dium (c) quoquc parallcpipedi FRQHL- C cor. prop. 

YEA . Ergo parallclcpipedum FPKHLOGA 15. 
-acquatur iiltcri FRQHLVEA* Q. E. P, 

Cordlariumf 

Si parallelogramtnucn AGOL fuma* 
tur pro bafi paralldepipedi FPKHLOGA y 
alterum vero parallelogrammum AEVL 
priori (d) aequale 9 fumatur pro bafi aU A cor. 2. fr. 
tcriui parallclepipcdi FRQHLVEA ; hacc Jg. p^/* «• 
parallelepipeda aequales bafes habebunt> 
cruntque aeque (e) alta » cum 0nt inter c coroll. 4. 
plana parallcia FPQH , AGVL . Igitur prop. 8. 
aequalia (f) erunt parallelepipeds aeque icxbacpr. 
alta ) quorum bafes funt parallelogramma 
aegualia inter parallelas lineas conftltuta « 

Tropofitio XVll 

MEnfura cuiufvis parallelepiped! reiii Tab. VIL 
RC habcntis rcAanguIam bafinu Fig. 24. 
AROE y eft produ6lum ex ba(i eadem in 
altitudinem RL dudfla* 

patera RA , RO , & altitudo RL 
•in partes qqotcumquc, vcluti in pedes 
divifi^ concipiantur , Horum pedum tres 
funro n* gr« In RL ) duo in RO > & q^ua* 

t 2 tuor 
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tuor m RA9 ut inde baHs AROE conllet 
pcdibus quadratis bis quatuor > nempt 
o6{o . Dcinde eadcm bafis AROS fcrri 
intelligatur vcrfus LSG ca lege 9 ut fi? 
bi Ipfi Temper maneat parallela • Sa- 
'^ nc dum abfolverit pedem unura EF, li- 

quet (ingulos eius pedes unum pedeHi cu- 
bicum defcripfiffe 9 bafim veto ipfam o&ni 
Rurfus ubi abfolverit fecundum pedem 
FH y (Inguli pedes quadrat! bads produ- 
xerunt denuo pedem cubicum UQumy ba« 
fim vera o^* Demum quando bafis per* 
venerit, in LSG» hoc eft ubi totutn pa- 

\ ralleleiii^edum defcripferit , manifeftum 

eft ipfam pedes cubicos ter oAo ^ feu 
▼iginti^quatuor produxiflre . Igitwr pedes 
cubici in parallelepipedo refto RG con- 
tcntl, viginri-quatuor^eTunt, quofi nempe 
emergunt> ii numervs pedum q&adrato» 
xum bafeos AROE per nmnctum pedum 

a ScboL 2. altitddinis RL multiplicetur . Quarc (a) 

dcf. 10. menfura parallelepipedi re<5li {(G eft pro- 

du6lum ex b;^fi eadem m akitildinem du* 

Scbolion^ 

Eadem demonftratio babct locum c* 
tiam diim reftae RA , RO j RL incommen- 
furabiles fupponuntur.^ dummodo nume- 
rus partium aequaiium ^ in quas illaetdivi*: 
fae funt^augeatur^ Sc magoitudo mifiua- 
tur in inBnijtum^ut ea quae fuperfunt9& 
coQtcmnuntur indennlt^'pania evadant • 



i 
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C^rollarium • 

Quia cubus SO parallelepipeclunu ^^^* V'^* 
fcft, cuitK altkudo AS (a) adacquac Fatire ^^S* ^5* 
AE bafis quadratae AROE > huius quo- a de^ft. lo. 
que menfura erit produftum ex t]uadra* 
to AROE in altitudincm AS > five in 
Jatus AE > Ig'itur pofita AE ' g. pedum » 
9« pedum quadratorum erit quadratUmu 
AROE) & cubus SO 27. pedes cubkois 
coQtitrebiC » - 

Pre;«/?//(> XFllI. 

MEnAira parallelepipedi refti SO ha^ Tab. Vlh 
bcntis parallelogrammam bafiiiL. Fig. z^. 
AROE, eft produiftum ex cadcra bafi in 
alticudinetn AS du6la • 

Ex A , & E demiffis (b) id RO b prop. lu* 
perpcndicularibus AF 9 EV , intelligatur l'^''» '• 
fupcr rcftangulam bafim AFVE conftitui 
parallelepipedum retS^utn » &: acque al** 
turn , quod refto SO erit (c) aequalc • c prop^ 16. 
Porro parallelepipedi SO menfura eft 
produAum (d) ex reftangufa bafi AFVE d prop, 17. 
in altitudincm AS ; erg;o St rtehfura 
parallelepipedi SO erit produftum ex 
eadem bafi AFVE in altitudinem AS • 
Scd bafis AFVE (e) aequatuf bafi AROE ; e cor. 2. pr. 
ergo etiam menfura parallelepipedi SO 33, par. i. 
erit produdum ex baifi AKOE in alti- 
tudinem AS« Q. £» D. 

L 3 Pro-^ 
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Tropofitio XIX, 



RHeft 



Tab. Vll. X if Enftira parallclepipcdi oonqm isn cii 
Fig. z?. iVl produaum ex bafi FEHG ift akr- 

tudioem KV * 

t 

Supra bafim FEHG conftitui intelH* 

gatur parallelepipeifucn tcftura > & ae- 

«uc alturo ) quod fane obliqiio R H e- 

a *r«». i6. rit (a) aeqaale. Sed reai ilUus racwf»* 

b prop. 17. ra eft produaum (b) ex bafi FEHG in 

altitudincm RV . £rgo idem produaum 
nienfura quoque erit obliqui RH . Q» 
£. D. 

Tropofitio XX, 

Tab. VII. * yf Ehfura euiufvis prifmatis triangularis 
Fig. 27. Jy| RACGEF eft produaam ex bafi 

FEG in altitudinem KV . 

Conoplcto parallclogramtno FEHO^ 
concipiatuf fupra illud crcAum paralte- 
lepipcdutn acqirc altura RH . Prifmau 
c cor. prop. RACGEF dimidium eft (c) parallclepipc- 
15. di RH • Sed buius mcnfura eft prodo* 

d prop. 17, Aura (d) ex bafi FEHG in altitudincm 
18. 19. RV • Ergo menfura prifmatis eft produ- 
aum ex dioiidia baft FEHG in altitu- 
dinem RV . Sed triangulum FEG t quod 
d cor.i.pr. bafis eft prifmatis, dimidium eft (c)pa. 
z6.pfir. I. rallclogrammi FEHG . Ergo menfura prif- 

ma- 
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thatls RACGEF erit produdatn ex baA 
FEC in aleitudincm" RV. Q, E. D. 

CorolL I. 

* 

Hinc menfura cuiiifvis prifmacis po» Tab. VIL 
lygoni AH eft produftura ex eiiis ba/i ^ ^g* 2,8. 
in altitudlnem duAa • Nam hoc prifma 
polygonum in triangularia aequb alta 
refolvi poteft > quoruoi bafes Aint trian- 
gula SVO , OVH , HVG . Ergo cum 
iingula haec prifmata pro menfuris ha- 
beant produAa ex fingulis bafibus in com* 
munem alcitudinem (a) duftis ^ fequitur u^cxbacpr^ 
illorum fummam y feu priAna polygo* 
liumnienrurari, fi baHs polygona SVCHO 
per alcitudinem multipUcetur« 



Co^. ir. 



\ 



Si bafis SVGHO fucrit polygonum 
regulare circulo drcumfcriptum ^ cuius 
iatcrum Humerus augeatur » & magni- 
tudo minuatur in infinitum , polygo- 
num (b) pro circulo y & prifma polygo- b f^of. 37. 
Dum pro cylindro poterit ufurpari . Ergo t^r. !• 
& menfura cylindri erit produftum ex 
bad in altitudincm duAa • 

• Cor. IIL 

Cum prifmatis cuiufvls menfura ha* 
beatur ex bafi area in altitucjinem (c) c corolL x« 
duAa) liquet quaecumque prifmata fore 
aequalia > fi fuerint aeque alta > & ae^i 
^uaies bafes habuerint. 

L 4 Proz 
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.' Vropofitio XXL 

PAralielepipeda, prifm^ta^ & cyliodri 
funt in ratione confpofira ba(iuni> & 
altitudinum • 

Tab. VIII. Stinto duo parallclcpipeda AF, EV f 

Fig. 1. 2. quotum bafcs L j S , akitodines vero 

AH, EG. Ratio coropofita bafis L ad 

'bafim Sf c% altitudinis AH ad altitudi'' 

ncm EG eft ilia s quam habct prodw 

9. iejfh. i2t ftum (a) ex antecedcntibus, nimirum ex 

/^4r. 1. bafi L in alritudinem AH ad produAuin 

ex con^^quentibus ^ nempe ex bafi S in^ 
altitudinem EG. Sed folidi AF menfut 
b frof. i7# xz eft produftum (b) ex bafi L in il- 
i8. ig. titudinem AH y & menfura folidi EV 
c TiYop 17. eft produAurti (c; ex bafi S in altltudi- 
18. 19. nem EG . Ergo ratio compofita bafis L 
ad bafim S s & altitudinis AH ad alti^ 
tudinem EG eadem eft cum ratione fo- 
lidi AF ad fplidum EV . Haec ergo fo-» 
lida in j^adem compofita ratrone eront* 
Eadem demonftratio in cylindris, &: prif** 
matibus locum habet. Q. £• D« 

CorolU X. ' 
Tab. VIIL ^. ^^ 

Fig. 2. 4. Cum etiam cubi AF> EV ^\r\t paral- 

, ^ • lelepipeda, illi quoque (d) erunt in ra- 
d exhacpr. ij^p^ compofita bafium L> S> & altitu- 
dinum AH) EG. 

Cor. 



^ ^\ ■;. 



* 

Cor. IT, 

• ' » - - 1 

SiniiHfer cum in quadratis L^ S ae« 
queatur refti, angiiil. jk ^ G ^ utique ra^^' 
tio (aj baliurn L r S compofi;ak erit ex 9 frof. 24* 
rationibus HR ad GP , & HO ad GI. )'«'•• ;^- 
Igitur ratio cub! AF ad alhirn EV com- 
pofira (b) erit e5c tribus rationibus ae- b coro//. 1. 
qnalibus, niniirUoi HR ad GP ^ HO ad* 
GI , & AH ad EG , fcu triplicata (c) c defin. 14. 
exit rationis lareris HO ad latus GI^ Jp'^rr. 2. 

Co^ irr. 

Quoniam igitur i:atio eu&orucn AF, 
£V eadem eft cum racione fuotum. la- 
tenrm (d) triplicata i inde fit 9 qt ratio d torolU 2* 
triplicata quantitatom quarumvis per ra^ ? 
tionem cuborum earunidem quaptitatutn 

faepiflimc defignetur • 

» . ■ • • 

Tropojitio XXll. 

GVbufi AF eft ad cubura EV in wtio- Tab. VIII. 
ne compofita quadrat! latefis HO Fig* ?• 4* 
ad quadratum latcris GI> & latcris HO 
ad latus GI • 

Cubus AF eft ad cubum EV in ra* 
tionc (c) compofita bafis L ad baflm S, c coroll. i. 
& altitudinis AH ad altitudincm EG • frop. 21. 
Sed bafis L eft ad bafini S) ut quadra- 
tum Uteris HO ad quadratum latcris 

GI , & altitudo AH eft ad altitudinem 

EG, 
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E<5 I ut latus HO ad (jI ^ ergo ctiari 
cubus AF exit ad cubum EV in rat'o- 
DC compoHta quadrati lateris HO ad qua« 
dratum lareris GI 9 & laterit HO ad la« 
tus Gi • Q. E. D. 

Pr»pofttio XXllL 

Tab.Vni. QI quatuor rcdae A, C, E, F fucrint 
Fig. J. 3 proportionalcs » iJlaruai quoque cUbt 

proportionales xnottt6 erunc ^ 

a ex bjfou Quia A eft ad C , ut (a) E ad F » 

ratio A ad C eadem erit cum ratione 
E ad F ) & ratio quadrati A ad quadra- 

h frof. 1%. turn C eadem erit cum ratione (b) qua- 
jar. 1. drati £ ad quadratum F 4 Igitur ratio 

eompofita quadrati A ad quadratum €» 
&: reftae A ad C eadem erit cum ra* 
tione compofita quadrati £ ad quadra- 
tum F > & re^liae £ ad F • Sed cubus 
A eft ad cubum C in ratione compoH- 

c fr$f* iz^ ta (c; quadrati A ad quadratum C% & 

reAae A ad €» itemque cubus £ eft ad 

d^frof* II* €Obum Fin ratione compoiitct(d) quadra- 
ti £ ad quadratum F 9 & reAae £ ad 
F i ergo etiam cubus A erit ad cubum 
C > ut cubus £ ad cubum F • Q. £• D. 

Vropofttio XXIK 

]3Roportionem parallelepipcdorura, cy* 
. lindrorum^ac prifmatum exhibere. 
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Sunto diio parallclcpipeda AF , EV > Tab. VIII. • 

in quibus bafis 1 fit ad bafitn S| at Fig. i. 2% 
rcAa CO ad Z , &: altitude AH ad aU 

titudincm EG > ut rcAa Z ad M^s foli- ' | 

dum AF.crit ad aliud EV , ut reaa CO 
ad M . Nam folidum ^ AF eft ad folidura 
EV in ratione (a) compofita bafis L ad a prof. Z% 
baffm S , & aUitudiniS AH ad altitiidi- 
nem ECj . Sed ratio baiis L ad bafim S 
cadcm eft cum (b) ratione CO ad Z , b excQnJlr. 
& ratio altitudinis AH ad altitudinem 
EG cadcm eft cum (c) faf ionc Z ad M .^ q ex confirm 
Ergo ctiam foIidun;i AF erit ad folidum 
EV in ratione compofita rcftae CO ad 
Z > & ciufdcm Z ad M , hoc eft (d) dcor.g.fr. 
ut refla CO ad M • Idem de eyiindds, 23. jp^r. 2. 
& prifmatibus eft dicendum • Q. E. F. 

Coroli. I. 

Hinc acque alta parallclcpipeda AF> Tab. Vltt. 
jfeV rationem bafiumhabent. Namcum(e) Fig. 6. 7. 
AH fit ad EG , ut Z ad M , fintque (f) crx confir; 
acqualcs AM , EG , utique ctiam reAae f ^^ h^pu 
Z > M aequari mutu6 debent ^ atque 
adeo CO erit ad Z > ut (g) cadcm CO gcor.i.def. 
ad M . Sed folidum AF eft ad aliud 7. par. 2. 
EV,> ut (h) rcfta CO ad M . Ergo c- h exbacpr. 
tiam folidum AF erit ad aliud EV> ut 
rcfta CO ad Z j five (i) ut bafis L ad i rx cop^r: 
bafim S . £adcm^ dcmonftratio prifmatibus 
quoque convenlt ^ ac cylindris. 
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• • • « 

Cot. IT. 

Hrne (i dna plana inaequalia L9 S 

multiplicentiir per reftas acquales AH) 

EG, produAum eic L in AH erit ad pro* 

duftum ex S in £0 i nt planum L ad 

9 pr0f. x^$ aliud planum S ; func enim haec pro- 

i8. 19. duAa , ut (a) folida AF , EV , quao 

b foro//. j« funt, ut (b) bafes L, S. 

Vropofitio xxy. 

AEqualia pafallelepipeda , prifinata , 
^ cylinidri reciprocant bafes > & al* 
titudincs • Et fi reciprocant bafes 9 & 
alticudines 9 funr aeqnalia. 

Tab. Vlir. I. Suntd paraUclepipeda AF , EV , 

Fig. 8* 9._ quorum bafes L*, S fint, ut reftae CO, 

Z y ^ altitudines AH , EG , ut rcftae 
Z , M f critque folidum AF ad aliud 
c frof. 144 EV , ut (c) reda CO ad M . Sed foli- 
d ex bypot. dum AF alteri (d) E7 eft aequale. Er* 
ccom.dcf. go 8t CO acquabitur ipfi M. Igittir (e) 
7. par. X. CO cm ad Z r ut M ad Z. Sed CO 
f ex conflr. eft ad Z J tit (f) bafis L ad bafim S ♦ 
g ex conftr. & M eft ad Z , (g) ut altitudo EG ad 

alticudinem AH • Igitur bafis L crit ad 
bafim S I ut altitudo EG ad alcitadinem 
AH* 
h ex bypot. II. -Bafis L eft ad bafim S , ut (h) 

altitudo EG ad altitudincm AH . Sed ba- 
i ex conjlr. fis L eft ad bafim S , ut (i^ rcfta CO 

ad 
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ad Z 9 & altitudo EG ad alticudinem 
AH, ut (a) M*ad Z . Ergo eriam CO a ex conjlr. 
erir ad Z, ur^'Mad:b»ndem Z^i.acjpro- 
kwie CO acq«aMtut;(b) ipfi f M . Scd hcor./^.def. 
folidivm AF eft ad EV| ut (c) ircfta CQ 7. ]?^r. 2, 
ad M « Ergo etiaiu foiidum AF folida c frop. 24. 
£V erit aeq^nattf.'* Eadem demonSratiQ 
in eyiindris^ac prifoatibus locum, habei;. 
Q^ E. D. ^ 

C A P V T IV. 

I)t Pjnrmidum , Conormnque f^vUft^ 
mattr y & mtnfuris • ' 

. v.- • . 

QVaevis fedtlo ttiangolaris pyramidis Tab. Vlllr 
^6la piano ad 4>2^i paralIcIo> eft Fig. xo. ; 
jfigura prorfus lirnUU bafi«r , 

. Py rami-sJ ACGF ' 'ftcciur piano SOE 
ad bafim GAC parallcio : dico feitionem 
SOE pfMfts funiiem efife bafi; Nam cum 
p-lartaA -GFC fecfet^l^attiH^^ ^ j 

GAC, eflfidec (d) ieiftiWies SE , GC pa*, d pro;^. 4. 
Tallefes . Eandcm 6b cttHfam r«flae.OS> ^ .. , 
OE- parallelae era-nt reftis AG 5*AC> It : •• " 

deoque finguli anguli E , O > S^ tciiii-: ^ 1 • * 
gull SOE aequaiMtnif (d) fingulis C > A , G c jf^rop; ig. 
trianguli GAG. Igiwr cria&giilaFis feftid 
SOE finwlis (f) crh bafi GAC . Qc, E. D* f fro^. 6. 

Co- fur. 2. 



^ 
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Car olUr turn . 

SeAio SOE erit ad baCm G AC 9 m 

quadratum diftantiae ipfius a vertice aid 

quadratum dlftaDtiae baiis ab eodcm 1 

nifnirum ut quadratum EF ad quadra«» 

turn CF . Nam ob triangulum SFE fi-» 

a €or.i.fr. mile (a) altcri GFC , crit SE ad GC, 

6. far. ^. ut EF ad CF , & quadratum SE crit 

^ ad quadratpm GC y u^ quadratum EF 

b frop. 28. ad (b) quadratum CF • Scd fcftio SOE 

far. 2. eft ad bafim (imilcm GAC , ut (c) qua- 

Cfrof. 25. dratum SE ad quadratum GC. Ergo ca- 

far. 2. dem feAio ad bafim erlt> ut quadratum 

]EF ad quadratum CF • 

Tropofitio xxvn. 

Tab. VIIT. Cl binae pyramided triangulares AGCF> 
Fig. 10. II. ^ IVQL feccntur planis EOS, ZRX ad 

baf(?« parallelis 5 quae dividaut latera^ 
FC, LQ^proportionalitcr in E, & Z; fc- 
dlioQes erupt bafibus p(opQrtionaIe&. 

. Quia reAae FC > LQ, proporciona'^ 
^ ex by pot. liter funt (d) feftae in E) & Z, ucique 

EF eritiad CF, UC ZL ad QL, & qua^ 

e prof, 28* dratum £F erit ad qi|adi;atuiu CF } uc (e) 

par, 2. quadratum ZL ad quadiratura QL ,. Sed 

£ cor, prep, fcftio SOE eft. ad bafw GAC, ut (f). 

Z^ quadratum £F «d ^^a4qatum CF , ^ fe- 

Aio XRZ eft ad bAQm VIQj ut qua. 

dratum ZL ad qua4i;atum QL. Erga fe. 

ftio 
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ftio SOE erit ad bafioi GACj uc feAh 
XRZ ad bafim VIQ, , & permutando 
feaio SOE crit ad fcaioncm XRZ, ut 
bjifis GAC ad bafira VIQ.. Q. E. D. 

propofith xxvni 

ST pyramidi triangulari ZCAE Hne fine Tab. VIIL 
prifmata infcribantar % illorum funi- Fijg. n, 
ma pro menfUra pyramidis fuoii po» 

* 

Dividatar latus FA in quotcumque 
acqualcs partes AS, SG» GF, & per 
PMnaa S , G faftis fcaiooibus SER y GL<^ 
ad bafim AZC parallelis , infcripta ia4 
telligantur pyraaiidi prifmata trianguUria 
VESA I KLGS) quibus deinde extra pf- 
ramiclem produAis^ concipiantur pyratnl- 
di circumfcripta prifmata CISA> ROGS^ 
QHFG. ExcefTus circumfcriptorum prif^ 
matum fupra infcripta > funt (oUda HG> 
OK) IV) quae fimul fumpta aequamur 
prifmati CISA ; nam prifma HG aequa« 
le (a) eft LS) ac proinde HG cum QK a cor.g. |r. 
aequatur ROGS ^ hoc eft (b) VESA , 20« 
quare tria folida HG)OlC, IV aequ^stur b per idem, 
prifmati CISA • lam vero fi AF in plu? $orolI. 
res fine fine parteS'^ eaquales dj>ridatur ^ 
atque adeo in infinitum prifmatum .nu* 
merus augearur , refta AS quavis data 
minpr evadet$ unde etiam prifma CISA. 
fi«t ijuovis dato minus. Igitur excelTas 
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pnfmatum circumfcriptorura [ multdque* 
ma^is pyramidis ZCAFj.fupta infcripu 
prifmata i quovis dato mifior (?vadet , qui 
prolndc erit merird contenanendus . Ita- 
que inrcriptorum prifmatum lumma pro 
racnfura py«naidis Tumi pcctHl . \Q^ E. Df 

r-:.- ■■ ■ .-.^ Tropofitio XXIX. 

Tab. VIlI. i^Yramides.- triangqlares aequc; altao 
Fig. 13' 14' 1 QRAC, SFEZ funt inter fc, ut ba- 

fcs QRA , SFE . 

Fyramidnm altitudlfles aequales ' re* 
fetafit Utera AC , £Z f quibiis in quot 
placueric acqualts partes, & acqu^ inul- 
tas divifis > faAiTque per divifiotiuna puti- 
^t feAtotiibus ad bafim paraliclis> inccN 
Jigantur urncfae pyramidi iofcripta prif- 
maca acquit mulca, ^ ^cquk a]ta« Quia 

a exconjlr. latera AC) ]£Z propostionaiitcr (a) fe^a 

imtAXx V > <fcH, feaioncs LOV, IKH 

b frof. 27. ci'4ixTt , nt (b) bafes' QRA , SFE , Scd 

priffnata acque alta lOVA.^IKHE funt) 

c ^or.r.fr. ut (c) fe^Honcs LOV, IKH. Ergo erunt* 
24. etiaai ut bafes QRAj SFE% Eodcm mo- 

d6 <>fteiidam /insula p£i£mata pyramidi 
QR^e infcriptt,, eflc ad fingu^a infcri* 
pu pyramidi SFEZ , ut bafis QRA ad 
bafuii SF£.« Ergo etiami funifna prifma* 
tum^ pyramidi QRAG inrcriptorum, erir 
ad Aimmam prilmatum inlbriptorum py- 

d reguL 6. rHinidi-^SFEZ > ut (d) bafis QIIA ad bafiiu. 
jro^oru ^ J. SFE. 
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SFE. Scd fummae infcriptorum prifma- 1 

turn pro mcnfuris (a) pyramidura fumi a prop, 28. I 

queunt; ergo ctiain pyramis Q^AC ell J 

;id aliam Sf EZ , ut bafis QR,A ad ba- 1 

fim SFE . Q. E. D. i 

Tropofitio XXX. , 

PYramis quadrilatcra HGRSK eft adl Tab. VIII. 
aequi; altasn triangularem ECfA > ui; Fie. i^. 16. 
bafis HGRS ad bafim ECF.. 

Bafis HGRS refolvatur in triangula 
t J V , pyramis autcm tota HGRSK in 
trijjngularcs HSRK , HGRK . Pyramis 
HSRK eft ad acquc altam HGRK , ut 
bafis (b) L ad bafim V. Ergo compo- b prof. ig. 
nendo fumma pyramidum HSRK ^ HGRK » 
feu tota pyramis HGRSK erit ad pyra- 
midem l^GRK^ ut fumma bafium L> V) 
feu tota bafis HQRS ad bafim V. Sed 
eadem pyramis HGRK eft ad aliam ae- 
qub altam ECFA > ut (c) bafi& V ad ba- c prop^ 19* 
fim ECF • Ergo ex aequo pyramis 
HGRSK erit ad pyramidem ECFA , ut 
b:iiis HGRS ad bafim ECF . Q. E. D. 

Coroli. L 

Hinc etiam pyramides quadrilaterac Tab. VIII. 
aequfe altae HGRSK , QZLOI funt, ut Fig. 15. itf- 
bafcs HGRS > QZLO . Nam pyramis !?• 
HGRSK eft ad aequ^. altam triaogula- 
lem pyramidem ECAF 1 ut bafis HGRS 

M ad 
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zexbac fr. ad (a) bafim ECF. Similiter pyramis pa? 

dcm ECFA eft ad aequfe altaoi QZLOj 

b ex bac fr. lit (b) bafis ECF ad bafim QZLO i er- 
go ex aequo pyramis HGRSK erit ad 
aliam QZLOI , ut bafis HGRS ad ban 
lim Q?LO • 

Cor. IL 

Cum pyramides quadrilateral ^c<iu| 
dltae fint uc bafes 9 inde fit) ut etiam 
invicem fint aequales j fi aequales quo* 
que bafes habuerint* 

Tropofitio XXXI 

Tab. VIII. Qi ad centrtim I cubi GL fiat quadrat 
Fifi* 17* Ota pyramis QZLOI, hacc Icxtans 

cubi erit . 

Si ex eodem centre I ad iingulos 
cubi angulos duAae lineae conciperen- 
tur, cubus in fex pyramides quadrilate- 
ras aequb altaS) & aequaliuin ba/ium} 

c coroll. 2. atque adco (c) aequales dividprctur j il- 
frof. go. larum quippc altitudines forent diftan- 

d deJiH. 12. tiac (d) aequales centri I a fex qua- 

dratisambientibus cubum , bafe9 vero ef* 
fent aequalia (juadrata c^dem . Ergo il- 
larum quaelibet , veluti QZLOI fextani 
tub! krit. Q. E. D. ' 

Corollayium * , 

Cum menfura cub| CL fit produ^ 

ftuoi 
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^um (a) ex bafi QZLQ in altitudinem ? cor.prop^ 

GQj vel HP, liquet mcnfyram pyrami-. 17. 

dis QZLOI-, quae fextans (b) eft cubi, b exbacpr, 

cfle produaUm ex bafi QZLOI in fcx- " 

tara partem re<ftae HP, velin trientem 

faae altitudinis IP . 

Tropojith XXXII, 

MEnfura cuiufvis triangularis pyrami- Tab. Vlllt 
dis ABCD eft produaum ex eluf. Fig. i^, 
dcm bafi ABC in trienten^ altitudinis DE. 

Concipiatur cubus GL, cuius latus Tab. VIIL 
OQ., vel HP duplum fit altitudinis DE Fig,i7. i8, 
triangularis pyramidis ABCD, atque ex 
'ccntro I dii^is ad bafis angulos reikis IQ^, 
IZ, IL, 10, cmcrgat qyadrata pyramid 
QZLOI. Qi?iareftaeIP.,DEfun^fcmifles 
ipiius GQ^, yel HP, acqualc?^ mutud cf. 
fe debcht , ideoque aeque altac erunt 
pyramides QZLOI, ABCDf Igitur pyra- 
mis quadrilatera QZLO( crit ad trian* 
gularera ARCD i vt (c) bafis QZLO ad q prop, go, 
bafim ABC , five (d/ ut prpdu^iyti ex d corolL 2. 
bafi QZLO in trientem I^; ?d produaum prop. 24. 
ex bafif ABC in trientem ciusdcm IP , 
vel PjE . Scd produftum ex bafi/C^LO 
in trientem IP. eft (e) menfura pyranji- c cor. prop^ 
dis Q2LOI . Exgo etiam produftuni ex 31. 
ba(i ABC in trientem DE menfura (f) icor.reg.i, 
crit triangularis pyramidis ABCD • Q^, proper. ^ 
E» D. I - 

M z Cor. 
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Coroll. L 

Tab.VIIL Hinc menfura polygonac pyramidis 

Fig. ip* SVORLG eft produAum ex bail in al- 

titudinis tertiam partem • Divifo enim 
in triangula polygono SVORL^ pyramis 
polygona in triangulares pyramides di- 
videtur. Sed fingulae hae pyramides pro 
zexbAcfr. menfuris habcnt produAa (a) ex fingulis 

bafibus in communis altitudinis tertiam 
partem » Ergo & illarum fumma > feu 
polygona pyramis SVORLG habet pro 
menAira produAum ex bafi SVOKL in 
altitudinis tertiam partem. 

• 

Cor. IL 

Quia cuiufvis piifmatis AR menfu- 

b corolU %• ra eft produAum ex bafi SVORL in (b) 

frof. 20« altitudinem duAa > p;ramidis autenu 

SVORLG eiusdem bafis,; & acquis altae 
€ txhacfr. menfura eft (c) produftum ex eadem baft 

SVORL in eiusdem altitudinis tertiam 
partem 9 liquet pyramidem SVORLG el^ 
ie trientem prifmatis AR eiusdem ba(isi 
& aequ<^ alti* 

Cor. TIL 

K bafis SVORL fit pofygonum re- 
gulate circulo circumfcriptumy cuius la- 
terum numerus augeatur^ & magnitudo 
i prop. 37* minuatur in infinitum > utique (d) poly* 
par. I. gonuQi pro circulo » prifma pro cylin* 

^^o^ & pyramis pro cono poterit u* 

fur- 
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furpari ; ergo (a) ctiam conus tricns c- a coroll. 2# 
rit cyliodri eiusdem bafis , & acquis 
alti • 

Cor. IF. 

Cum cylindri tnenfura fit produ- 
Aum (b) ex bafi in altitudinem du<fta , b coroll. 2« 
liquet (c) menfuratn coni eiufdcm bads, prop. zo. 
& SLcqub alti eflfe produ^lum ex bafi in c coroll. 3* 
aldtudinis tertiam partem • 

Cor.K 

Quia pyramis triens (d) eft prlf- d coroll. 2, 
natis eiufdem bafis 9 & aeque alti 9 fi- 
cuti etiam conus eft (e) triens cylindri) e coroll. g* 
patet duas pyramides ^ & duos conos 
inter fe efle » ut correfpondentia prif- 
mata > & cylindrj • 

Cor. VI. 

Jgitur quemadmodum prifmata > 8c 
cylindri, ita pyramides , & coni erunc 
in latione compoiita bafium> &: altitu^ 
dinum • 

Cor. VII. 

Similiter cum aequalia prifmata) & 
cylindri reciprocent (f) bafes , & altitu- f prof, i^i 
dines > & viciflim ; jd conis (g) > & py- g coroll. 5* 
xamidibus competere etiam debet. 

Cor.VIIL 

Demum cum in ratione bafium fint 

M I ac* 
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z corolU I. acquc alta (a) prifmatai & cylindrij in 
jr. 24* eadem quoque ratione erunt duae pyra* 

mides i & duo coni eamdeni altitudu 
nem habentes^ 

C A p V t V. 

De folidorum Jtmilium mutud fr'oporti&ne i 

Tropofttio XXXllt 

Tab. VIII. Qlmilia parallclepipeda priftnata , & 
Fig, 2. 4, O pyramides fuut inter f e j ut cubi la^ 

terum hornologorum ; 

i. Suoto parallelepipeda rcAa AF i 
EV mutud fimilia : dico baec inter fe ef- 
fc) ut cubus laticris HO ad cubum la- 
teris GI. Solidum quippe AF eft ad EV 

b frof. 21. in ratione (b) compofita bafis L ad ba- 

6m S i & altitudinis AH ad altitudi* 
nem EG. $ed ratio ba/is L ad baHm S 

c prof, 25. cadciii eft cum ratione (c) quadrat! HO 
par. 2. ad quadfatum Gl, atquc ob .fimilia (d) 

d ex hjpotb. plana AO i EI > ratio altitudinis AH ad 

ahitudinem EG eadcm eft cimi fatlone 
lateris HO ad latus GI » Ergo etianu 
folidum AF erit ad aliud EV iii ratio- 
ne com poika quadrat! HO ad quadra- 
turn GI ) & lateris HO ad latus GIf 

c jrop. 114 five ut (e) cubus lateris HO ad cubum 

lareris GI, 

II. Sun* 
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. • ' ■ . ^ ^ 

\ II. Sunto paralleiepipeda obliqua-* 
AF y EV ; quorum altitudines rcfcrant 
reftac. AH > EG . Quia haec folida (a) a ex bjpot. 
funt fimiliaj platia AR , RO , OA fimi- b defin. 20. 
lia (b) erunt planis £P, PI ^ IE , idco- ^ • ^^^^ 
que tres plani anguli ACR v RCO i OCA i?^' ^^^^* 
acquantur tribus EQP^, PQI > IQE { En ^^^S- ^- ^* 
go anguli fofidi C, & Q^ funt (c) ac*'* c deJFn. ij. 
qualcs ,' ideoque fi intra invicem pdfiti 
concipiantur,mutu6 (d^ congruent i coin- d cor. defin^ 
cidentque pr6inde jatera ACi EQ) quae 15. 
idcirco ad bafes L 5 S erunt aequaliter 
inclinata . Iraque iunftis CH j.QGj aji- 
gulus ACH aequabitur (e) EQG . Sed- re- e defin. 2. 
^i 9 feu aequales funt quoque anguli . 
H> G. Igitur fimilia erunt (f) triangu- fror.i.fr. 
la AHC, EGCL, & ratio AH ad EG (5. far. 1. 
eadcitv erit cuni ratione AC ad EQ^i feu 
cum ratione (g) CO ad QI ob rtmi- g defin. i^. 
lia (hj plana AO,' EI . Sed etiam ratio par. 2. 
bafis L ad fibi fimilem S eadem eft curii h ex bjpot. 
ratione (i) quadrati CO ad qnadratum' i prop. 25, 
Of ; Ergo, ratio jcompofita bafis L ad par. 2. 
bafim S ^ & altitudinis AH ad altitudi* 
iicm EG v,feu ratio (k) folidi AF ad k prop, it* 
folidum EV y eadem erit cum fatiorio 
coropofita quadrati CO ad quadratum 
QI i & lateris CO adi latus QJ i feU 
eadem erit ciim ratione (1) cubi late- I prop. 22t 
ris CO ad cubum lateris QI . Ergo fo- 
Jidum AF erit ad ailiud EV, ut eubus 
lateris CO ad cubum lateris QJ . Ea- 
dem demonftratio in prifmatibus quo- 

M 4 que, 
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que ^ pycamidlbUs habet locum . Q. 
E. D. 

Corollarium * 

IgUur ficiiilia parallclepipcda > prif* 
a corolL g«^ mata, 6c pyramides funt in ratione (a) 
fn 21. * tripHcata laterum hoiDologorum. 

Tropojifh XXXIK 

Ylindri fimiles funt inter fe^ ut cu^ 
bl diametrorutn fuarum baiium. 



c 
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Tab. VIII. I. Sunto cylindri refti VS, GI, quo- 

FJ£.20.2i. rum altitudines referant axes AC,-EK. 

Cum iimiles fint cylindri > ratio altitudi^ 
ois AC ad altitudinem £K eadem eric 

hdefin^ 19. cum (b) ratione diametrofilra FS» QI* 

& ratio bafis FLS ad bafira QPI ea* 

c cor. prop, dcm eft cum (c) ratione quadrati FS 
^o,par.2. ad quadrature QI . IgitUr ratio compo- 

fita bafis FLS ad bafim QPI , & alti^ 
tudinis AC ad altitudincm EK, feu ra-^ 

d prop. 21. tic (d) cylindri VS ad cylindrum GI , 

eadem erit cum ratione compofita qua* 
drati FS ad quadrature QI y & lateris 
FS ad latus QJ 9 feu eadem etit cum 

c prop. zz. ratione (e) cubi diametri FS ad cubum 

dianietri QI . Itaque cylindrus VS erit 
ad aliuni GI > ut cubus diametri FS ad 
cubum diametri QI . 
Tab.VIir. n- Si vero cylindri fimiles VS5 GI 

Fig. 22. 23. fint objiqui , & illorum altitudines re- 

fe- 
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ferant rcftae AH , EO j utique ales AC, 

£K erunt ad bafes aequaliter (a) incli- a def. i^ 

oati 9 ideoque iuqAis CH « KO y angu* 

lus ACH (b) aequabitur EKO : rcfti b def. i. 

autem funt, feu aequales anguli H 9 O. 

Ergo iimilia (c) funt triangula ACH , EKO> c cor. u pK^ 

& ratio altitudinis AH ad altitudinem 6. far. 2. 

£0 eadem erit cum ratione AC ad £K} 

vel (d) FS ad QI . Scd ratio bafis FLS d def. 19. 

ad bafim QPI eadcm eft cum (e) ratio- c cor. prop. 

ne quadrati FS ad quadratum QJ« Er-.« ^o. pan 2m 

go ratio compofita baHjs FLS ad bafim 

QPI> & aititudinis AH ad altitudinem 

EOj feu ratio cylindri VS ad (f) cylin^ f prtp. 2i# 

drum GI, eadcm erit cum ratione com** 

poiita quadrati FS ad quadratum QI > & 

lateris FS ad latus QJ , feu eadcm erit 

cum ratione cubi FS ad (g) cubum QI. g prop* 22^ 

Igitur cylindrus VS eft ad cylindrum GI> 

ut cubus diametri FS ad cubum diame^r 

tri QI . Q. E. D. 

Coroll. L 

Quonlam coni FAS, QEI cylindris 
fimilibus infcripti , funt eorum (h) tri- j, cor^j.pr'. 
cntes , & fimiles (i) inter fc , liquet c- 22. 
tiam conum FAS eflc ad fibi fimiiem j ^^r jq^ 
QEI 9 ut cubus diametri FS ad cubum 
-diametri QI« 

Cor. IT. 

Igitur cylindri fiaiiles > atque conl 

M 5 funt 



iM PARS TERTIA' 

a coroll. 3. funt inter fe in ratione triplietta: (z} 
frofi. lu diametroruiD iuarum bafiam ^ 



L 



emma 



ab.VIILjQT fcmicirculo PNG fine fine reAangu^ 
g. 24* 3 la infcribanrur9 horuin fumma profe«^ 
micirculo fumi poteft* 

Radio AM lit qtrotvj^ aequa^ parted 
divifo I infcribantur l^micircnlo rcftan-* 
gula SXDH , KOBR y quibus deinde 
extra ciilculutn contfnoatis ^ circumicri*^ 
pta iiitdligantur feftangola XQED > 
OLVB , PFTG. Exceffu« reftaoguiorum 
circumfcriptoirum fupra infcripta 9 funt 
reftangula FK , LS , QD , VH , TR , 
quae fimui fumpt^i conficiunt rcd*mgu- 
^r. x.jr. lum PFTG; nam quia rcaanguInmQD(b) 
• t(i^^ 2. acquatur XH , tria rcftaffgula LS, QD f 
VH fimut fumpta aequabuntur redlanr 
rid.cor^ gulo LB, five (c) OR > quare utrinquc 
additis rcftangulis FK % TR , reftangu* 
\z FK , LS , QP , VH , TR firaul fum- 
pta aequabuntur re6!anguIo PFTG • At- 
qui fauius re6{angul] altitude AM Set 
quaviff data minor ^ ideoque etiam re- 
Aangttlum PFTG quovis dato minus: e- 
va^et 9 fi radio AN in plurcs fiiie fU 
ne partes divifo , veftangulorum infcrip- 
torura numcrus fine fine niultiplicetur* 
Ergo etiam fxceflus reAanguIorum cir- 
cumfcxiptorum fupra Infcripta [ multo* 



CEOMErXIAE. i«7 

que magis fupra femicirciilum PNG } 
fiet tandem ^uovis data minor > idcoqcte 
iurc merico contenaneiidus • Quare reAan« " 
guloirum femicii'culd fine fine infcripto<i 
rum fiimma pro femidrculo fuiAi poteft« 

Q- ^- ^- CoroUarium . 

* ♦ . 

Quia ^um femicirculuj PNG rotan** 
do circa radium AN defcribit hemiiphacs- 
rium > redaogula femidrCUlo infctipta , 
cylindtds hemifphaerid infcriptos prpdu* 
ctiDt ; liquet 5 qiiod llcutJ famma reAaa** 
guIordfEi fine fine femicirctilo infcripto* 
rum ) pro femicirculo funii poteft) ita 
fumma cyJ^iodroriim. hemifphaerio fint^ 
fine infer iptorum % pro hemifphaerio po« 
terit ufurpari • 

TropofttioXXXV, 

SPhaerae PANO, GRYfi funt inter Tab. VIII. 
fe ) ut cubi fuarum diametrorum Fig. 25. 2d. 
AQ, RB. 

Radiis AM 5 K.V in quotvii^ aequales 
partes, & aequdmulta&divifis, iotelligan- 
tut femicirculis PAN, CRY itifcripta c0c 
leAanguIa aeqtics iDuIta , quae circa ra« 
dios immotos AM , R V circuma<fta , infcri. 
banc utrique hemifphaerio cylindros ac- 
qu^ multos , fibique invicem infiftentei. zcor.^•fr• 
Cum QC fit ad CH , ut (a) CH ttd Ch , 7^ fgr. 2. ^ 
tadem QC erit ad jCA > ut {h) quadra* b ft^p^ 21* 

, turn psir. 2. 



its PARS TERTIA 

ftim CH ad quadratum CA . Similiter o« 
ftendetur BS eife ad SR% ut quadratum 

a €X confirm SL ad quadratum SR • Sed (a) propter 

QA ad AC , ut BR ad RS y ctiam di« 
videndo QC eft ad CA , ut BS adSR: 
Ergo quadratum quoque CH erit ad qua- 

b prof. zS. dratum CA > ut (b) quadratum SL ad qua* 
far. 1. dratum SR ) 4t CH erit ad CA , ut (c) 

c frof. 28. SL ad SR 9 & permutando CH erit ad 
par. 2. SL, ut CA ad SR, vel (d) ut CD ad 

d ex conjlr. ST , ideoque etiam HE dupla CH erit 

ad LI duplam SL , ut CD ad ST . Cy-^ 
lindri igitur geniti a rotatione reftangu- 

e def* ig. lorum OHEF , KLIZ fimiles (e) funt, 

{ frof. 34« ideoque erunc ut cubi (f) reftarum HE, 

LI > quae diametri funt bafium cylindro^ 
rum • Vidimus autem HE eife ad LI , 
ut CD ad ST , vcl ut AC ad RS , fi- 

g€x ^njlr. vc (g) ut AM ad RV, vcl ut AQ^ ad 

RB . Ergo etiam cubus HE erit ad cu- 
bum LI , ut cubus AQ^ ad cubum RB, 
ac proinde etiam cy lindri geniti ex ro* 
tatione re Aangu lorum -OHEF, KLIZ e* 
runt, ut <;:ubi diametrorum AQ^, RB. 
Eodem mbdo oftendam Hngulos cylindros 
uni hemifphaerio infcriptos, eflfe ad fin^ 
gulos infcriptos alteri » ut cubus AQ ad 
cubum RB • Igitur etiam ratio omnium 

krcF.^frO" ^^ omnes eadcm (h) eric cum ratione 
PQy^ cuborum AQ^, RB . Sed omnes fimul cy. 

lindri hemifphaerio infcripti pro hemi* 

I cer. Lemm. fpbaeirio (i) fumi queunt • Ergo etiam 
fracced^ ht mifphaeria , & prapterea fphaerae ipfae 

crunt » 



ertint t ut cubi diametrorum . Q. E. D< 
Core//. L 

Igltur fphaerae funt quoque id n- 
tiohe (a) ttipiicata. diamettorunit 
Cor. 11. 



a eoroll. j. 
frop. 11. 



Mine fi unius fphaerae PANQ. dia- 
meter AQ. fit ex. gr. trium pedum , & 
pedis unius fit diameter RB alterius 
fphaerae GRIB , fphacra PANQ_crit ad (b) b ex kaefr. 
aliatn GRYB , ut 27. ad i. > iii hac e- 
nim ratione eft cubus diametti AQ^ad 
cubum diamctrt RB. 

F J N I S^ 
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trdfojitionum Eaclidearum , qmarmd Jlngali/ 
aJJTgnantur correffondeutcs in hoc 

tradatu . 
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